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IM nải đầu 

Theo tinh thẩn đổi mới phương pháp dạy và học 
hiện nay, chúng tôi biên soạn quyển sách này theo cấu 
trúc như sau: 

• Tóm tắt lí thuyết: Giúp học sinh nắrh vững và 
củng cố kiến thức cơ bản bài học. 

• Hệ thống bài tập: Giúp học sinh vận dụng và 
rèn luyện kĩ năng tư duy toán học. 

• Bài tập nâng cao và câu hỏi trắc nghiệm: Giúp 
học sinh làm quen với cách vận dụng kiến thức toán đã 
học để giải quyết tốt các dạng bài tập tự luận hay trắc 
nghiệm thường gặp trong các kì kiểm tra, thi cử. 

Quý phụ huynh có thể tham khảo quyển sách này 
để giúp đỡ, kiểm tra việc ôn tập ở nhà của con em 
mình. Quý thầy cô có thể xem đây như là tài liệu tham 
khảo thêm. 

Chủng tôi mong dón nhận ý kiến xây dựng từ quý 
dộc giả. 


NHÓM BIÊN SOẠN 



PHẦN ĐẠI SÔ 


(Z/uỉífH0 ỈỈI. 

PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT MỘT Ẩn 

■ ■ 


§1. MỞ ĐẦU VỀ PHƯƠNG TRÌNH 

I. KIẾN THỨC cơ BẨN 

1. Phương trình một ẩn 

Giả sử A(x) là một biểu thức chứa một biến X. Nếu thay X bởi một giá 
trị X = x 0 rồi thực hiện các phép tính trong biểu thức thì giá trị A(x 0 ) 
được gọi là giá trị của biểu thức A(x) tại X = Xo, kí hiệu là A(x 0 ). 

- Giả sử A(x) vả B(x) là hai biểu thức chứa một biến X. 

Khi dó một phương trình với ẩn x có dạng A(x) = B(x). 

Ví dụ: - Phương trình 3x + 5 = 2a + 1 là phương trình với ẩn X. 

- Phương trình 2(t + 5) = 3t + 7 là phương trình với ẩn t. 

* Chú ý: 

a) Hệ thức x = m (với m là một số nào đó), cũng lâ một phương trình. 
Phương trình này chỉ rõ rằng m là nghiệm duy nhất của nó. 

b) Một phương trình có thể có một nghiệm, hai nghiệm, ba nghiệm,... 
nhưng cũng có thể không có nghiệm nào hoặc có vô số nghiệm. 
Phương trình không có nghiệm được gọi là “Phương trình vô nghiệm”. 

2. Giải phương trình 

- Cho phương trình A(x) = B(x). 

Giải phương trình lả đi tìm giá trị của X để các giá trị tương ứng của hai 
biểu thức bằng nhau. Giá trị tim dược gọi là nghiệm của phương trình. 

- Tập hợp tất cả các nghiệm của một phương trình được gọi là tập hợp 

nghiệm của phương trinh dó và thường được kí hiệu là s. 

3. Phương trình tương đương 

Cho hai phương trình A(x) = B(x) và C(x) = D(x). Ta gọi hai phương trình 
có cùng một tập hợp nghiệm là hai phương trình tương đương. 

Kí hiệu: A(x) = B(x) o C(x) = D(x). 
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II. BÀI TẬP 

A. Bài tập mẫu 

1. Cho phương trình 2(x + 2) - 7 = 3 - X. 

a) X = -2 có thỏa mãn phương trình không? 

b) X = 2 có là một nghiệm của phương trình không? 

Cịlải 

Ta thay giá trị X vào từng vế của phương trình. Tính giá trị của từng vế và 
so sánh rồi rút ra kết luận. 

a) Với X = -2, ta có: 

- Vế trái (VT) có giá trị là: 2(x + 2) - 7 = 2(-2 + 2) - 7 = -7 

- Vế phải (VP) có giá trị là: 3 - X = 3 - (-2) = 5 

Vì -7 * 5, nghĩa là giá trị vế trái khác giá trị vế phải của phương trình. 

Vậy X = -2 không thỏa mãn phương trình 

hay X = -2 không phải là nghiệm của phương trình. 

b) Với X = 2, ta có: VT = 2(x + 2) - 7 = 2(2 + 2) - 7 = 1 

VP = 3- x = 3-2=l 

Vậy giá trị vế trái bằng giá trị vế phải. Vậy X = 2 là nghiệm cua 
phương trình. 

B. Bài tập giáo khoa cơ bản 

1. Với mỗi phương trình sau, hãy xét xem X = -1 có là nghiệm của nó không: 
a) 4x - 1 = 3x - 2; b) X +1 = 2(x - 3); c) 2(x + 1) + 3 = 2 ~ x ? 

ỔịlÀl 

a) Phương trình: 4x - 1 = 3x - 2 

Với X = -1: VT = 4x -1 = 4.(-l) -1 = -5 
VP = 3x - 2 = 3(-l) -2 = -5 

Suy ra VT = VP. Vậy X = -1 là nghiệm phương trình 4x - 1 =: 3x - 2. 

b) Phương trình X + 1 = 2(x - 3) 

Với x = -1: VT = x + l = l + (-1) = 0 

VP = 2(x - 3) = 2(-l - 3) = -8 
Suy ra VT * VP. 

Vậy X = -1 không phải là nghiệm của phương trình: x+l = 2(x-3). 

c) Phương trình 2(x + l) + 3 = 2- x 

Với X = -1: VT = 2(x + 1) + 3 = 2(-l + 1) + 3 = 3 
VP = 2 - X = 2 - (-1) = 3 
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Suy ra VT = VP 

Vậy X = -1 là nghiệm của phương trình: 2(x + 1) + 3 = 2 - X. 

2. Trong các giá trị t = -1 , t = 0 và t = 1 , giá trị nào là nghiệm của phương trình 
(t + 2) 2 = 3t + 4? 

ổ)iải 

Phương trình (t + 2) 2 = 3t + 4 

- Với t = -1: VT = (t + 2) 2 =(-l + 2) 2 =l 2 =lỊ_ ;>VT = vp 

VP = 3t + 4 = 3(-l) + 4 = 1 

Vậy t = -1 là nghiệm của phương trình. 

- Với t = 0: ỵ^ = (t + 2)2 = (0 + 2)2=4 I^VT^VP 

VP = 3t + 4 = 3.0 + 4= 4 

Vậy t = 0 là nghiệm của phương trình. 

- Với t=1: !!--r 2)2 : a+2 ! 2 : 9 Uvr,vP 

VP = 3t + 4 = 3(1) + 4 = 7 

Vậy t = 1 không phải là nghiệm của phương trình. 

3. Xét phương trình X + 1 = 1 + X. Ta thấy mọi số đểu là nghiệm của nó. Người 
ta còn nói: Phương trình này nghiệm đúng với mọi X. Hãy cho biết tập 
nghiệm của phương trình đó. 


ổịlắl 


4. 


Vì phương trình X + 1 = 1 + X nghiệm đúng với mọi X 6 R. Vậy tập hợp 
nghiệm của phương trình trên là: s = R. 

Nối mỗi phương trình sau với các nghiệm của nó (theo mẫu): 


3(x - 1) = 2x - 1 

- 1 = 1-4 

X+-1 4 

X 2 - 2x - 3 = 0 



ỔỊiảí 


3(x - 1) = 2x - 1 

(a)^^ 

.0 

1 =1-* 
x + 1 4 

(b) >< 


X 2 - 2x - 3 = 0 

/ 

(0 

— (D 
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5. Hai phương trình X = 0 và x(x - 1) = 0 có tương đương không? Vì sao? 


CỳiẦi 


- Phương trình X = 0 có tập hợp nghiệm Si = {0}. 


- Phương trình x(x-l) = 0=> 


x = 0 

X -1= 0 


C'-> 


X -0 
X = 1 


Vậy tập hợp nghiệm của phương trình là S -2 = {0, 1Ị. Ta có S] * s 2 - 
Vậy hai phương trình X = 0 và x(x - 1) = 0 là hai phương trình khôig 
tương đương. 


§2. PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHAT một Ẩn 

VÀ CÁCH GIẢI 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Hai quy tắc biến đổi phương trình 

a) Quy tắc chuyển vế: Trong một phương trình, ta có thể chuyển mộ 
hạng tử từ vế này sang vế kia vả đổi dấu hạng tử dó. 

Ví dụ: x + 3 = 0ox = -3 

b) Quy tắc nhân với một số: 

Trong một phương trình, ta có thể nhân cả hai vế với củng một St 
khác 0, hoặc ta có thể chia cả hai vế cho cùng một số khác 0. 

N\ềỀm. ị = -1 o 2. ~ = -1.2 o X = -2 
2 2 

4 4 1 

hoặc 4x = — o 4x : 4 = - : 4 ax = - 
3 3 3 

2. Giải phương trình bậc nhất một ẩn 

a) Định nghĩa: (Phương trình bậc một ẩn) 

Phương trình dạng ax + b = 0, với a và b là hai số đả cho và a / 0 
dược gọi là phương trình bậc nhất một ẩn. 

b) Giải phương trình: Ta có phương trình ax + b = 0 (a * 0). 

• Bước 1: Chuyển vế và đổi dấu: ax = -b 

• Bước 2: Chia hai vế cho a: X = - — 

a 
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• Bước 3: Kết luận nghiệm: s = 

Ví dụ: 2x - 6 = 0 
2x =6 

X =f=3 
2 

Vậy: s = {3}. 

II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

6. Tính diện tích s của hình thang ABCD 
(hình bên) theo X bằng hai cách: 

1) Theo công thức s = BH.(BC + DA) : 2 ; 

2 ) s = Sabh + Sbckh + Sckd 
Sau dó, sử dụng giả thiết s = 20 để thu được hai phương trình tương đương 
với nhau. Trong hai phương trình ấy, có phương trình nào là phương trình 
bặc nhất không? 

éịiải 

• Cách ỉ: (Dùng cóng thức tính diện tích hình thang). 

Hình thang ABCD có đáy lớn AB là 7 + X + 4; đáy nhỏ BC là X, chiều 
cao BH là X. Vậy diện tích hình thang là: 

s = 4 [(7 + X + 4) + x].x 
2 

Với s = 20, ta có phương trình: 

20 = 4 1(7 + X + 4) + x].x o20= ịx(2x + 11) 

2 2 

o 20 = X 2 + — X <^> X 2 + ~ X - 20 = 0 
2 2 

Đây không phải là phương trình bậc nhất (mà là phương trình bậc hai). 

• Cách 2: (Diện tích hình thang bằng tổng diện tích hai tam giác vuông và 
diện tích hình vuông cạnh x). 

._ 1 7 

- Diện tích AABH là: z~ .7.x = “X 

2 2 

- Diện tích AKCD là: 4 . 4 .X = 2x 

2 

- Diện tích hình vuông BCKH là: X 2 



A 7 H X K 4 D 
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Vậy diện tích s của hình thang là: s = ^x + 2x + X 2 

7 9 ■> 11 

Với s = 20, ta có phương trình: 20 = -^-x + 2x + X 2 o x 2 + X - 20 = 0 

2 2 

Đây không phải là phương trình bậc nhất (mà là phương trình bậc hai). 
7. Hãy chĩ ra các phương trình bậc nhất trong các phương trinh sau: 


a) 1 + X = 0; 
d) 3y = 0; 


b) x + X = 0; 
e) Ox - 3 = 0. 

&Ịiải 

Có ba phương trình bậc nhất là: 
a) 1 + X = 0 (ẩn x) ; c) 1 - 2t = 0 (ẩn t) ; 

8. Giải các phương trình: a) 4x - 20 = 0; 

c) X - 5 = 3 - x; 

ỔịlÀi 


c) 1 - 2t = 0 


d) 3y = 0 (ẩn y 
b) 2x + X + 1 2 = 0; 
d) 7 - 3x = 9 - X. 


a) 4x - 20 = 0 

<=> 4x = 20 

o X = 5. 

Vậy s = 

Ỉ5Ỉ 

b) 2x + X + 12 = 

0o3x = -12 

o X = -4. 

Vậy s = 

{-4} 

c)x-5 = 3- x 

<=>x + x = 3 + 5 

X = 4. 

Vậy s = 

14} 

d) 7 - 3x = 9 - X 

o -3x + X = 9 - 7 

o X = -1. 

Vậy s = 

1-1} 


9. Giải các phương trình sau, viết số gần đúng của mỗi nghiệm ở dạng số thập 
phân bằng cách làm tròn đến hàng phẩn trăm: 

a) 3x - 11 =0; b) 12 + 7x = 0; c) 10 - 4x = 2x - 3 

ỔỊiải 

a) 3x - 11 = 0 o 3x = 11 o X = — = 3,66... X s 3,67 

3 

Vậy giá trị gần đúng của nghiệm là X = 3,67. 

b) 12 + 7x = 0o7x = -12ox = = - 1,714... <=> X « -1,71 

7 

Vậy giá trị gẩn đúng của nghiệm là X « -1,71. 

c) 10 - 4x = 2x - 3 o -4x - 2x = -3 - 10 o -6x = -13 

-13 13 

o X = —^ = ^ = 2,166... <=> X * 2,17 
-6 6 


Vậy giá trị gần đúng của nghiệm là X » 2,17. 
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§3. PHƯƠNG TRÌNH ĐƯA ĐƯỢC 
VỀ DẠNG ax + b = 0 

I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Gác bước biến đổi cơ bản đưa phương trình đã cho vể dạng ax + b = 0: 
BƯỚC 1: Quy đồng mẫu hai vế và bỏ mẫu (nếu có). 

BƯỚC 2: Khai triển và bỏ dấu ngoặc (nếu có) 

BƯỚC 3: Chuyển về các hạng tử 

(Các hạng tử chứa ẩn ở một vế, các hằng số ở một vế) 

BƯỚC 4: Thu gọn. 

BƯỚC 5: Chia hai vế cho hệ số của ẩn. 

BƯỚC 6: Kết luận nghiệm phương trình. 

2. Các phương trình ax = b có dạng đặc biệt: 

a) Phương trình có dạng Ox = b (b * 0) 

Kết luận: Phương trình vô nghiệm hay s = 0 

b) Phương trình có dạng Ox = 0 

Kết luận: Phương trình có vô số nghiệm số hay s = R. 

II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

10. Tìm chỗ sai và sửa lại các bài giải sau cho đúng: 



3x - 

6 + x = 9 - X 

b) 

2t - 3 + 5t = 4t + 12 


3x + 

X - X = 9 - 6 

o 

2t + 5t-4t= 12 -3 

<=> 


3x = 3 

c=> 

3t = 9 



X = 1 

o 

t = 3 


ổjiải 

a) Sai ở dòng thứ 2 vì 2 số hạng -6 và -X chuyển vế mà không đổi dấu. Sửa 
lại cho đúng như sau: 

3x-6 + x = 9- xo3x + x + x = 9 + 6 

o 5x = 15 o X = 3 

b) Sai ở dòng thứ 2 vì chuyển số hạng -3 sang vế phải mà không đổi dấu. 
Sửa lại cho đúng như sau: 

2t - 3 + 5t = 4t + 12 o 2t + 5t - 4t = 12 + 3 

o 3t = 15 o t = 5. 
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11. Giải các phương trình: 

a) 3x - 2 = 2x - 3; 
c) 5 - (x - 6) = 4(3 - 2x); 

e) 0,1 - 2(0,5t - 0,1) = 2(t - 2,5) - 0,7; 


b) 3 - 4u + 24 + 6u = u + 2.7 + 3u; 
d) -6(1,5 -2x) = 3(-15 + 2x); 



Ổịiảl 

a) 3x - 2 = 2x - 3 o 3x - 2x = “3 + 2 o X = -1, Vậy s = {-1 ì 

b) 3 - 4u + 24 + 6u = u + 27 + 3u <=> -4u + 6u - u - 3u = 27 - 3 ~ 24 

o -2u = 0 o u = 0. Vậy s = |0Ị. 

c) 5 - (x - 6) = 4(3 - 2x) <=> 5 - X + 6 = 12 - 8x 

« -X + 8x = 12 - 5 - 6 o 7x = 1 o X = ỉ. Vậy s = Ịy|. 

d) -6(1,5 - 2x) = 3(~15 + 2x) o -9 + 12x = -45 + 6x 

o 12x - 6x = -45 +9 o 6x = -36 o X = -6. Vậy s = {-6Ị. 

e) 0,1 - 2(0,5t - 0,1) = 2(t - 2,5) - 0,7 o 0,1 - t + 0,2 = 2t - 5 - 0,7 
<=> -t - 2t = -5 - 0,7 - 0,1 - 0,2 o -3t = -6 o t = 2, Vậy s = ị2ỉ. 

» 3 ( 5Ì 5_3„ 15 5 

2 ^ 4 J 8 2 8 8 

3 __ 15 . 5 _ í3 , V. 20 

2 8 8 1^2 J 8 

<=> — x = ^ <=> X = — : “ = 5. Vậy s = 15}. 

2 2 2 2 


12. Giải các phương trình: 

, 5x-2 5~3x 

a) ; 

3 2 


b) 


lOx + 3 . 6 f8x 

——-— = 1 + ------- ; 

12 9 


c) 


7x -1 
6 


+ 2x 


16 - X . 
5 : 


d) 4(0,5 - 1,5x) = - . 

3 


(ỹịlải 

a) ——— = —; MTC = 6 
3 2 

o 2(5x - 2) = 3(5 -3x) o lOx - 4 = 15 - 9x 

<=> lOx + 9x = 15 + 4 o 19x = 19 o X = 1. Vậy s = {1|. 
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b) 10 ^ + - 3 . 1 + 6 t 8x ; MTC = 36 

12 9 

o 3(10x + 3) = 36 + 4(6 + 8x) o 30x + 9 = 36 + 24 + 32x 

o 30x - 32x = 36 + 24 - 9 o -2x = 51 » X = -44 Vậy s = -4“ ■ 

2 1 2} 

c) —— + 2x = ; MTC = 30 

6 5 

o 5(7 x - 1) + 60x = 6(16 - x) o 35x - 5 + 60x = 96 - 6x 

Cv 35 x + 60x + 6x = 96 + 5 o lOlx = 101 o X = 1. Vậy s = {1}. 

d) 4(0,5 ~ l,5x) = ; MTC = 3 

3 

<=> 12(0,5 - l,5x) = ~(5x - 6) <=> 6 - 18x = -5x + 6 
Cv - 18x + 5x = 6 - 6 <=> -13x = 0 o X = 0. Vậy s = {01. 

13. Bạn Hòa giải phương trình: 

x(x + 2) = x(x + 3) 
ox+2=x+3 
<=>x-x = 3- 2 
o Ox = 1 (vô nghiệm) 

Theo em, bạn Hòa giải đúng hay sai? 

Em sẽ giải phương trình đó như thế nào? 

ổịiál 

Bạn Hòa giải sai ở dòng thứ 2 vì đã chia 2 vế của phương trình cho biến X 
vì khi đó phương trình mới sẽ không tương đương với phương trình đã cho. 

Giải đúng như sau: x(x + 2) = x(x + 3) 

o X 2 + 2x = x 2 + 3x o x 2 - x 2 + 2x - 3x = 0 

o -X = 0 o x = 0. Vậy s = 10}. 

Luyện tập 

14. Số nào trong ba số -1,2 và -3 nghiệm đúng mỗi phương trình sau: 

x| = x (1) 

X 2 + 5x + 6 = 0 (2) 

JL = x + 4 (3) 

1-X 
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Ổịiảí 

Hướng dẫn: Thay X = -1; 2 và -3 lần lượt vào từng vế của mỗi phương 
trình, tính giá trị của chúng rồi so sánh giá trị hai vế. Ta nhận thấy: 

0 

* X = -1 là nghiệm của phương trình —-— = X + 4 

1 - X 

Thật vậy: VT = = 3 

1 - X 1 - (-1) 

VP = x + 4 =-1 + 4 = 3 
Vậy VT = VP. 

* X = 2 là nghiệm của phương trình X = X 

Thật vậy VT = ỊxỊ = |2| = 2 

VP = X = 2 
Vậy VT = VP. 

* X = -3 là nghiệm của phương trình X 2 + 5x + 6 = 0 
Thật vậy VT = X 2 + 5x + 6 = (-3) 2 + 5(-3) + 6 = 0. 

15. Một xe máy khởi hành từ Hà Nội đi Hải Phòng với vận tốc trung bình 
32km/h. Sau đó 1 giờ, một ôtô cũng khởi hành từ Hà Nội đi Hải Phòng, 
củng đường với xe máy và với vận tốc trung bình 48km/h. Hãy viết phương 
trình biểu thị việc ôtồ gập xe máy sau X giờ, kể từ khi ôtô khởi hành. 

ỔịlÂl 

Trong X (giờ), ồtô đi được 48x (km) 

Xe máy đi trước ôtô 1 giờ nên thời gian xe máy đi là X + 1 (giờ) 

Trong thời gian đó quãng đường xe máy đi được là 32(x + 1) (kin). 

Ôtô gặp xe máy sau X (giờ) kể từ khi ôtô khởi hành có nghĩa là đến thời 
điểm đó quãng đường hai xe đi được là bằng nhau. 

Vậy phương trình cần tìm là: 48x = 32 (x + 1) 


16. Viết phương trình biểu thị cân thăng bằng 
trong hình bên (đơn vị khối lượng là gam), 

ổịlal 

Phương trình biểu thị cân bằng như sau: 

3x + 5 = 2x + 7 
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b) 8x - 3 = 5x + 12; 

d) X + 2x + 3x - 19 = 3x + 5 

f) (x — 1) — (2x - 1) = 9 - X 


17. Giải các phương trình: 

a) 7 + 2x = 22 - 3x; 
c) X 12 + 4x = 25 + 2x - 1; 
e)7 (2x + 4) = - (x + 4); 

ổ)LẰl 

a) 7 + 2x = 22 - 3x o 2x + 3x = 22 - 7 <=> 5x = 15 <=> X = 3. Vậy s = {3}. 

b) 8x - 3 = 5x + 12 <=> 8x - 5x = 12 + 3 <=> 3x = 15 <=> X = 5. Vậy s = {5}. 

c) X - 12 + 4x = 25 + 2x - 1 o X + 4x - 2x = 25 - 1 + 12 

o 3x = 36 o X = 12. Vậy s = (12). 

d) X + 2x + 3x - 19 = 3x + 5 o X 4 2x + 3x - 3x = 5 + 19 

o3x = 24ox = 8. Vậy s = (8). 

e) 7 - (2x + 4) = —(x + 4)o7-2x-4 = -x-4o -2x + x = -4-7 + 4 

c* -X = -7 <=> X = 7. Vậy s = (7). 

D (x - 1) - (2x - 1) = 9 - X ox-l-2x+l = 9- x 

ox-2x + x = 9+ l- lo0x = 9. 

Ta không tìm được giá trị nào của X để Ox = 9. Vậy phương trình vô 
nghiệm hay s = 0. 

18. Giải các phương trình: 

v x 2x + 1 X .. 2 + x _ 1-2x _ __ 

a) -- - —— = -2 - x; b) - 0,5x = ----- + 0,25 

3 2 6 5 4 

6jlÀl 

X 2x +1 X 

a) T ——r— = -7 - x; MTC = 6 

3 2 6 

<=> 2x - 3(2x + 1) = X - 6x 

o 2x - 6x - 3 = X - 6x 

o 2x - 6x - X + 6x = 3 o X = 3. Vậy s = (3). 

b) _ 0,5x = 1^ + 0,25; MTC = 20 

5 4 

o 4(2 + x) - 20.0,5x = 5(1 - 2x) + 20.0,25 
o 8 + 4x - lOx = 5 - Ị0x + 5 
<=> 4x - lOx + lOx = 5 + 5-8 

o 4x = 2 <=> X = -ì. Vậy s = j. 
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19. Viết phương trình ẩn X rói tính X (mét) trong mỗi hình dưới dây (S là diện 
tích của hình): 


4m 


X 

X 

2m 

a) s = 144m ? 




ổịiAl 

a) Ta biết Shcn = d.R. Theo hình vẽ ta có: 

144 = 9(2x + 2) o 18x + 18 = 144 18x = 144 - 18 


<=> 18x = 126 o X = 7. Vậy X = 7 (m). 

b) Ta nhận thấy diện tích hình đã cho bằng diện tích hình chừ nhật 
cộng với diện tích hình tam giác vuông. 

Ta có: 75 = 6x + 4 .6.5 o 75 = 6x + 15 o 6x = 75 - 15 = 60 

2 


ox = 10. Vậy x = 10 (m). 

c) Ta nhận thấy diện tích hình đã cho bằng tổng diện tích hai hình chữ 
nhật. 

Ta có: 12x + 6.4 = 168 o 12x + 24 = 168 o 12x = 168 - 24 = 144 


o x =42. Vậy x = 12 (m). 

20. Đố. Trung bảo Nghĩa hãy nghĩ ở trong đầu một số tự nhiên tùy ý, sau đó 
Nghĩa thêm 5 vào số ấy, nhân tổng nhận được với 2, được bao nhêu đom 
trừ đi 10, tiếp tục nhân hiệu tìm được-với 3 rồi cộng thêm 66, cuối cùng 
chia kết quả cho 6. Chẳng hạn, nếu Nghĩa nghĩ đến số 7 thì quá trình tính 
toán sẽ là: 7 -> (7 + 5 = 12) -> (12.2 = 24) (24 - 10 = 14) -> (14.3 = 42) 

->(42 + 66 = 108) -> (108 : 6 = 18). 

Trung chĩ cần biết kết quả cuối cùng (số 18) là đoán ngay dược số Nghĩa 
dã nghĩ là số nào. 

Nghĩa thử mấy lần, Trung đều đoán đúng. Nghĩa phục tàl Trung lắm. Đố 
em tìm ra bí quyết của Trung đấy! 


CịLÀl 

Gọi số mà Nghĩa nghĩ ra trong đầu là X (x 6 N) 

Khi đó nếu làm theo Trung thì Nghĩa đã cho Trung biết số: 
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A = {[(x + 5) 2 - 10].3 + 661 : 6 
Rút gọn ta có: A = (6x + 66) : 6 = X + 11 
Suy ra X = A - 11 

Bởi vậy, Trung chỉ việc lấy số A (Nghĩa đã cho biết sô' này) trừ đi 11 là 
biết ngay Nghĩa đã nghĩ ra số nào. 


§4. PHƯƠNG TRÌNH TÍCH 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 



II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 


21. Giải các phương trình: 

a) (3x - 2)(4x + 5) = 0; b) (2,3x - 6,9)(0,1 X + 2) = 0 

c) (4x + 2)(x 2 + 1) = 0; d) (2x + 7)(x - 5)(5x + 1) = 0; 


ếýiải 

r 2 

a) (3x - 2)(4x + 5) = 0o 2 = ^ o 3 Yậy s - . 

4x + 5 = 0 _ 5 Ị 4 3 

L 4 

b) (2,3x - 6,9)(0,lx + 2) = 0 <=> ~ <=> . Vậy s = {-20, 3} 

0JủL±2jsJX _ X = -20 


.... ị_.y» .1 -= V - 

OAI HỌC tt/uUc C‘M nr\ • 

TRUNG TÃM THÒNG TỊN THƯ VIỆN , 
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c) (4x + 2)(x 2 + 1) = 0 co 


4x + 2 = 0 
X 2 +1 = O(VN) 


o 4x + 2 = 0 o X = 


VậyS= ị-±\. 


d) (2x + 7)(x - 5)(5x + 1) = 0 co 


2x + 7 = 0 
x-5 =0 co 
5x + 1 = 0 


X = 


x = 5 


x = - 


vậys= Ị~H4 

22. Bằng các phân tích vế trái thành nhân tử, giải các phương trinh sau: 
a) 2x(x - 3) + 5(x -3) = 0; b) (x 2 - 4) + (x - 2)(3 - 2x) 

c) X 3 - 3x 2 + 3x - 1 = 0; d) x(2x - 7)-4x + 14 = 0; 

e) (2x - 5) 2 - (X + 2) 2 = 0; f) X 2 - X - (3x - 3) = 0. 

ổịiải 

a) 2x(x - 3) + 5(x -3) = 0 o (x - 3)(2x + 5) = 0 

X = 3 r - ì 


= 0 


co 


X - 3 = 0 
2x + 5 = 0 


co 


x= 5.V ậyS = -|;3. 
2 


b) (x 2 - 4) + (x - 2X3 - 2x) = 0 
o (x - 2)(x + 2) + (X - 2)(3 - 2x) = 0 
o (X - 2)(x + 2 + 3 -2x) = 0 o (X - 2)(5 - x) = 0 


o 


5 - X = 0 
X - 2 = 0 


co 


X = 5 


. Vậy s = {2; 5Ị. 


X = 2 

c) X 3 - 3x 2 + 3x - 1 = 0 co (x - l) 3 = 0 co X = 1. Vậy s = (1Ị. 

d) x(2x - 7) - 4x + 14 = 0 co x(2x - 7) - 2(2x - 7) = 0 


co (2x - 7)(x - 2) = 0 o 


2x - 7 = 0 
X - 2 = 0 


co 


x 2 ■ Vậy s = 1 2; 

x =2 '■ 


e) (2x - 5) 2 - (X + 2) 2 = 0 co (2x - 5 + X + 2)(2x - 5- x-2) = 0 


co (3x - 3)(x - 7) = 0 co 


3x - 3 = 0 
X - 7 = 0 


co 


X = 1 

X = 7 


- Vậy s = {1; 7}. 
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f) X 2 X - (3x - 3) = 0 o x(x - 1) - 3(x - 1) = 0 <=> (x - l)(x - 3) = 0 


<=> 


x — 1 = 0 
X - 3 = 0 




X = 1 

X = 3 


• Vậy s = {1; 3}. 


Luyện tập 


23. Giải các phương trình: 
a x(2x - 9) = 3x(x - 5); 

c 3x - 15 = 2x(x - 5); 


b) 0,5x(x - 3) = (x - 3)(1,5x - 1); 
d) ệx - 1 = yX(3x - 7); 


ổjiảl 

a x(2x - 9) = 3x(x - 5) o 2x 2 - 9x - 3x 2 + 15x = 0 o -X 2 + 6x = 0 


o -x(x - 6) = 0 <=> 


-X = 0 
X - 6 = 0 


<^> 


X = 0 
X = 6 


. Vậy s = {0; 6}. 


b 0,5x(x - 3) = (x - 3)(l,5x - 1) o 0,5x(x - 3) - (x - 3)(l,5x - 1) = 0 
o (x - 3)[0,5x - (l,5x - 1)] = 0 <=> (x - 3)(-x + 1) = 0 


<:> 


x-3 = 0 

-X + 1 = 0 


o 


X = 3 

X = 1 


. Vậy s = II; 3». 


c 3x - 15 = 2x(x - 5) <=> 3(x - 5) - 2x(x - 5) = 0 


<^> (x - 5)(3 - 2x) = 0 <=> 


X - 5 = 0 
3 - 2x = 0 


<=> 


”ỉ Vỉys ’|l4 

2 


d ị X - 1 = ị x(3x -7)o3x-7 = x(3x - 7) o 3x - 7 - x(3x - 7) = 0 
7 7 


o (3x — 7)(1 - x) = 0 o 

24. Gảl các phương trình: 
a (x 2 '2x + 1) - 4 = 0; 
c 4x 2 + 4x + 1 = X 2 ; 


3x - 7 = 0 
1 - x = 0 


<=> 


x 3 • Vậy s = jl; g 

X = 1 


b) X 2 - X = -2x + 2; 
d) X 2 - 5x + 6 = 0; 


ổjlẦl 


a (x 2 - 2x + 1) - 4 = 0 o (X - l) 2 - 2 2 = 0 

<^> (x - 1 + 2)(x -l-2) = 0o(x + l)(x - 3) = 0 
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<=> 


x + 1 = 0 
x-3 = 0 


<=> 


X = -1 

X = 3 


. Vậy s = {-1; 3». 


b) X 2 - X = -2x + 2ox 2 -x + 2x-2 = 0o x(x - 1) + 2(x - 1) == 0 


o (x - 1 )(x + 2) = 0 <=> 


x-1 = 0 
x + 2 = 0 


<=> 


X = 1 

x = -2 


. Vậy s = {-2; 1 }. 


c) 4x + 4x + 1 = X 2 <=> (4x 2 + 4x + 1) - X = 0 


o (2x + l) 2 - X 2 = 0 o (2x + 1 + x)(2x + 1 - x) = 0 


o (3x + 1 )(x + 1) = 0 


3x + 1 = 0 
x + 1 = 0 


o 


__1 

' 3 . Vậy s = 

X = -1 


Hỉ 


d) X 2 - 5x + 6 = 0 o X 2 - 2x - 3x + 6 = 0 o (x 2 - 2x) - (3x - 6) = 0 


X- 2 = 0 
X - 3 = 0 


<=> 


X .= 2 
X - 3 


<=> x(x - 2) - 3(x -2) = 0o(x - 2)(x - 3) = 0 c=> 

Vậy s = {2; 3}. 

25. Giải các phương trình: 

a) 2x 3 + 6x 2 = X 2 + 3x; b) (3x - 1 )(x 2 + 2) = (3x - 1 )(7X - 10) 

(yỊLÀL 

a) 2x 3 + 6x 2 = X 2 + 3x <=> 2x 2 (x + 3) = x(x + 3) 

o 2x 2 (x + 3) - x(x + 3) = 0 <=> (x + 3)(2x 2 - x) = 0 


o (x + 3).x(2x - 1) = 0 o 


X + 3 = 0 

X = 0 <=> 

2x - 1 = 0 


X = -3 


X = 0 . Vậy s = -3;0; - 

1 [ 1 

X = — 

2 


b) (3x - l)(x 2 + 2) = (3x - l)(7x - 10) 

o (3x -• l)(x 2 + 2) - (3x - l)(7x - 10) = 0 

o (3x - l)[(x 2 + 2) - (7x - 10)1 = 0 o (3x - l)(x 2 - 7x + 12) = 0 

(3x - l)[(x 2 - 3x) - (4x - 12)] = 0 o (3x - l)(x - 3)(x - 4) = 0 


o 


3x -1 = 0 
X - 3 = 0 <=> 

x - 4 = 0 


1 

X = — 

x = 3 . Vậy s = ||;3;4Ị. 

X = 4 * 
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26 Trờ chơi (Xem SGK Toán 8, tập hai). 




Đề số 1: X = 2 ; 


- Đề số 2: y = — ; 

2 


- Đề số 3: z = 


Để số 4: Với z = , ta có phương trình ~(t 2 - 1) = ^(t 2 + t) 

3 3 3 

o 2(t 2 -1) = t 2 + t o 2(t - l)(t + 1) = t(t + 1) 

o 2(t - l)(t + 1) - t(t + 1) = 0 o (t + l)(2t - 2 - t) = 0 

_ Tt + 1 = 0 ft = —1 (loại vì t > 0) 

<r> (t + l)(t - 2 ) = 0 o _ _ o 

t - 2 = 0 t = 2 


Vậy t = 2. 


§5. PHƯƠNG TRÌNH CHỨA Ẩn ở mau 

I. KIẾN THỨC cơ BẢN 

1. Điều kiện xác định của một phương trình: 

Điều kiện xác định của một phương trình (có chửa mẫu) là tập hợp các 
giá trị của biến làm cho các mẫu thức trong phương trình đều khác 0. 

Ví dụ: Tìm điều kiện xác định của phương trình: —— = —^ 

X-2 x+1 

X_2*0 (x * 2 

ĐKXĐ của phương trình là: , ^ o ị 

[x + 1 * 0 [x * -1 

2 Giải phương trình chứa ẩn ở mẫu: Muốn giải phương trình chứa ẩn ở mẫu 
thức ta thường qua các bước giải sau: 

Bước 1: Tìm điều kiện xác dịnh (ĐKXĐ) của phương trình. 

Bước 2: Quy đồng mẫu ở hai vế vả khử mẫu. 

Bước 3: Giải phương trình vừa nhận được. 

Bước 4: Kết luận 

Trong các giá trị của ẩn vừa tìm được ở bước 3, các giá trị thỏa mãn điều 
kiện xác định mới là nghiệm của phương trình đã cho. 
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ổịiAi 

a) ^1=3(1) 

X + 5 

ĐKXĐ: x + 5#0ox^-5 

o Y _ 5 

Khi đó =3 o 2x - 5 = 3(x + 5) o 2x - 5 - 3x - 15 = 0 

X + 5 

<=>-x-20 = 0<=>x = -20 (nhận). Vậy s = {-2CỊ 
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. , X 2 -6 _ „ 3 ... 

X 2 

ĐKXĐ: X * 0, MTC: 2x 

Khi đó (1) co 2(x 2 - 6) = 2x 2 + 3xo 2x 2 - 12 - 2x 2 - 3x = 0 
co 3x = -12 co X = -4 (nhận). Vậy s = {-4Ị. 

(x 2 + 2x)-(3x + 6) A ,,, 

c) ——-——-=0(1) 

X - 3 

ĐKXĐ: x-3 ^Ooxí 3 
MTC: X - 3 

Khi đó (1) co (x 2 + 2x) - (3x -+ 6) = 0 co x(x + 2) - 3(x + 2) = 0 

^ [x + 2 = 0 rx = -2(nhặn) _ rô 
co (x + 2)(x - 3) = 0 co co _ . Vậy s = 

x-3 = 0 [x = 3(loại) 


3x + 2 


= 2x - 1 (1) 


ĐKXĐ: 3x + 2^0ox?t-7 

3 

MTC: 3x + 2 

Khi đó (1) » 5 = (2x - l)(3x + 2) o 6 x 2 + X - 7 = 0 

o 6 x 2 - 6 x + 7x - 7 = 0 <=> 6 x(x - 1) + 7(x - 1) = 0 

ĩx-1 = 0 í x = 1 ( nhận ) 
co (x - l)( 6 x + 7) = 0 co ^ co 7 

6x + 7 = 0 X = - 7 - (nhận) 

6 


VậyS =Ị 6 ;1 |- 

28. Giải các phương trình; 

2x-1 , 4 1 

a + 1 = 

x-1 X -1 

c)x+ “ = x + 

X X 


2x -1 1 M v 

X -1 X - 1 

ĐKXĐ: x-UOox^l 


. V 5x . . 6 

b) ——— + 1 =-; 

2x + 2 x + 1 

d) iíl + iLỊÌ = 2 

x + 1 X 


ỔỊIẦI 
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MTC: x(x + 1) 

Khi đó (1) o x(x + 3) + (x - 2)(x + 1) = 2x(x + 1) 
o X 2 + 3x + X 2 - x - 2 = 2x 2 + 2x 
o 2x 2 + 2x - 2 = 2x 2 + 2x 

o 2x 2 + 2x - 2 - 2x 2 - 2x = 0 o Ox = -2 (vô nghiệm) 
Vậy phương trình đã cho vô nghiệm hay s = 0 
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Luyện tập 


— 5x 

29 Bạn Sơn giải phương trình —- - =5(1) như sau: 

X - 5 

(1) <=> X 2 - 5x = 5(x - 5) » X 2 -5x = 5x - 25 

X 2 1 Ox + 25 = 0 « (X - 5) 2 = 0 o X = 5. 

Bạn Hả cho rằng Sơn đã giải sai vì đã nhân hai vế với biểu thức X - 5 có 
chứa ẩn. Hà giải bằng cách rút gọn vế trái như sau: 

(1) o = 5 o X = 5 

X - 5 

Hãy cho biết ý kiến của em vể hai lời giải trẽn. 


Ổịiải 


Em nhận xét: Hai lời giải của bạn Sơn và bạn Hà đều sai vì chưa tìm 
điều kiện xác định mà đã đi khử mầu trước. Điều kiện xác định của phương 
X 2 - 5x 

trinh —-—— = 5 là X * 5. Do đó giải ra được giá trị X = 5 thì bị loại. 

X - 5 

Vậy phương trình đã cho vô nghiệm hay s = 0. 

30. Giải các phương trình: 



2 


+ 3 = 


X - 3 
2 - X ’ 


b) 2x - 


2x 2 
x + 3 


4x 
X + 3 



X + 1 x- 1 _ 4 

c X-1 xTT 7^1 : 


d) 


3x-2 
x + 7 


6x + 1 
2x^3 




a) 


1 . o _ x-3 

X -2 2-X 

ĐKKĐ: 

2-x * 0 


( 1 ) 

<=> X * 2 


MTC: X - 2 


Khi đó (1) 61 + 3(x - 2) = ~(x - 3) o 1 + 3x - 6 = -X + 3 

o3x + x = 3 + 6-lo4x = 8ox = 2 (loại). Vậy s = 0. 


b) 2x - 


2x^ 

X + 3 


4x 
X + 3 



ĐKXĐ: x + 3^0<=>x^-3 
MTC: 7(x + 3) 
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Khi đó (1) o 14x(x + 3) - 14x 2 = 28x + 2(x + 3) 
o 14x 2 + 42x - 14x 2 = 28x + 2x + 6 


o 42x = 30x + 6 o 12x = 6 o X = — (nhận). Vậy s = J 41. 


•'777 - 777- Tĩh" «>> 

x-1 X +1 x-1 

Ta có X 2 - 1 = (x + l)(x - 1) 


Do đó ĐKXĐ: 


x + 1 * 0 
x-1 * 0 


ox^ỉl 


MTC: X 2 - 1 = (x + 1 )(x - 1) 

Khi đó (1) o (x + l)(x + 1) - (X - l)(x - 1) = 4 

o X 2 + 2x + 1 - X 2 + 2x - 1= 4 o 4x = 4 o X = 1 (loại) 
Vậy phương trình vô nghiệm hay s = 0. 

d) 3 *zl = k±L (1) 

X + 7 2x - 3 


ĐKXĐ: 


X + 7 * 0 
2x - 3 * 0 


X * -7 
„ ^ 3 
2 


MTC: (x + 7)(2x - 3) 

Khi đó (1) (3x - 2)(2x - 3) = (6x + l)(x + 7) 

o 6x 2 - 13x + 6 = 6x 2 + 43x + 7 o -56x = 1 


c=> x = — —(nhận). Vậy s = <- 


31. Giải các phương trình: 


I 

x-1 x 3 -1 x 2 +x + 1 ’ 

3 2 _ 1 

(x-1)(x-2) + (x-3)(x-1) “ (x-2)(x-3) : 


c) 1 + 


I I c. 

x + 2 = 8 + x 3 ' 


_13_ 1 _ 6 . 

(x-3)(2x + 7) + 2x + 7 " (x-3)(x + 3) ’ 
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ÓỊiÁl 


1 3x 2 

3) _ —— 

X - 1 X 3 - 1 


2x 


X + x + 1 


( 1 ) 


ĐKXĐ: 


ox-1^0oxí 1 


Ta có: X 3 - 1 = (x - 1) (x 2 + X + 1) 

X-1*0 

(x-l)(x 2 + X + 1) * 0 
MTC: X 3 - 1 = (X - l)(x 2 + X + 1) 

Khi đó (1) <=> X 2 + X + 1 - 3x 2 = 2x(x -1)<=>X 2 + X+1- 3x 2 - 2x 2 + 2x = 0 
<=> -4x 2 + 3x + 1 = 0 o 4x 2 - 3x - 1 = 0 o 4x 2 -4x + x-l = 0 
<=> 4x(x - 1) + (x - 1) = 0 <=> (x - l)(4x + 1) = 0 

X = 1 (loại) c > 


<=> 


b) 


X - 1 = 0 

4x + 1 = 0 
2 


<=> 


X = ~4 (nhận) 
4 


• Vậy s= -4 . 


+ 


(x - 3)(x - 1) ~ (x - 2)(x - 3) 


(X - l)(x - 2) 

X - 1 * 0 

o|x-2*0 c*x*l, x*2, x*3 
X - 3 * 0 


MTC: (X - 1 )(x - 2)( X - 3) 

Khi dó (1) o 3(x - 3) + 2(x - 2) = X - 1 

<=>3x-9 + 2x-4-x + l = 0<=>4x=12<=>x = 3 (loại) 
Vậy phương trình vô nghiệm hay s = 0. 


c) 1 + 


12 


X + 2 8 + x : 


(1) 


Ta có: 8 + X 3 = 2 3 + X 3 = (2 + x)(4 - 2x + X 2 ) 
X + 2 * 0 


Do đó: ĐKXĐ: 


8 + X 3 * 0 


<=> X * -2 


MTC: X 3 + 8 


Khi đó (1) 


C5> X 3 + 8 + (4 - 2x + X 2 ) = 12 o X 3 + 8 + 4 - 2x + X 2 - 12 = 0 
o X 3 + X 2 - 2x = 0 o x(x 2 + X - 2) = 0 o x(x - l)(x + 2) = 0 


X = 0 


<=> 


X - 1 = 0 


x + 2 = 0 


o 


X = 0 (nhận) 

X = 1 (nhận). Vậy s = {0, 1}. 
X = -2 (loại) 
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d) 


13 _ 1 _ 6 

(X-3K2X + 7) + 2x + 7 (X-3KX + 3) 


( 1 ) 


ĐKXĐ: 


X - 3 * 0 
2x + 7 * 0 o 
X + 3 3t 0 


X * ±3 


X * - 


MTC: (X - 3)(x + 3)(2x + 7) 

Khi đó (1) <=> 13(x + 3) + (x - 3)(x + 3) = 6(2x + 7) 

<=> 13x + 39 + X 2 4 - 3x - 3x - 9 = 12x + 42 <=> X 2 4 - x - 12 = 0 
o X 2 + 4x - 3x - 12 = 0 <=> x(x + 4) - 3(x + 4) = 0 


o (x + 4)(x - 3) - 0 o 


X + 4 =0 
x-3 = 0 


<=> 


X = -4 (nhận) 
X = 3 (loại) 


. Vậy s = 1-4} 


32. Giải các phương trình: 


a) - + 2 = 

X 


+ 2 



í 1 ^ 

2 

( 1 

+ 1); b) 

X + 1 + — 

= 

X -1- - 




( X J 


ếỊuh 


a) - + 2 

X 


+ 2 


X 


(X 2 4- 1) (1) 


ĐKXĐ: X * 0 
Ta có (1) <=> 

o 


(l 


fl 1 

-4 2 

- 


l x ) 


l x ) 

í- 1 + 2 ' 


X 2 ) = 0 


(x 2 + 1) = 0 <=> 


-x 2 =0 

1 ° 

- + 2 = 0 
X 


+ 2 


[1 - (X 2 -+-1)3 = 0 


X = 0 
1 


= -2 


b) 


c=> 


\ 2 í 


X = 0 (loại) 

1 . Vậy s = 
X = - — (nhận) 

2 



X +1 + 


X — 1 


( 1 ) 


ĐKXĐ: X * 0 
Ta có (1) <=> 


í lì 

2 

í , lì 

X + 1 4 

_ 

X - 1 - — 

l X J 


l • 


= 0 
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<z>(x+l+— +X-1- — )(x+l+— - X + 1 + — ) = 0 

XXX X 


= 0 


o 2x 

4x = 0 


n 2 ^ 

= 0 <=> 4x 

f lì 

2 + — 

1 + - 

x ./ 


< X J 




1^0 
1 + - = 0 

X 


X = 0 (loại) 

X = -1 (nhận) 


. Vậy s = l-ll. 


33. Tìm các giá trị của a sao cho mỗi biểu thức sau cỏ giá trị bằng 2: 


. 3a — 1 a — 3 

a) 7- — +-- ; 

3a + 1 a + 3 


b) 


10 


3a -1 


7a 4- 2 


4a +12 6a +18 


-Hưởnq ?ẫn 

Cho các biểu thức bằng 2. Ta đi giải phương trình ẩn a để tìm giá trị của a. 

a) Theo đổ bài ta có: = 2 (1) 

3a + 1 a + 3 


DKXĐ: 


Í3a + 1 * 0 
[a + 3 * 0 


1 

a * - 7 
3 

a ^ -3 


MTC: (a + 3)(3a + 1) 

Khi đó (1) c=> (3a - l)(a + 3) + (a - 3)(3a + 1) = 2(a + 3)(3a + 1) 
<=> 6a 2 - 6 = 2(3a 2 + lOa + 3) Cí> -20a = 12 


c> a = - ^ (nhận). Vậy a = - ^ . 
5 5 


b> Theo đề bài ta có: 


10 


3a -1 


7a + 2 


4a + 12 6a + 18 


= 2 


nT/Y1 , . 4a +12 * 0 a*-3 _ 

ĐKXĐ: ị _ _ _ <=> { _ <=> a * -3 

6a + 18 * 0 a * -3 


MTC: I2(a + 3) 

Khi đó (1) o 40(a + 3) - 3(3a - 1) - 2(7a + 2) = 24(a + 3) 
o 40a + 120 - 9a + 3 - 14a - 4 = 24a + 72 
c=> 17a + 119 = 24a + 72 <^> 7a = 47 


o a = 


47 

7 


(nhận). Vậy a = 


47 

7 
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§6. GIẢI BÀI TOÁN BẰNG CÁCH 
LẬP PHƯƠNG TRÌNH 


I. KIẾN THỨC cơ BẢN 

1. Các bước giải bài toán bằng cách lập phương trình: 

Bước 1: Lập phương trình 

- Chọn ẩn số và đặt điểu kiện thích hợp cho ẩn số. 

- Biểu diễn các đại lượng chưa biết theo ẩn và các đại lượng đã biết. 

- Lập phương trình biểu thị mối quan hệ giữa các đại lượng. 

Bước 2: Giải phương trình 

Bước 3: Trả lời bằng cách kiểm tra xem trong các nghiệm của phương trình, 
nghiệm nào thỏa mãn điều kiện của ẩn rồi kết luận. 

2. Lưu ý về việc chọn ẩn và đặt điều kiện thích hợp cho ẩn: 

- Thông thường thì bài toán yêu cầu tính dại lượng gì thì chọn ẩn là đại 
lượng đó. 

- vể diều kiện thích hợp của ẩn: 

+ Nếu ẩn X biểu thị một chữ số thì điều kiện là X nguyên và 0 < X s 9. 

+ Nếu ẩn X biểu thị số tuổi, số sản phẩm, số người... thì diều kiện là X 
nguyên dương. 

+ Nếu ẩn X biểu thị vận tốc của một chuyển dộng thì điều kiện là X > 0. 

II. BÀI TẬP 

A. Bài tập mẫu 

Bài toán cổ: Vừa gà, vừa chó, 

Bó lại cho tròn, 

Ba mươi sáu con, 

Một trảm chân chẩn. 

Hỏi có bao nhiêu gà? Bao nhiêu chó? 

ổjiẢi 

Gọi X (con) là số gà, điều kiện: X là số nguyên dương và nhỏ hơn 36. Khi 
đố sô' chân gà là 2x (chân) 

Vì cả gà lẫn chó có 36 con mà số chó là 36 - X và số chân chó là 4(36 - X). 
Vì tổng số chân gà và chó là 100 nên ta có phương trình: 

2x + 4(36 - X) = 100 
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Giái phương trình: 2x + 4(36 - x) = 100 o2x+ 144 - 4x = 100 

o 2x = 44 o X = 22 (nhận) 

Vậv số gà là 22 (con). 

Số chó là 36 - 22 = 14 (con). 

Đ. Đồi tập giáo khoa cơ bản 

34. l\/ẫu số của một phân số lớn hơn tử số của nó là 3 đơn vị. Nếu tăng cả tử 
và mẫu của nó thêm 2 đơn vị thì được phân số mới bằng —. Tìm phân số 
ban đầu. 

&Ịiải 

- Gọi X là mẫu số của phân số, điều kiện X € z và X * 0. 

Ta có phân số: x . 

X 

Nếu tăng cả tử và mẫu của nó thêm 2 đơn vị thì ta được phân số mới: 

X-3+2 _ X-1 
X + 2 ~~ X + 2 

X — 1 1 

Theo đề bài ta có phương trình: ——= -- 

X + 2 2 

_ X— 1 1 V „ 

- Giải phương trình: ——“■ = (Điều kiện X * -2) 

X 2 2 

o 2(x -l) = x + 2o2x-2 = x + 2ox = 4 (nhận) . 

- Ta có mẫu số X = 4 thì tử số là X - 3 = 4 - 3 = 1 

Vảy phân số phải tìm là . 

35. Hpc kì một, Số học sinh giỏi của lớp 8A bằng - số học sinh cả lớp. Sang 

8 

học kì hai, có thêm 3 bạn phấn đấu trở thành học sinh giỏi nữa, do đó số 
hi>c sinh giỏi bằng 20% số học sinh cả lớp. Hỏi lớp 8A có bao nhiêu học 
snh? 


- Gọi sô' học sinh cả lớp 
Khi đó số học sinh giỏi 

hai là 77 + 3. 

8 


là X (học sinh), điều kiện X nguyên dương. 

1 X , 

của lớp 8A ở học kì một là -jX và ở học kì 
Y 8 8 
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X 20 

Theo đề bài ta có phương trình: — + 3 = —X. 

8 100 

- Giải phương trình: ^ + 3 = ~x<^> ị - ~ = -3 (MTC: 200) 

8 100 8 100 

<=> 25x - 40x = -600 o -15x = -600 o X = 40 (nhận) 

Vậy lớp 8A có 40 học sinh. 

36. (Bài toán nói về cuộc đời nhà toán học Đi-ô-phăng, lấy trong Hợp tuyển Hi 
Lạp - Cuốn sách gồm 46 bài toán về số, viết dưới dạng thơ trào phúng). 

Thời thơ ấu của Đi-ô-phăng chiếm ^ cuộc đời. 
cuộc đời tiếp theo là thời thanh niên sôi nổi. 

12 

Thêm y cuộc đời nữa ông sống độc thân. 

Sau khi lập gia đình được 5 năm thỉ sinh một con trai. Nhưng số mệnh chỉ 
cho con sống bằng nửa dời cha. Ỏng đã từ trần 4 năm sau khi con mất. 
Đi-ô-phăng sống bao nhiêu tuổi, hãy tính cho ra? 

Ổịlảl 

- Gọi X là tuổi thọ của Đi-ô-phàng, điều kiện X nguyên dương. 

Khi đó, tuổi thơ ấu của ông chiếm — cuộc đời, tuổi thanh niên của ông 

6 

chiếm ~ (cuộc đời), thời gian sống độc thân chiếm ^ (cuộc đời), thời gian 
12 7 

_ X 

con sông là ^ (cuộc đời). 

2 

Theo đề bài ta có phương trình: ^- + “- + “7+5 + 77 + 4 = X 

6 12 7 2 

- Giải phương trình ta được X = 84 (nhận) 

- Vậy Đi-ô-phăng thọ 84 tuổi. 

37. Lúc 6 giờ sáng, một xe máy khởi hành từ A dể đến B. Sau dó 1 giờ, một 
ôtô cũng xuất phát từ A đến B VỚI vận tốc trung bình lớn hơn vận tốc trung 
bình của xe máy 20km/h. Cả hai chiếc xe đến B đổng thời vào lúc 9 giờ 30 
phút sáng cùng ngày. Tính độ dái quãng đường AB và vận tốc trung bình 
của xe máy. 

ổịlÀl 

Gọi X (km) là độ dài quãng đường AB (điều kiện X > 0). 
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Thời gian từ 6g sáng đến 9g30 cùng ngày là 3,5 giờ. Vậy xe máy đi 
quang dương AB hết 3,5 giờ và ôtô đi hết. 3,5 giờ - 1 giờ = 2,5 giờ. 

X 2x 

Suy ra vận tốc trung bình của xe máy là —— = (km/h) và vận tốc 

3,5 7 

X 2x 

trung bình của ôtô là: ---= (km/h). 

2,5 5 


2x 2x 

Theo đề bài ta có phương trình: —— -~zr= 20 

5 7 


2x 2x 

Giải phương trinh: - 20o 14x - lOx = 700 

5 7 


o4x= 700 o X = 175 (nhận) 

Vậy quãng đường AB dài 175 (km). Vận tốc trung bình của xe máy là: 

^.= ỄẼ£ = 50 (km/h). 

7 7 

38. Điểm kiểm tra Toán của một tổ học tập dược cho trong bảng sau: 


Điểm số (x) 

4 

5 

7 

8 

9 


Tần số (n) 

1 

* 

2 

3 

* 

N = 10 


Biết điểm trung bình của cả tổ là 6,6. Hãy điền các giá trị thích hợp vào 
hai ô còn trống (được đánh dấu *). 


ổịlÀl 

- Gọi x là số học sinh được điểm 9 (tần số xuất hiện của 9 là x). 

Khi dó tần số xuất hiện của 5 là 10- (1 + 2 + 3 +x) = 4- X. 

Theo đề bài ta có phương trình: ~[4.1 + 5(4 - x) + 7.2 + 8.3 + 9x] = 6,6 

- Giải phương trình ta được: X = 1. Vậy hai sô' cần tìm lần lượt là 3 và 1. 

39. Lan mua hai loại hàng và phải trả tổng cộng 120 nghìn đồng, trong đó đã 
tính cả 10 nghìn đồng là thuế giá trị gia tăng (viết tắt lả thuế VAT). Biết 
rằng thuế VAT dối với loại hàng thứ nhất là 10%; thuế VAT đối với loại 
hàng thử hal là 8%. Hỏi nếu không kể thuế VAT thì Lan phải trả mỗi loại 
hàng bao nhiêu tiền? 

Ghi chú: Thuế VAT là thuế mà người mua hàng phải trả, người bán hàng 
thu và nộp chc Nhà nước. Giả sử thuế VAT đối với mặt hàng A được quy 
định là 10%. Khi đó nếu giá bán của A là a dồng thì kể cả thuế VAT, người 
mua mật hàng này phải trả tổng cộng là a + 10% a đổng. 
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Ổịlải 

Gọi số tiền Lan phải trả cho loại hàng thứ nhâ't (không kê VAT) là 
X (nghìn đồng), điều kiện X > 0. 

Theo đề bài ta lập được bảng sau: 



Sồ' tiền chưa kể 
VAT 

Tiền thuế 

VAT 

Sô' tiền kể cả 
VAT 

Loại hàng thứ 1 

X 

x.10% 


Loại hàng thứ 2 

110 - X 

(110 - X).8% 


Cả hai loại hàng 

110 

10 

120 


10 8 

Theo đề bài ta có phương trình: 777X + —7— (110 - x) = 10 

100 100 


- Giải phương trình ta được: x = 60 

Vậy, không kể thuế VAT, Lan phải trả cho loại hàng thứ nhất là 60 
nghìn đồng và loại hàng thứ hai là 50 nghìn đồng. 

Luyện tập 

40. Năm nay, tuổi mẹ gấp 3 lần tuổi Phương. Phương tính rằng 13 năm nữa 
thì tuổi mẹ chĩ còn gấp 2 lần tuổi phương thôi. Hỏi năm nay Phương bao 
nhiêu tuổi? 

ÓỊiẢl 

- Gọi X (tuổi) là tuổi của Phương năm nay, điều kiện X nguyên dương. 

Khi đó sô' tuổi của mẹ Phương là 3x. 

Sau 13 năm thì số tuổi của Phương là X + 13 và số tuổi của mẹ là 3x + 13 
Theo đề bài ta có phương trình: 3x + 13 = 2(x + 13) 

- Giải phương trình ta được X = 13. Vậy năm nay Phương 13 tuổi. 

41. Một số tự nhiên có hai chữ số. Chữ số hàng đơn vị gấp hai lần chữ số 
hàng chục. Nếu thêm chữ số 1 xen vào giữa hai chữ số ấy thl được một số 
mới lớn hơn số ban đầu là 370. Tìm số ban đầu. 

ếịUi 

- Gọi x là chữ số hàng chục, điều kiện 0<x<9vàxe N. 

Khi đó chữ số hàng đơn vị là 2x. 

Ta có sô' đã cho là lOx + 2x. 

Khi xen chữ số 1 vào giữa hai chữ số X và 2x thì X trở thành chử sô' hàng 
trăm, còn 2x cũng là chữ sô' hàng đơn vị. Số mới sẽ là: 
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lOOx + 10.1 + 2x 


Vì Hố mới lớn hơn số cũ đã cho là 370 nên ta có phương trình: 

lOOx + 10 + 2x = lOx + 2x + 370 

- Giải phương trình ta được X = 4 (nhận). Vậy scí ban đầu là 48. 

42. Tìm số tự nhiên có hai chữ số, biết rằng nếu viết thêm một chữ số 2 vào 
bên trái và một chữ số 2 vào bên phải số đó thì ta được một số lớn gấp 
153 lẩn sô' ban đầu. 

-Hướng dẫn 

ab = lOa + b; abc = lOOx + ... 

- Gọi ab là số có hai chữ số cần tìm. 

Điều kiện: a, b € N;0<a<9;0<b<9 

Khi thêm một chữ sô' 2 vào bên trái và một chữ số 2 vào bên phải số ab 
thì ta có số mới là 2ab2 = 2000 + lOOa + lOb + 2 = 2000 + lOab + 2. 

Theo đề bài ta có phương trình: 

2ab2 = 153. ab hay 2000 + 10 ab + 2 = 153 ab 

C4> 153 ab - 10ab= 2002 o 143 ab = 2002 o ab = 14 

Vậy số tự nhiên ban đầu là 14. 

43. Tìm phân số có đồng thời các tính chất sau: 

a) Tử số của phân số là số tự nhiên có một chữ số; 

b) Hiệu giữa tử số và mẫu số bằng 4; 

c) Nếu giữ nguyên tử số và viết thêm vào bên phải của mẫu số một chữ 
số đúng bằng tử số, thì ta được một phân số bằng phân số 

5 

C^lẰl 

Gọi X là tử số của phân số phải tìm. Điều kiện X nguyên dương và X < 10. 

Căn cứ vào giả thiết a và b thì ta có phân số —~ . 

X - 4 

X 

Căn cứ vào giả thiết c thì ta được một phân sô mới như sau: ————- 

10(x -4) + X 

(vì X - 4 là một số, khi viết thêm vào bên phải số X - 4 chữ số X thì số X - 4 
trở thành chữ số hàng chục và X là chữ số hàng đơn vị). 

X 1 

Theo để bài ta có phương trình: — 7 — - = T. 

10(x - 4) + X 5 

GBT TOÁN 8 (tập hal) - 3 5 



- Giải phương trình ta được X = . Vì X = không phải là sô nguyên 

3 3 

dương, không thỏa mãn điều kiện của đề bài. 

Vậy không có số nào có đủ các tính chất đã cho. 

44. Điểm kiểm tra Toán của một lớp được cho trong bảng dưới đây: 


BỊỊỊI 

1 

2 

3 

n 

5 

6 

n 

8 

9 

10 



0 

0 

2 

■ 

10 

12 

B 

6 

n 

1 

N = * 


Trong đó có hai ô còn trống (thay bằng dấu *). Hãy điền số thích hợp vào 
ô trống, nếu điểm trung bình của lớp là 6,06. 


ỔỊIẦÌ 

- Gọi X là tần số xuất hiện của điểm 4. Điều kiện X nguyên dương. 

Theo đề bài ta có N = 2 + x+ 10 + 12 + 7 + 6 + 4 + 1 = 42 + X 
Theo đề bài ta có phương trình: 

—^—(3.2 + 4.X + 5.10 + 6.12 + 7.7 + 8.6 + 9.4 + 10.1) = 6,06 
42+ x 

Hay —~ r —— = 6,06 (Điều kiện: X * -42) 

42 + X 

- Giải phương trình ta được: X = 8. Vậy hai số phải tìm là X = 8 và N = 50 

45. Một xí nghiệp kí hợp đồng dệt một số tấm thảm len trong 20 ngày. Do cải 
tiến kĩ thuật, năng suất dệt của xí nghiệp đã tăng 20%. Bởi vậy, chỉ trong 
18 ngày, không những xí nghiệp đả hoàn thành số thảm cần dệt mà còn 
dệt thêm được 24 tấm nữa. Tính số tấm thảm len mà xí nghiệp phải dệt 
theo hợp dồng. 


ỔịlẰl 

Gọi X (tấm) là số thảm len xí nghiệp dệt theo hợp đồng. 
Điều kiện X nguyên dương. 

Theo đề bài, ta lập được bảng như sau: 



Số thảm len 

Số ngày làm 

Năng suất 

Theo hợp đồng 

X 

20 

X 

20 

Đã thực hiện 

X + 24 

18 

X + 24 

~Tb 


Theo đề bài ta có phương trình: 


X + 24 
18 


120 _x_ 
100'20 
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- Giải phương trình ta được: X = 300. 

Vậy số tấm thảm len xí nghiệp dệt theo hợp đồng là 300 tấm. 

46. Một người lái ôtô dự định đi từ A đến B với vận tốc 48km/h. Nhưng sau khi 
di được một giờ với vận tốc ấy, ôtô bị tàu hỏa chắn đường trong 10 phút. 
Do đó, để kịp đến B đúng thời gian đã định, người đó phải tăng vận tốc 
thêm 6km/h. Tính.quãng đường AB. 


(SịíÂi 

A_ c _B 

48km 


- Gọi X là quảng đường AB, điều kiện X > 48. 
Theo đổ bài, ta lập được bảng như sau: 



Độ dài quãng 
đường (km) 

Thời gian đi (giờ) 

Vận tốc (km/h) 

Trên đoạn AB 

X 

Dư đinh — 

48 


WnẼ&M 

48 

1 

48 

Trêu đoạn BC 

X - 48 

X - 48 

54 

48 + 6 = 54 


Theo đề bài ta có: Thời gian dự định đi hết quãng đường ẠB bằng tổng 

thời gian đi trên hai đoạn AC và BC cộng thêm ^ giờ (10 phút chờ tàu). Ta 

6 


CÓ phương trình: = ——— + 1+4 

48 54 6 


- Giải phương trình ta được X = 120. Vậy quãng đường AB dài 120 km. 

47. Bà An gửi vào quỹ tiết kiệm X nghìn đổng với lãi suất mỗi tháng là a% (a là 
một số cho trước) và lãi tháng này được tính gộp vào vốn cho tháng sau. 

a) Hây viết biểu thức biểu thị: 

+ Số tiền lãi sau tháng thứ nhất. 

+ Sô tiến (cả gốc lẫn lãi) có được sau tháng thứ nhất; 

+ Tổng số tiền lãi có được sau tháng thứ hai. 

b) Nếu lãi suất là 1,2% (tức là a = 1,2) và sau 2 tháng tổng số tiền lãi là 
48,288 nghìn đổng, thì lúc đầu bả An dã gửi bao nhiêu tiến tiết kiệm? 

ỔỊÍÀI 


a) + Sô tiền lãi sau tháng thứ nhất bà An lãnh được: 


a 

ĩõõ 


X (nghìn đồng) 

. • * 


GBT TOÁN 8 (tập hêl) - 3 7 














+ Số tiền cả gốc lẫn lai có được sau tháng thứ nhâ't là: 
a L a 1 

x+ 77 -x= 1 + 777 .X (nghìn đồng) 

100 l 100 J 

+ Sau hai tháng: 

• Tiền lãi trong tháng thứ hai là: —- 

100 

• Tổng số tiền lãi của cả hai tháng là: 

——— X + -5— + 1 .X = + 2 X (nghìn đồng) 

100 100 [ 100 J 100 [ 100 

b) Với a = 1,2 và = 0,012 

100 100 

Theo đề bài ta có phương trình: 

0,012(0,012 + 2)x = 48,288 0 0,024144.X = 48,288 

o X = 2000 (nghìn đồng) 

Vậy số tiền bà An gởi lúc đầu là 2000 (nghìn dồng) tức 2.000.000 đồng. 

48. Năm ngoái, tổng số dân của hai tĩnh A và B là 4 triệu. Năm nay, dân số 
của tỉnh A tăng thêm 1,1%, còn dân số của tỉnh B tăng thêm 1,2%. Tuy 
vậy số dân của tỉnh A năm nay vẫn nhiều hơn tỉnh B là 807 200 người. 
Tính số dân năm ngoái của mỗi tỉnh. 

ỔjlÀi 

- Gọi x (triệu) là dân số năm ngoái của tỉnh A. 

Điều kiện X nguyên dương và X < 4 (triệu). 

Khi đó dân số tỉnh B năm ngoái là 4000000 - X. 

Năm nay dân số của tỉnh A là ----- X và dân số tỉnh B là: 

100 

(4000000 - X) 

100 

Theo đề bài ta có phương trình: X - (4000000 - x) = 807200. 

100 100 

Giải phương trình ta được X = 2400000 

Vậy dân số năm ngoái của tỉnh A là 2400000 người. 

và của tỉnh B là: 4000000 - 2400000 = 1600000 người 

49. Đố. Lan có một miếng bìa hình tam giác ABC vuông tại A, cạnh 
AB = 3cm. Lan tính rằng nếu cắt từ miếng bìa đó ra một hình chữ nhật có 


+ 1 .X (nghìn đồng). 
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chiếu dài 2cm như hình dưới thì hình chữ nhật ấy có diện tích bằng một 
nửa diện tích của miếng bìa ban đầu. Tính dộ dài cạnh AC của tam giác 
ABC. 


Gợi ý cách làm: 

- Gọi X (cm) là độ dài cạnh AC. 

- Điều kiện X > 2. 

- Theo đề bài, lập được phương trình: 

3(x - 2) 3 

—--- = —X 

X 8 


B 



ÔN TẬP CHƯƠNG III 

50. Giải các phương trình: 

a) 3 - 4x(25 - 2x) = 8x 2 + X - 300; b) 2(1 ~? . x) 7 - —- ; 

5 10 4 

5x + 2 8x-1 4x + 2 _ 3x + 2 3x + 1 - 5 

c) -- - - —— = —V-5; d) —-= 2x + ^. 

6 3 5 2 6 3 

ếỊiềll 

a) 3 - 4x(25 - 2x) = 8x 2 + X - 300 o 3 - lOOx + 8x 2 = 8x 2 +x - 300 

o 'lOOx + 8x 2 - 8x 2 - X = -300 - 3 o -lOlx = -303 <=> X = 3. Vậy s = |3Ị. 

, , 2(1-3x) 2 + 3x _ _ 3(2x + 1) 

5 10 4 

MTC: 20 

Khi đố (1) «■ 8(1 - 3x) - 2(2 + 3x) = 7.20 - 15(2x + 1) 

<=> 8 - 24x - 4 - 6x = 140 - 30x - 15 

<=> -30x + 30x = 140 - 15 - 8 + 4 <=> Ox = 121 

Vậy phương trình vô nghiệm hay s = 0. 

5xf2 8x-l 4x + 2 

c) — = ——-5(1) 

6 3 5 

MTC: 30 
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Khi đó (1) o 5(5x +2) - 10(8x - 1) = 6(4x + 2) - 5.30 
<=> 25x + 10 - 80x + 10 = 24x + 12 - 150 
o 25x - 80x - 24x = 12 - 150 - 20 -79x = - 158 


o X = 2. Vậy X = {2}. 


d) 


3x + 2 3x +1 0 5 , 

—-—-— = 2x + — (1) 

2 6 3 


MTC: 6 


Khi đó (1) 3(3x + 2) - (3x + 1) = 6.2x + 5.2 

o9x + 6-3x-l = 12x + 10 <=> 9x - 3x - 12x =10-6 + 1 

o -6x = 5 <=> X = - 4 . Vậy s = 1 - % 1. 

6 1 6j 


51. Giải các phương trình sau bằng cách đưa về phương trình tích: 

a) (2x + 1 )(3x - 2) = (5x - 8)(2x + 1); b) 4x 2 - 1 = (2x + 1)(3x - 5); 

c) (X + 1 Ý = 4(x 2 - 2x + 1); d) 2x 3 + 5x 2 - 3x = 0 


Hướng dẫn: A.B = 0 <=> 


A = 0 
B = 0 


ổịlẲi 


a) (2x + l)(3x - 2) = (5x - 8)(2x + 1) o (2x + l)(3x - 2) - (5x - 8)(2x + 1) = 0 
o (2x + l)[(3x - 2) - (5x - 8)] = 0 o (2x + 1)(6 - 2x) = 0 



2x + 1 = 0 

X = _ ( 1 _ì 

o 

. o 

6 - 2x = 0 



b) 4x 2 - 1 = (2x + l)(3x - 5) o (2x - l)(2x + 1) - (2x + l)(3x - 5) 
o (2x + l)[(2x - 1) - (3x -5)] = 0o (2x + l)(-x + 4) = 0 


2x + 1 = 0 

x = -l 

1 ì 

o 

2 • Vậy s = 

- ị;4 

-x + 4 = 0 

1 — 

X 

II 

2 1 


c) (x + l) 2 = 4(x 2 - 2x + 1) o (x + l) 2 - 4(x 2 - 2x + 1) = 0 

<=> (x + l) 2 - [2(x - l)] 2 = 0 o [x + 1 + 2(x - l)][x + 1 - 2(x -1)] 

1 


= ‘0 


<=> (3x - 1)(3 - x) = 0 o 


3x - 1 = 0 
3 - X = 0 


o 


;:r ,s= ỉM- 


40 - GBT TOÁN 8 (tệp hai) 



á) 2x 3 + 5x 2 - 3x = 0 o x(2x 2 + 5x - 3) = 0 

<=> x(2x 2 - x + 6x-3) = 0o x(2x - l)(x + 3) = 0 

X = 0 

, . 1 . v 4y s . ị-3;0;iỊ 

X = -3 


o 


X = 0 

2x - 1 = 0 <=> 
X + 3 = 0 


52. Giải các phương trình: 

_1__3_ _ 5 . 

a 2x-3 ~ x(2x - 3) ~ X : 

, x + 1 x-1 2(x 2 + 2) 

c) - + -—- = - ; 

7 X - 2 X + 2 X 2 - 4 


uv x + 2 1 2 

b) —1-=. - - = --- ; 

x-2 X x(x-2) 


d) (2x + 3) 


3x + 8 
y 2-7x 



= (X - 5) 


3x + 8 , 

———+ 1 

2 - 7x J 


ổjiầi 

- -- - -- = ~ ( 1 ) 

2x - 3 x(2x - 3) X 

ĐKXĐ: x(2x -3)/0ox^0vàx^ ị 

2 

MTC: x(2x - 3) 

Khi đó (1) o X - 3 = 5(2x - 3) o X - 3 = lOx - 15 o X - lOx = -15 + 3 
<=> -9x = -12 o X = ^ (nhận). Vậy s = Ị—I. 


b> Ịi| - ỉ = -ỊL_ 

X'2 x x(x-2) 


( 1 ) 


ĐKXĐ: x(x - 2 )* 0 <=>x* 0 vàx *2 
MTC: x(x - 2) 

Khi đó (1) <=> x(x + 2) - (x - 2) = 2 o X 2 + 2x - X + 2 - 2 = 0 o X 2 + X = 0 


o x(x + 1) = 0 o 


X = 0 

o 

X + 1 = 0 


X = 0 (loại) o _ í 1 . 

. Vậy s = {—1}. 

X = -1 (nhận) 


x + l X — 1 _ 2(x 2 +2) 
x-2 + x + 2~ X 2 - 4 


( 1 ) 


MTC: X 2 - 4 = (x + 2)(x - 2) 

ĐKXĐ: X 2 - 4 = (x + 2)(x - 2) * 0 o X * ±2 
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Ổịiảl 

Gợi ý: Ta có thể giải bằng cách thông thường cũng được, song lời giải dài 
và khá phức tạp. Có một cách giải sáng tạo như sau: 

Thêm 2 vào mỗi vế và biến đổi như sau: 

x + 1 , . x + 2 _ X + 3 t X + 4 

(1)0 —— + 1 + ——— + 1 = ——— + 1 + —-— + 1 

, 9 J l 8 J^7 ) { 6 J 

X +10 X +10 X + 10.X + 10 

o —= ——— + ——— 

9 8 7 6 

(l 1 1 lì 

o (x + 10) x + = ° 

1^9 8 7 6) 

o X + 10 = 0 (vì 4 + — - ị - — * 0) o X = -10. Vậy s = {—10} 

9 8 7 6 
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54. Một canô xuôi dòng từ bến A dến bến B mất 4 giờ và ngược dòng từ bến B 
về bến A mất 5 giờ. Tính khoảng cách giữa hai bến A vá B, biết rằng vận 
tốc của dòng nước lả 2km/h. 


X 

4 


55. 


ổjiảí 

Gọi X (km) là khoảng cách giữa 2 bến A và B. Điều kiện X > 0. 

Khi đó vận tốc canố lúc xuôi dòng là -- (km/h). 

4 

Vì vận tốc dòng nước là 2km/h nên vận tốc của canô khi nước yên lặng là 


2 (km/h) và vận tốc canô khi đi ngược dòng là 


X 


-2 


2 = *-4(km/b). 
4 


Theo đề bài, canô đi về ngược dòng hết 5 giờ nên ta có phương trình: 


= X 


14 J 

-Giải phương trình ta được X = 80 (nhận). Vậy quãng đường AB dài 80km. 

Biết rằng 200g một dung dịch chứa 50g muối. Hỏi phải pha thêm bao nhiêu 
gam nước vào dung dịch dó để được một dung dịch chứa 20% muối? 


Ổịlảl 

- Gọi X (gam) là lượng nước cần thêm. Điều kiện X > 0. Khi đó trọng 
lượng dung dịch là (200 + x) gam và nồng độ muối sau khi thêm nước là 
20 

(200 + X). 

100 


20 

Theo đê bài ta có phương trình: (200 + x) = 50 

100 

-Giải phương trinh ta được X = 50 (nhận) 

Vậy lượng nước cần thêm là 50 gam. 

56. Để khuyến khích tiết kiệm diện, giá điện sinh hoạt dược tính theo kiểu lũy 
tiến, nghĩa là nếu người sử dụng càng dùng nhiều diện thì giá mỗi số diện 
(1kWh) càng tăng lên theo các mửc sau: 

Mức thứ nhất: Tính cho 100 số điện đầu tiên; 

Mức thứ hai: Tính cho số điện thứ 101 đến 150, mỗl số đắt hơn 150 đồng 
so với mức thứ nhất; 

Mức thử ba: Tính cho số điện thứ 151 đến 200, mỗi số đắt hơn 200 đồng 
so với mức thứ hai; v.v... 

Ngoài ra, người sử dụng còn phải trả thêm 10% thuế giá trị gia tăng (thuế 
VAT). 
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Tháng vừa qua, nhà Cường dùng hết 165 số điện và phải trả 95700 đổng. 
Hỏi mỗi số điện mức thứ nhất giá là bao nhiêu? 

ổỳíẳi 

- Gọi X (đồng) là giá tiền một số điện ở mức thứ nhâ't. Điều kiện X > 0. 

Vì nhà Cường dùng hết 165 số điện nên phải trả tiền theo ba mức: 

• Giá tiền 100 số điện đầu tiên là: lOOx (đồng) 

• Giá tiền 50 số điện tiếp theo là: 50(x + 150) (đồng) 

• Giá tiền 15 số điện tiếp theo là: 15(x + 150 + 200) = 15(x + 350) (đồng) 
Kể cả thuế VAT, số tiền điện nhà Cường phải trả là 95700 đồng nên ta 

có phương trình: 

[lOOx + 50(x + 150) + 15(x + 350)]. ỈỈ2. = 95700 

100 

- Giải phương trình ta được X = 450 (nhặn) 

Vậy giá tiền một số điện ở mức thứ nhất là 450 đồng. 


CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM ÔN TẬP CHƯƠNG m 


1. Chọn câu trả Lời đúng. 

Phương trình có vô số nghiệm có tập nghiệm là : 

(A) s = 0 (B) s = 0 (C) s = {0} (D) s = R. 

2. Chọn câu trả lời đúng, x = 1 là nghiệm của phương trình : 

(A) 2x + 1 = 2 (B) 3x + 4 = 2(x + 2) 

(C) 2x + 10 = 3(x + 3) (D) x(2x + 1) = 0. 

3. Chọn câu trả lời đúng. Các cặp phương trình sau đây, cặp nào tương 
đương với nhau ? 

(A) X = 0 và x(x + 1) = 0 (B) 3x + 4 = 5x - 2 và 2x = 2 

(C) 2x - 3 = 0 và x(2x - 3) = 0 (D) 2x + 5 = 0 và 3(2x + 5) = 0. 

4. Chọn câu trả lời dứng. Trong các phương trình sau, phương trình nào 
là phương trình bạc nhâ't ? 

(A) 2x + 1 = 2008 (B) (x - 2008) 2 = 1 

(C) Ị X - 2008 1= 1 (D) Vx-2008 = 1. 

5. Chọn câu trả lời đúng. Phương trình 5x + 25 = 0 có nghiệm là : 

(A) X = 5 (B) x = -5 (C) X = -20 (D) X = -30. 
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6 . 


Chọn câu trả lời đúng. Phương trình 5x - 3 = 3x - 7 có tập nghiệm là : 

(A) s = -2 (B) s = {-2} (C) s = {3} (D) s =-5. 

Chọn câu trả lời đúng. Phương trình -5(1,2 - 2x) = 6(1,5 + x) + X có 
tập nghiệm là : 

(A)S = -5 (B) s = {-5} (C) s = 5 (D) s = {5}. 

Chọn câu trả lời đúng. Phương trình 5(x - 1) + 6(x - 4) = llx + 4 có 
tập nghiệm là : 

(A) s = {5} (B)S = 0 (C) s = {0} (D)S={6). 


3 3 

Chon câu trả lời dứng. Phương trình -- t- — 

2 4 


(A) t = 5 


(B) t = 3 


(C) t = 4 
, 1-x 


= t có nghiệm là : 


(D) t = 6. 


Chọn câu trả lời đúng. Phương trình ——— = X + 4 có nghiệm là : 

6 


(A) X = - 


(B) X = 

23 


(C) X = 


(D) X = - 


10 _20 -H 3x 

Chọn câu trả lời đúng. Phương trình — + —- = - có tập 

15 3 5 

nghiệm là : 

(A)S = 20 (B) s = {20} (C)S = -10 (D) s = {-10}. 


(D) s = {-10}. 


2 “ 0 5x ỗx '4* 3 

Chọn câu trả lời đứng. Phương trình - — -0,25 = • — + 1,5 có 

4 5 

nghiệm là : 


(A) X = - 


(B) X = - 


(C)x = 


22,5 


(D)x = 


Chọn câu trả lời đúng. Phương trình X + 2008 = X - 2008 có : 

(A) Một nghiệm là X = 2008 (B) Một nghiệm là X = -2008 

(C) Nghiệm đúng với mọi X. (D) Vô nghiệm. 

Chọn cẩu trả lời đúng. Phương trình (x - l) 2 + (x - 2) 2 - 2(x - l)(x - 2) = 0 
có tập nghiệm là : 

(A) s = {0} (B) s = 0 B (C) s = {1} (D) s = {2}. 

Chọn câu trả lời đứng. Cho phương trình P(x).Q(x) = 0. Tập nghiệm 
của phương trình là tất cả các nghiệm của : 

(A) p(x) = 0 (B) Q(x) = 0 

(C) p(x) = 0 hoặc Q(x) = 0 (D) P(x) = 0 và Q(x) = 0. 
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í 1 X 

Chọn câu trả lời đúng. Phương trình X + -7 ^ - 5 = 0 có nghiệm là : 

2 3 


(A) X = -7- hoặc X = 15 
2 


(B) X — hoặc X = -15 
2 


(C) X = — -7 hoặc X = 15 
2 


(D) X = hoặc X = -15. 
2 


Chọn cảu trả lời đúng. Phương trình 5x(x - 3) - 2(x - 3) = 0 có nghiệm 
là : 


(A) X = 3 hoặc X = — 

5 


(B) X = -3 hoặc X = — 

5 


(C) X = -3 hoặc X = - 


(D) X = 3 hoặc X = -Ệ. 

5 


Chọn câu trả lời đúng. Phương trình 5x(x - 5) - 4x + 20 =5 0 có tập 
nghiệm là : 


(A) s = {5} (B) s = 


(C) s = 5 ; 


(D)S= 5; ỷ ; 4 


Chọn cẩu trả lời đúng. Phương trình 5x - 5 - X 2 + X = 0 có tập nghiệm 
là : 

(A) s = { 1} (B) s = {5} (C) s = {1 ; 5} (D) s = {0 ; 1 ; 5}. 

Chọn câu trả lời đúng. Phương trình X 3 + 2x 2 = 3x 2 + 6x có tập nghiệm 


(A)S= {0 ; -2} (B) s = {0 ; 3} 

(C) s = {-2 ; 0 ; 3} (D) s = {-2; 3}. 

Chọn câu trả lời đúng. Phương trình 2x 2 - 9x + 7 = 0 có tập nghiệm là 


(A) s = j 1; 2 


(B) s = ỉ 2 


(C)S = 1; 9 


(D) s = l;ỹ . 


Chọn câu trả lời đúng. Phương trình (25x 2 - 9)(x - 2) = (x 2 - 4)(5x - 3) 
cồ tập nghiệm là : 

{A)s =íf ;2;4 l (B)S= |-H ;2;4 I 


(C)S= |;2;-1 


(D)S= -f;2;ỉ 
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23. 


24. 


25. 


Chọn câu trả lời đúng. Phương trình x(x - 16) - 297 = 0 có nghiệm là : 
(A) X = 27 và X = -11 (B) X = 27 và X = 11 

ÍC) X = -27 và X = 16 (D) X = 27 và X = -16. 

Chọn câu trả lời đúng. Điều kiện xác định của phương trình : 

2x + 3 2x _ 5x + 3 

X X 2 - 4 - X + 2 
(A) X * 0 ; X * ±2 
C) X * 0 ; X * 2 


Chọn câu trả lời đúng. Phương trình 
nghiệm : 


(B) X * ±2 
(D) X * 0 ; X * -2. 
2x 2 + lOx - 3x - 15 


X + 5 


= 0 có tập 


A)S = {-5} (B)S = ^ 


(C)S= -5;| (D) s = 0. 


2f>. 


2 1 1 


7 lọn câu trả lời đứng. Phương trình X + —- = X + — có tập nghiệm là 


A) s = {0 ; 1} (B) s = 1 ; 


27. Chọn câu trả lời đúng. Phương trình 


à : 


(C)S= {1} 

5x + 4 2x + 1 


+ 


X + 2 


(D) s = 0. 

= 7 có tập nghiệm 


29. 


30. 


A)S = 


C)S= 


(B)S= {-8} 


(D)S= . 


28. Chọn câu trả lời đúng. Phương trình 


A) X = 7" 
3 


(B) X = 3 


X 2 - 3x + 1 
x 2 -l 


(C)x^ 


= 1 CÓ nghiệm là : 




X “4" 1 X ■" 3 

■họn câu trả lời đúng. Phương trình -- + —- = 2 CÓ nghiệm là : 

X - 2 X 

(B) X = -1 (C) Vồ nghiệm (D) Vô số nghiệm. 


A) X = 3 

Chọn câu trả lời đúng. Cho biểu thức p = 
|iá trị của a là : 


2a + 1 a - 3 _ * 


+ 

a + 1 a + 3 


. Để p = 3 thì 
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(A)a = -4 (B)a = -^ 

2 7 

(C) a = 3 (D) Không có giá trị nào của a. 

31. c/iọn cđi/ írả /ời đúng. Cho phương trình — — m - -f ——— = 2 Fìể 

X + 1 X 

phương trình có nghiệm X = 2 thì giá trị của m là : 

(A) m = 1 (B) m = 2 (C) m = 4 (D) m =- 5. 

32. Chọn câu trả lời đúng. Cho phương trình m(mx + 4) = 4(x + m). Với 
giá trị nào của m để phương trình có vô số nghiệm ? 

(A) m = 2 (B) m = - 2 (C) m = ±2 (D) m =s 4. 

33. Chọn câu trả lời đúng. Phương trình : 

1_ 4 1 | 1 | 1 __ 1 

x(x + l) (x + l)(x + 2) (x + 2)(x + 3) (x + 3)(x + 4) 

có tập nghiệm là : 

(A) s = {-2} (B) s = {-2 ; 2 ; 3} 

(C) s = {-2 ; 3} (D) s = 0. 

34. Chọn câu trả lời đúng. Năm nay, tuổi mẹ gấp 3 lần tuổi Lan. Lan tính 

rằng sau 15 năm nữa thì tuổi mẹ chỉ còn gấp 2 lần tuổi Lan. Hỏi ứăm 

nay Lan bao nhiêu tuổi ? 

(A) 13 tuổi (B) 17 tuổi (C) 15 tuổi (D) 19 tuổi. 

35. Chọn câu trả lời đúng. Hai người quét sân. Cả hai cùng quét sân hết 1 
giờ 20 phút. Trong khi chỉ quét một mình thì người thứ nhất xong sớm 
hơn người thứ hai 2 giờ. Hỏi mỗi người quét sân một mình hết mấy giờ*? 

(A) Người 1 : 3 giờ ; người 2 : 5 giờ 

(B) Người 1 : 2 giờ ; người 2 : 4 giờ 

(C) Người 1 : 2 giờ 30 phút ; người 2 : 4 giờ 30 phút 

(D) Người 1 : 3 giờ 15 phút ; người 2 : 4 giờ 15 phút. 

36. Chọn câu trả lời đủng. Một phòng học có 84 ghế ngồi được xếp thành 

từng hàng và mỗi hàng đều có số ghế bằng nhau. Nếu số hàng tăng 

thêm 1 và số ghế ở mỗi hàng cũng tăng thêm 1 thì trong phòng sẽ có 
105 ghế. Hỏi có bao nhiêu hàng ghế trong phòng học đó? 

(A) 6 hàng hoặc 14 hàng (B) 8 hàng hoặc 12 hàng 

(C) 12 hàng hoặc 8 hàng (D) 9 hàng hoặc 11 hàng. 
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hương dần và đáp án câu hỏi ôn tập chương III 

ì. Chon câu D. 

2. Chọn câu c. 

n * JI Si, s 2 lần lượt là tập nghiệm của phương trình thứ nhất và hai. 
V A; s 1 = 10 } và s 2 = {0 ; -1} (B) s, = {3} và s 2 = {1} 

(C) s, = ịlị và s 2 = |o; || (D) Si = |-|Ị và Sa = Ị- 


4. 


5. 

6 . 

7. 

8 . 

9. 


10 . 


Chọn câu D. 

Phương trình 2x + 1 = 2008 o2x + 1 - 2008 = 0o2x- 2007 = 0 
lả phương trình bậc nhất vì có dạng ax + b = 0 với a = 2 ; b = -2007. 
Các phương trình còn lại không phải là phương trình bậc nhất. 

Chọn câu A. 

5x + 25 = 0 <=> 5x = -25 <=> X = -25 : 5 = -5. Chọn câu B. 

5x - 3 = 3x - 7 o 5x - 3x = -7 + 3 o 2x = -4 o X = -2 => s = {-2}. 
Chọn câu B. 


-5(1,2 - 2x) = 6(1,5 + x) + X <=> -6 + lOx = 9 + 6x + X 
o 10x-6x-x = 9 + 6o3x = 15ox = 5. Chọn câu D. 

5(x - 1) + 6(x -4) = 11x + 4o5x-5 + 6x-24 = 11X + 4 
<=> 11X - 11X = 4 + 29 o Ox = 33, phương trình vô nghiệm. Chọn câu B. 


3 

2 

1 — X 


t-4 

4 


5 4 3 4 15 5 t 4.3t 20 

— =t o— t- — = lo 


= X + 4 


8 


8 8 


8 


8 


8t 

8 


<=> 12t - 8t = 20 o t = 5. Chọn câu A. 


Quy đồng mẫu ta được : 


1-X 


6(x + 4) 


Khử mẫu phương trình ta được : 

1 - X = 6(x + 4) o 1 - X = 6x + 24 


o -x - 6x = 24 - 1 o 7x = 23 <=> X = - 


23 


Chọn câu D. 

10-x X 20 + 3x 10 - X X.5 3 ( 20 + 3x) 

——o —£- = ———- 

15 3 5 15 15 15 
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C} 10 - X + 5x = 60 + 9x o 4x - 9x = 60 - 10 <=> -5x = 50 <=> X = -13. 
Chọn câu D. 

2 - 0,5x _ 5x + 3 . _ 

12. —-r-0,25 = -- + 1,5 

4 5 

5(2-0,5x) 0,25.20 4 (5x + 3) 20.1,5 

20 20 20 20 
<=> 10 - 2,5x - 5 = 20x + 12 + 30 <=> -2,5x - 20x = 42 - 5 

37 370 

o -22,5x = 37 o x = • Chọn câu A. 

22,5 225 

13. X + 2008 = X - 2008 o Ox = -4016 => Phương trình vô nghiệm. 

Chọn câu D. 

14. (X - 1 Ý + (X - 2 ) 2 - 2(x - 1 )(x - 2) = 0 

<r> X 2 - 2x + 1 + X 2 - 4x + 4 - 2x 2 + 4x + 2x - 4 = 0 
o Ox + 1 = 0 o Ox = -1 => Phương trình vô nghiệm. Chọn câu B. 

15. Chọn câu c. 

f lYx ì 1 _ M X 

16. X + -: ^-5 = 0ox + -7 =0hoặc 77 -5 = 0 

l 2j,3 J 2 3 

1 _ 1 

• X + -7 = 0 o X = - -7 

2 2 

• 7 - 5 = 0 a —z— = 0ox-15 = 0ox = 15. Chọn câu c. 

3 3 

17. 5x(x - 3) - 2(x - 3) = 0 o (X - 3)(5x -2) = 0ox-3 = 0 hoặc 5x - 2 = 0 

• x- 3 = 0ox = 3 

2 „ á 

• 5x-2 = 0ox = -g. Chọn câu A. 

18. 5x(x - 5) - 4x + 20 = 0 o 5x(x - 5) - 4(x - 5) = 0 
o (x - 5)(5x - 4) = 0ox-5 = 0 hoặc 5x - 4 = 0 

• x-5 = 0ox = 5 


• 5x-4 = 0ox= 7 . Chọn câu c. 

5 


19. 5x - 5 - X 2 + x = 0 o 5(x - 1) - x(x - 1 ) = 0 o (x - 1 )(5 - x) = 0 

o X - 1 =0 hoặc 5-x = 0ox=1 hoặc X = 5. Chọn câu c. 

20. X 3 + 2x 2 = 3x 2 + 6x 0 X 3 + 2x 2 - 3x 2 - 6x = 0 

<=> x(x 2 + 2x - 3x - 6) = 0 <=> x[(x 2 - 3x) + (2x - 6)] = 0 
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Cv x(x(x - 3) + 2{x — 3)] = 0 <=> x(x - 3)(x + 2) = 0 

<=> X = 0 hoặc X - 3 = 0 hoặc x + 2 = 0ox = 0 hoặc X = 3 hoặc X = -2. 
Chọn câu c. 

21. 2x 2 - 9x + 7 = 0 o 2x 2 - 7x - 2x + 7 = 0 <=> x(2x - 7) - (2x - 7) = 0 

<=> (2x - 7)(x -1) = 0<=>2x-7 = 0 hoặc X - 1 = 0. Chọn cảu A. 

22. (25x 2 - 9)(x - 2) = (x 2 - 4)(5x - 3) 

<z> (25x 2 - 9)(x - 2) - (X 2 - 4)(5x - 3) = 0 

<r> (5x - 3)(5x + 3)(x - 2) - (X - 2)(x + 2)(5x - 3) = 0 

<=> (5x - 3)(x - 2)[(5x + 3) - (X + 2)] = 0 o (5x - 3)(x - 2)(4x + 1) = 0 

o 5x - 3 = 0 hoặc X - 2 = 0 hoặc 4x + 1 =0 

3 ^, w 1 

ox = 7 hoặc X = 2 hoặc X = — 7 . Chọn cảu c. 

5 4 

23. x(x ~ 1 6 ) - 297 = 0 » X 2 - 16x - 297 = 0 

o X 2 - 27x + 11X - 297 = 0 o x(x - 27) + 11 (X - 27) = 0 
» (X- 27)(x + 11) = Oo x-27 = 0 hoặc X + 11 =0 

o X = 27 hoặc X = -11. Chọn câu A. 

24. — — 7 —— = ——— xác đ nh khi X * 0 và X - 4 * 0 
X X 2 - 4 X + 2 

<=> X * 0 ; X * 2 và X * -2. Chọn câu A. 

25. -3X31.5 s 
x + 5 

ĐKXĐ :x + 5^0oXíí-5 

(1) <=> 2x(x + 5) - 3(x + 5) = 0 o (x + 5)(2x - 3) = 0 

X = -5 (không thoả ĐK) 

o X + 5 = 0 hoặc 2x - 3 = 0 <=> 3 .Chọn câu B. 

X = — (thoả ĐK) 

26. X 2 + -- = X + -. ĐKXĐ : X * 0 

X 2 X 

« = x + x o X 4 - X 3 + 1 - X = 0 o x 3 (x - 1) - (x - 1) = 0 

X 2 X 2 

o (X - 1)(x 3 - 1) = 0 o (X - 1)(x - 1)(x s + X + 1) = 0 

c=> (x ~ 1 ) 2 (X 2 + x + 1) = 0o(x-1) 2 = 0 hoặc (x 2 + x + 1) = 0ox=1. 

Chọn câu c. 
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27 . 


5x + 4 2x + 1 _ ......... _ 

——— + — = 7. ĐKXĐ : X * 0 và X * -2. 

X x + 2 

(5x + 4)(x + 2) + x(2x + l) 7x(x + 2) 
x(x + 2) x(x + 2) 

<=> 5x 2 + 1 0x + 4x + 8 + 2x 2 + X = 7x 2 + 1 4x 

<=> 7x 2 + 15x + 8 - 7x 2 - 14x = 0 o x + 8 = 0 0 X = -8 (thoả ĐKXĐ) 
Chọn cảu B. 

28 . x — , 3x+ - = 1. ĐKXĐ:x 2 -W0ox^t1. 

x 2 -1 

o X 2 - 3x + 1 = 1 (x 2 - 1) o -3x = -2 o X = ^ (thoả ĐKXĐ). Chọn câu D. 

3 


29 . 


30 . 


31 . 


32 . 


x + 1 X-3 „ ^ A 

-' + -—- = 2. ĐKXĐ :x-2*0ox*2vàx*0 
X - 2 X 

<=> x(x + 1) + (x - 2)(x - 3) = 2x(x - 2) 
o X 2 + X + x 2 - 3x - 2x + 6 = 2x 2 - 4x 

o 2x 2 - 4x + 6 - 2x 2 + 4x = 0o0x + 6 = 0=> Phương trình vô nghiệm. 
Chọn câu c. 


Bài toán tương đương tìm các giá trị của a sao cho a + 1 *0;a + 3*0và 

ạ±í + Ịz| = 3(1) 
a + 1 a+3 


Điều này có nghĩa là giải phương trình (1) ẩn số a. 

ĐKXĐ : a * -1 ; a * -3. 

(1) <^> (2a + 1 )(a + 3) + (a - 3)(a + 1) = 3(a + 1 )(a + 3) 

o 2a 2 + 6a + a + 3 + a 2 + a-3a-3 = 3a 2 + 9a + 3a + 9 


<=> 3a 2 + 5a - 3a 2 - 


12a - 9 = 0 o -7a - 9 = 0 0 a = 


9 



Chọn câu B. 

X m — 1 X — 2 _ 

—-—-— + -—— = 2 có nghiệm x = 2. Thay X = 2 vào phương trinh ta 
x + 1 X 

. 2 + m-1 2-2 m +1 _ _ ___ 

được : ——— + ——— = 2o = 2 o m + 1 = 6 o m = 5 
2 + 1 2 3 

Chọn câu D. 

m(mx + 4) = 4(x + m) o m 2 x + 4m = 4x + 4m 
o m 2 x + 4m - 4x - 4m = 0 <=> (m 2 - 4)x = 0. 
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33. 


34. 


35. 


36. 


Đê’ phương trình có vô số nghiệm với Vx thì : 

m ? - 4 = 0 o m 2 = 4 <=> m = ±2. Chọn câu c. 

_ 1 _ _ 1__1__ 1 

x(x + l) (x + l)(x + 2) (x + 2)(x + 3) (x + 3)(x + 4) 

ĐKXĐ : X * 0 ; X * -1 ; X * -2 ; x * -3 ; X * -4. 




Phương trình o—-— + — 


1 1 
+ 


1 1 
+ 


1 


1 

<=> — 


X x + 1 x + 1 x + 2 x + 2 x + 3 x + 3 x + 4 
1 




= -1ox + 4- x = -x(x + 4) o 4 = -X - 4x 

X X + 4 

X 2 + 4x + 4 = 0 o (X + 2) 2 = 0 o X = -2 (không thoả ĐKXĐ). 

Chọn câu D. 

Gọi X là tuổi của Lan hiện nay (x nguyên dương) 

Tuổi của mẹ hiện này là 3x. 

Theo đé ta có phương trinh : 3x + 15 = 2(x + 15) o X = 15. 

Vậy năm nay Lan 15 tuổi. Chọn câu c. 

Gọi x là thời gian để người thứ nhất quét xong cái sân (x > 1 giờ 20 phút) 
thì thời gian người thứ hai quét xong cái sân : X + 2 

1 giờ 20 phút = giờ 
3 

113 

Theo đề bài, ta có phương trình : — + —4 

X x + 2 4 

<=> 4(x + 2) + 4x = 3x(x + 2) o 3x 2 - 2x - 8 = 0 

ỉ 


o 3(x - 2) 


. 4 

X + — 

3 


= 0 o X = 2 hoặc x = - — (loại). 


Vậy người thứ nhất quét hết 2 giờ, người thứ hai quét hết 4 giờ. 

Chọn câu B. 

Gọi X là số hàng ghế trong phòng học (x € N*) thì số ghế mỗi hàng là 
— (ghế). 


Nếu kê thêm mỗi hàng 1 ghế thì với 105 ghế thì mỏi hàng có 


84 . 105 9 

Ta có phương trình — +1 = <=> X - 20x + 84 = 0 

X x + 1 


105 
x + 1 


(ghế) 


<=> (X - 14)(x -6) = 0ox = 14 hoặc X = 6. Chọn câu A. 
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Qhưtínỹ IV. 

BẤT PHƯỚNG TRÌNH BẬC NHẤT MỘT Ẩn 

■ ■ 


§1. LIÊN HỆ GIỮA THỨ Tự VÀ PHÉP CỘNG 

I. KIẾN THỨC CƠ BẢN 

1. Bất đẳng thức: Ta gọi hệ thức dạng a < b (hay a > b; a < b, a > b) là bất 
đẳng thức và gọi a là vế trái, b là vế phải của bất đẳng thức. 

2. Liên hệ giữa thứ tự và phép cộng: 

a) Tính chất: Khi cộng cùng một số vào hai vế của một bất đằng thức ta 
được một bất đẳng thức mới cùng chiều với bất đẳng thức đà cho. 

- Nếu a < b thì a + c < b + c, 

Nếu a < b thì a + c < b + c. 

- Nếu a > b thì a + c > b + c, 

Nếu a > b thì a + c > b + c. 

b) Chú ý: Tính chất của thử tự cũng chính là tính chất của bất đẳng thức. 

II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

1. Mỗi khẳng định sau đúng hay sai? Vì sao? 

a) (-2) + 3 > 2; b) -6 < 2.(-3); c) 4 + (-8) <15 + (-8); d) X 2 + 1 > 1 . 

ổịỉÂl 

a) (-2) + 3 > 2 : Sai, vì (-2) + 3 = lmàl<2 

b) -6 < 2(-3) : Đúng, vì 2(-3) = -6 mà -6 < -6 

c) 4 + (-8) < 15 + (-8) : Đúng, vì f + = * 1 mà -4 < 7 hoặc vì 4 < 15 

15 + (-8) = 7 Ị 

=> 4 + (-8) < 15 + (-8) (tính chất BĐT) 

d) X 2 + 1 > 1 : Đúng, vì X 2 > 0 => X 2 + 1 > 1. 

2. Cho a < b, hãy so sánh: a) a + 1 và b + 1; b) a - 2 và b - 2 

ỔỊIẦI 

a) Ta CÓ a < b (giả thiết) =>a + l<b + l (tính chất BĐT) 

b) Ta có a < b (gt) =>a-2<b-2 (tính chất BĐT) 
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b) 15 + a < 15 + b 


3. So sánh a và b nếu: a) a - 5 > b - 5; 


Ổỳiảí 


a) Ta có a - 5 > b - 5 (gt) =>a-5 + 5>b-5 + 5:=>a>b 


b) Ta có 15 + a < 15 + b (gt) => -15 + 15 + a < -15 + 15-hb=>a<b 


4. Đố. Một biển báo giao thông với nền trắng, số 20 
màu ơen, viển đỏ (hình bẽn) cho biết vận tốc tối đa 
mà cãc phương tiện giao thông được đi trên quãng 
đường có biển quy định là 20km/h. Nếu một ốtô đi 
trên đường đó có vận tốc là a (km/h) thì a phải thỏa 
mãn điểu kiện nào trong các điểu kiện sau? 



Tốc độ tối đa cho phép 


a > 20; a < 20; a < 20; a > 20. 


ổịlẦí 

Chọn a < 20. Biển báo này lưu ý rằng khi xe ồtô chạy trên quãng đường đó 
thì xe chạy với tốc độ tối đa cho phép là 20km/h thì mới đảm bảo an toàn 
giao thông. 


§2. LIÊN HỆ GIỮA THỨ Tự VÀ PHÉP NHÂN 

I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Liên hệ giữa thử tự và phép nhân với số dương: 

a) Tính chất: Khi nhân cả hai vế của bất đẳng thức với cùng một số 
dương ta được bất đẳng thức mới cùng chiều với bất đẳng thức đã cho. 

b) Tổng quát: Với ba số a, b, c và c > 0, ta có: 

- Nếu a < b thì a.c < b.c; Nếu a < b thì a.c < b.c 

- Nếu a > b thì a.c > b.c; Nếu a > b thì a.c > b.c 

2. Liên hệ giữa thứ tự và phép nh.ân với số âm: 

a) Tính chất: Khi nhân cả hai vế của một bất đẳng thức với cùng một số 
âm ta được bất đẳng thức mới ngược chiều với bất đẳng thức đã cho. 

b) Tổng quát: với ba số a, b, c VỚI c < 0, ta có: 

- Nếu a < b thì a.c > b.c; Nếu a < b thì a.c > b.c 

- Nếu a > b thì a.c < b.c; Nếu a > b thì a.c < b.c 

3. Tính chất bắc cẩu của thứ tự: 

- Cho ba số a, b, c. Nếu a < b và b < c thì a < c 

- Tương tự, các thứ tự >; >; < cũng có tính chất bắc cầu. 
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II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

5. Mỗi khẳng định sau đúng hay sai? Vì sao? 

a) (-6) 5 < (-5).5; b) (-6).(-3) < (■-5).( 3); 

c) (-2003).( -2005) < (-2005).2004; d) -3x 2 < 0. 

a) (-6).5 < (-5).5: Đúng, vì: _ 1 mà -30 < -25 => (-6).5 < (-5).5 

và (-5). 5 = -25 J 

b) (-6).(-3) < (-5M-3): Sai, vì: = 3 mà 15 < 18 => (-5).(-3) < (-6).(-3) 

(-5M-3) = 15j 

c) (-2003).(-2005) < (-2005).2004 : Sai, vì: * °| 

(-2003).2004 < 0 J 

=> (-2003).(-2005) > (-2005).2004 

d) -3x 2 < 0 : Đúng vì: X 2 > 0 => -3x 2 < 0. 

6. Cho a < b, hãy so sánh: 2a và 2b; 2a và a + b; -a và -b. 

Ổịlải 

Với a < b: 

a) So sánh 2a và 2b: Vi a < b => 2a < 2b (nhân hai vế bất đẳng thức a < b với +2) 

b) So sánh 2avàa + b:Vìa<b=>a + a<a + b hay 2a < a + b. 

c) So sánh -a và -b: Vì a < b (-l).a > (-l).b (nhân hai vế với -1) hay -a > b 

7. Số a là số âm hay số dương nếu: 12a < 15a; 4a < 3a; -3a > -5«a? 

ỔỊIÀÍ 

Một số a 6 R có thể xảy ra ba khả năng: a > 0; a = 0; a < 0. 

a) Ta có 12 < 15 => 12a < 15a (BĐT không đổi chiều) 

Điều này chứng tỏ rằng a > 0. 

b) Ta có 4 > 3 => 4a < 3a (BĐT đổi chiều) 

Điều này chứng tỏ rằng a < 0. 

c) Ta có -3 > -5 => -3a > -5a (BĐT không đổi chiều) 

Điều này chứng tỏ rằng a > 0. 

8. Cho a < b, chứng tỏ: 

a) 2a - 3 < 2b - 3; b) 2a - 3 < 2b + 5. 

a) Ta có a < b (gt) => 2a < 2b (nhân hai vế BĐT với +2) 
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=> 2a - 3 < 2b - 3 (cộng vào 2 vế BĐT -3) (đpcm) 
b) Ta cỏ -3 < 5 -3 + 2b < 5 + 2b (cộng vào hai vê BĐT với 2b) 

và a < b => 2a - 3 < 2b - 3 (cảu a) 

Ta suy ra 2a - 3 < 2b + 5 (đpcm). 


Luyện tập 

9. Cho tam giác ABC. Các khẳng định sau đúng hay sai? 

a) Â+ ẽ + õ > 180°; b) Ầ+ B< 180°; 

c) 0 + C <180°; d) Ả+ B> 180°. 

tfiẰi 

a) A + B + c > 180° là sai vì trong AABC tổng A + B + c = 180° 

b) Ẵ + B < 180° là đúng vì trong AABC có A + B + c = 180° 
nên A + B < 180° 

c) B + c < 180° là đúng. 

d) A + B £ 180° là sai vì trong AABC có Ẩ + B + c = 180° 
do đó Ẳ + B < 180°. 

10 . a) So sánh (-2).3và-4,5 

b) Từ kết quả câu a) hãy suy ra các bất đẳng thức sau: 

(-2).30 < -45; (-2).3 + 4,5 < 0 

ổịlẦl 

a) Ta có (-2).3 = -6 mà -6 < -4,5. Vậy (-2).3 < -4,5 

b) Vì (-2).3 < -4,5 => (-2).3.10 < -4,5.10 (nhân hai vế với +10) 
hay (-2).30 < -45 (đpcm) 

Vì (-2).3 < -4,5 => (-2).3 + 4,5 < -4,5 + 4,5 (cộng hai vế với 4,5) 
hay (-2).3 + 4,5 < 0 (đpcm) 

11 . Cho a < b, chứng minh: 

a) 3a + 1 < 3b + 1; b) -2a - 5 > -2b - 5 

ỔỊIẦI 

a) Vì a < b (gt) => 3a < 3b (nhân 2 vế với +3) 

=> 3a + 1 < 3b + 1 (cộng hai vế với +1) (đpcm) 

b) Vì a < b (gt) => -2a > -2b (nhân 2 vế với -2) 

=> -2a - 5 > -2b - 5 (cộng vào 2 vế với -5) (đpcm) 
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12. Chứng minh: a) 4.(-2) + 14 < 4.(-1) + 14; 

b) (-3).2 + 5 < (-3).(-5) + 5 

~Hưởnq àẫn 

Có thể giải như bài 11 hoặc giải bằng cách khác là so sánh giá trị của 2 vế. 

a) Ta có 4.(-2) + 14 = -8 + 14 = 6 và 4(-l) + 14 = -4 + 14 = 10 
Mà 6 < 10 nên 4(-2) + 14 < 4(-l) + 14 (đpcm) 

b) Ta có (-3). 2 + 5 = -6 + 5 = -1 và (-3).(-5) + 5 = 15 + 5 = 20 
Mà -1 < 20 nên (-3).2 + 5 < (-3X-5) + 5 (đpcm) 

13. So sánh a và b nếu: a) a + 5 < b + 5; b) -3a > -3b; 

c) 5a - 6 > 5b - 6; d) -2a + 3 s -2b + 3. 

ỔỊLẰL 

a) Tacóa + 5<b + 5=>a + 5- 5<b + 5- 5 (cộng vào hai vế cho -5) 

=} a < b 

b) Ta có -3a > -3b => - ỉ .(-3a) < - \ .(—3b> (nhân hai vế với - — ) 

3 3 3 

=> a < b 

c) Ta có 5a - 6 > 5b - 6 => 5a - 6 + 6 > 5b - 6 + 6 => 5a > 5b 

=> — .5a > i .5b (nhân 2 vế với + — ) a > b 
5 5 5 

d) Ta có -2a + 3 < -2b + 3 => -2a + 3 - 3 < -2b + 3 - 3 => -2a $ - 2b 

=> - ỉ .(-2a) > - ị .(-2b) => a > b. 

2 2 

14. Cho a < b, hãy so sánh: 

a) 2a + 1 với 2b + 1; b) 2a + 2 với 2b + 3. 

ổịiĂl 

a) Vì a < b => 2a < 2b => 2a + 1 < 2b + 1 (đpcm) 

b) Vìl<3=>2b + l<2b + 3 (cộng hai vế với 2b) 

Vì a < b ==> 2a < 2b => 2a + 1 < 2b + 1 (2) 

Từ (1) và (2), do tính chất bắc cầu ta có: 

2a + 1 < 2b + 3 (đpcm) 
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§3. BẤT PHƯƠNG TRÌNH MỘT Ẩn 

I. KIÊN THỨC Cơ BẢN 

1. Khái niệm: Giả sử A(x) và B(x) là hai biểu thửc chứa biến X. Khi nói 
A(x) > B(x) (hoặc A(x) < B(x) là một bất phương trình, ta hiểu rằng phải 
tìm các giá trị của biến X để giá trị của A(x) lớn hơn (hoặc bé hơn) giá trị 
của B(x). 

- Biến X gọi là ẩn của bất phương trinh 

- Việc tìm nghiệm gọi là giải bất phương trình 

- Mồi biểu thức gọi là một vế của bất phương trình. 

2. Tập hợp nghiệm của bất phương trình: Tập hợp tất cả các nghiệm của 
một bất phương trình được gọi là tập nghiệm của bất phương trình. Giải 
bất phương trình là tìm tập hợp nghiệm của bất phương trình đó. 

3. Bất phương trình tương đương: 

Hai bất phương trình có cùng tập hợp nghiệm được gọi là hai bất phương 
trình tương đương, kí hiệu: <=> . 

II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

15. Kiểm tra xem giá trị X = 3 là nghiệm của bất phương trình nào trong các 
bất phương trình sau: 

a) 2x + 3 < 9; b) -4x > 2x + 5; c)5-x>3x-12 

ổịiẦl 

Với X = 3 

a) VT = 2x + 3 = 2(3) + 3 = 9 = VP 

Vậy X = 3 không phải là nghiệm của bất phương trình. 

b) VT = -4x = -4.3 = -12 

VP = 2x + 5 = 2.3 + 5 = 11 
Vì -12 < 11 => -4x > 2x + 5 (sai) 

Vậy X = 3 không là nghiệm của bất phương trình. 

c) VT = 5- x = 5- 3 = 2 

VP = 3x - 12 = 3.3 - 12 = -3 
Vì -3 < 2 => 3x - 12 < 5 - X (đúng) 

Vậy X = 3 là một nghiệm của bất phương trinh. 
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16. Viết và biểu diễn tập nghiệm trên trụQ số của mỗi bất phương trình sau: 

a) X < 4; b) X 5 ? c) X > -3; d)x>1. 


CịiiU 


a) s = {x / X < 4} 

b) s = {x/x < -2Ị 

c) s = |x / X > -3} 

d) s = {x / X > 1} 


H-1-1— 


-10 12 3 4 




-2 -1 0 


—I —f- 


-3 -2 -1 0 




0 1 X 

17 . Hlnh vẽ sau dây biểu diễn tập nghiệm của bất phương trình nào? (Chỉ tiêu 
một bất phương trình). 


a) 




0 


b) 

0 2 


c) HHHHMMMMtHHMềt 
0 5 


d) 


-1 0 x 


Ổịlẳl 


a) - 1 - ỳ HUMMHHÌỈ* 

0 6 X 

b) -► 

0 2 X 

c) -*• 

0 5 X 


BPT : X < 6 
BPT : X > 2 
BPT : X > 5 


d) - ỳMỉịHHHHHH&HMHH* BPT : X < -1 

-1 0 x 

18 . Hãy lập bất phương trình cho bài toán sau: Quãng đường từ A đến B dài 
50km. Một ô tô đl từ A đến B, khởi hành lúc 7 giờ. Hỏi ôtô phải đi với vận 
tốc là bao nhiêu km/h để đến B trước 9 giờ cùng ngày? 


ổịiÀl 

Gọi X (km/h) là vận tốc ồtô phải đi, điều kiện X > 0. Khi đó thời gian ôtô 
đi từ A đến B là 50 : X (giờ) 

Theo đề bài ta có bất phương trình: 7 + (50 : x) < 9 (1) 

•• 

50 

7 + — < 9 o 7x + 50 < 9x (vì X > 0) 

X 


o 9x - 7x > 50 o 2x > 50 <=> X > 25. 

Vậy để đến B trước 9 giờ thì ôtô phải chạy với vận tốc lớn hơn 25km/h. 
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§4. BẤT PHƯƠNG TRĨNH BẬC NHÂT MỘT Ấn 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Đinh nghĩa: Bất phương trình dạng ax + b < 0 (hoặc ax + b > 0; ax + b < 0; 
ax + b > 0) trong dó a và b là hai số đã cho, a * 0, được gọi là bất phương 
trinh bậc nhất một ẩn. 

2. Hai quy tắc biến đổi bất phương trình: 

a) Quy tắc chuyển vế: Khi chuyển một hạng tử của bất phương trình từ 
vế* này sang vế kia ta phải đổi dấu hạng tử dó. 

b) Quy tắc nhân với một số: Khi nhân hai vế của bất phương trình với 
cùng một số khác 0, ta phải: 

- Giữ nguyên chiều bất phương trình nếu số đó dương; 

- ĐỔI chiều bất phương trình nếu số dó âm. 

II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

19. Giải các bất phương trình (theo qui tắc chuyển vế): 

a) X - 5 > 3; b) X - 2x < -2x + 4; 

c) -3x > -4x + 2; d) 8x + 2 < 7x - 1 


ổỊlẳl 


a) x-5>3<=>x>3 + 5ox>8. Vậy s = (x / X > 8}. 

b) X - 2x < -2x + 4 o X - 2x + 2x < 4 o X < 4. Vậy s = {x / X < 4} 

c) - 3x > -4x + 2 <=> -3x + 4x > 2 <=> X > 2. Vậy s = {x / X > 2} 

d) 8x + 2 < 7x - 1 o 8x - 7x < -1 - 2 o X < -3. Vậy s = {x / X < -3} 

20. Giải các bất phương trình (theo qui tắc nhân): 

a) 0,3x > 0,6; b)-4x<12; c) -X > 4; d) 1,5x >-9. 


ỔịlẦl 


21 . 


a) 0,3x > 0,6 o X > 0,6 : 0,3 <=} X > 2. 

b) -4x <12 o X > 12 : (-4) o X > -3. 

c) -X > 4 o X < 4 : (-1) <=> X < -4. 

d) l,5x > -9 o X > -9 : 1,5 <=> X > -6. 

Giải thích sự tương dương sau: 

a) X - 3 > 1 o X + 3 > 7; 

b) -X < 2 o 3x > -6. 


Vậy s = 
Vậy s = 
Vậy s = 
Vậy s = 


Ịx / X 
Ịx / X 
Ịx/x 
Ịx / X 


> 21 

> -3} 
< -4} 

> - 6 } 
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ổịiẤl 

a) x-3>l<=>x-3 + 6>l + 6ox + 3>7 

Do cộng hai vế của BPT thứ nhất với 6 ta được BPT thứ hai. 

b) -X < 2 o -x.(-3) > 2.(-3) <=> 3x > -6 

Do nhân hai vế của BPT thứ nhất với -3 và đổi chiều sẽ được BPT 
thứ hai. 

22. Giải các bất phương trình và biểu diễn tập nghiệm trên trục số: 

a) 1,2x < -6 ; b) 3x + 4 > 2x + 3. 

ổ)iải 

a) l,2x < -6 o X < -6 : 1,2 o X < -5. 

Vậy tập hợp nghiệm là: s = {x / X < -5} 

-5 0 

b) 3x + 4>2x + 3o3x-2x>3-4ox>-l 

Vậy tập hợp nghiệm là: s = {x / X > -1} 

- 1 -► 

-1 0 

23. Giải các bất phương trình và biễu diễn tập nghiệm trên trục số: 

a) 2x - 3 > 0; b) 3x + 4 < 0; c) 4 - 3x < 0; d) 5 - 2x > 0. 

ổịiẰi 

3 3 

a) 2x-3>0o2x>3ox> —. Vậy tập hợp nghiệm là s = lx / X > ^ } 

2 2 


b) 3x + 4<0o3x<-4ox<-^. Vậy tập hợp nghiệm là: s = ỉx / X < - 

3 


__4 0 

3 

_.. 4 

c) 4-3x<0o4<3xox> Vậy tập hợp nghiệm là: s 

3 


,x/xằ ỉ 


d) 5-2x>0o5>2xox< Vậy tập hợp nghiệm là: s = Ix / X < -- 

2 2 
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d) 3 - 4x > 19. 


24. Giải các bất phương trình: 

a) 2x - 1 >5; b) 3x - 2 < 4; c) 2 - 5x < 17; 

ỔỊÍĂI 

a) 2x - 1>5o2x>5+1o2x>6ox>3. Vậy s = {x / X > 3} 

b) 3x-2<4o3x<4 + 2o3x<6ox<2. Vậy s = (x / X < 2} 

c) 2 - 5x < 17 co -5x < 17 - 2 co -5x < 15 o X > co X > 3 

-5 

Vậy s = {x / X > -3} 

d) 3 - 4x > 19 co - 4x > 19 - 3 co -4x > 16 co X < — co X < -4 

-4 

Vậy s = {x / X < -4Ị 

25. Giải các bất phương trình: 

2 5 -Ị -ị 

a)^x>-6; b)-^x<20; c)3--7X>2; d)5--^x>2. 

3 6 4 3 


ổjlải 

2 2 

a) -- X > -6 co X > -6 : — co X > -9. Vậy s = {x / X > -9}. 
3 3 


b) - ^ X < 20 co X > 20 : 
6 


í 


V 6, 


co X > - 24. Vậy s = |x / X > -24} 


c) 3 - \x > 2 co - —X > 2 - 3 co - —X > - 1 co X < (-1) : 

4 4 4 

Vậy s = {x / X < 4} 

d) 5 - ị X > 2 co - 4 x>2-5co - 4x>-3cox< (-3) : 

3 3 3 

Vậy s = { X / X < 9} 


' 1 N 


' Ỷ 

v‘3y 


CO X < 4 


co X < 9 


26. Hình vỗ sau biểu diễn tập nghiệm của bất phương trình nào? (Kể ba bất 
phương trình có cùng tập nghiệm). 

a) - 1 —- }>ww//w//ww» 

0 12 

b) -► 

0 8 


ổịlẦi 

a) Trước hết hình vẽ biểu diễn nghiệm của bất phương trình X < 12. Hai 
bất phương trình khác có cùng tập hợp nghiệm có thể là (các bất 
phương trình tương đương): 2x < 24; X - 3 < 9 
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X + 5 > 13. 


b) Tương tự: X > 8 

~2x < -16; 

27. Đố. Kiểm tra xem giá trị X = -2 có là nghiệm của bất phương trình sau 
không: 

a) X + 2x 2 - 3x 3 + 4x 4 - 5 < 2x 2 - 3x 3 + 4x 4 - 6; b) (-0,001 )x > 0,003. 

(sịlÀi 

a) HD: Ta biến đổi BPT trên về BPT tương đương đơn giản hơn rồi thế 
vào để khử thì hay hơn và đơn giản hơn, ít sai sót. 

Ta có: X + 2x 2 - 3x 3 + 4x 4 - 5 < 2x 2 - 3x :ỉ + 4x 4 - 6 
o X - 2x 2 - 2x 2 - 3x 3 + 3x 3 + 4x 4 - 4x 4 < -6 + 5 <=> X < -1 
Với BPT X < -1 thì X = -2 là một nghiệm của BPT. 

b) Ta có: (-0,001)x > 0,003 o X < 0,003 : (-0,001) o X < -3 
Với BPT X < -3 thì X = -2 không là một nghiệm của BPT. 

Luyện tập 

28. Cho bất phương trình X 2 > 0. 

a) Chứng tỏ X = 2, X = -3 là nghiệm của bất phương trình đã cho. 

b) Có phải mọi giá trị của ẩn X đều là nghiệm của bất phương trình đã cho 
hay không? 

Ổjlải 

a) - Với X = 2 thì X 2 = 2 2 = 4 > 0 

- Với X = -3 thì X 2 = (-3) 2 = 9 > 0 
đều thỏa mãn. 

Vậy X = 2; X = -3 là nghiệm của BPT X 2 > 0. 

b) Vì X 2 > 0 với mọi X e R trừ đi giá trị X = 0 (vì khi đó X 2 = o 2 = 0). 

Vậy tập nghiệm của BPT là Ịx / X * 0} hay nói khác hơn không phải 
mọi giá trị của ẩn đều là nghiệm của BPT X 2 > 0. 

29. Tìm X sao cho: 

a) Giá trị của biểu thức 2x - 5 không âm; 

b) Giá trị của biểu thức -3x không lớn hơn giá trị của biểu thức: -7x + 5. 

ỔịlÁl 

a) Hướng dẫn cách giải: 

- Với câu hỏi như trên tương đương với việc đưa về giải bất phương 
trình: 2x - 5 > 0 
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-- Giải bất phương trinh: 2x-5>0o2x>5ox> ^ 

2 

5 

- Trà lời: Vậy với X mà X > ^ thì biếu thức 2x - 5 có giá trị khống âm. 

2 

b) JJ luận tương tự, ta đưa về giải bất phương trình: 

5 

-3x < -7x + 5o -3x + 7x<5<=>4x<5<=>x< — 

4 

5 

Vậy với X mà x < -7 thì giá trị của biểu thức -3x không lớn hơn giá trị 

4 

của biểu thức -7x + 5. 

30. Một người có số tiền không quá 70000 đổng gồm 15 tờ giấy bạc với hai 
loại rnệnh giá: loại 2000 đổng và loại 5000 đống. Hỏi người đó có bao 
nhiêu tờ giấy bạc loại 5000 đồng? 

(SỊÌÂÍ 

- Gọi X (tờ) là số tờ giấy bạc 5000 đồng, điều kiện x nguyên dương. 

Khi đó số tờ giấy bạc 2000 đồng là (15 - x) tờ. 

Số tiền 5000 đồng là 5000x (đồng); 

Số tiền 2000 đồng là (15 - x).2000 đồng. 

Theo đề bài ta có phương trình: 5000x + (15 - x ).2000 < 70000 

v 40 

- Giải bât phương trình ta được: X < -- = 13,(3) 

3 

- Trá lời: Do X nguyên dương nên X có thể là số nguyên dương từ 1 - 13. 
Vậy số tờ giấy bạc 5000 đồng có thể là các số nguyên dương từ 1 - 13 (tờ). 

31. Giải các bất phương trỉnh và biểu diễn tập nghiệm trên trục số: 


^ 15-6X _ 

a) —.5; 

c) -j(x - 1) < * ~ 4 
4 6 


, . 8-llx 
b) 13; 

4 

_, x 2 - X 3- 2x 

d) r<-— 

3 5 


ổịiẳL 


^ 15-6x - 15-6x1 __ 

a) — — >5 o 3 ——— > 5.3 

3 3 


o 15 - 6x > 15 o -6x > 15 - 15 o -6x > 0 <=> X < 0 


Vậy s = |x / X < 0Ị. 
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8 - llx 

b) -—-— < 13 <=> 4 


/ 8 - llx x 


< 13.4 


<=> 8 - llx < 52 <=> -llx < 52 - 8 <=> -llx < 44 oX > -4 
Vậy s = { X / X > -4}. 

- 1 -► 

-4 0 

c) Ta nhân hai vế với BCNN(4, 6) = 12. Ta có: 


Ị(x - 1) < o 12. Ị(x - 1) < 12. 

4 6 4 


^ X - 4 ^ 
V 6 ) 


o 3(x - 1) < 2(x - 4) o 3x - 3 < 2x - 8 
<=> 3x - 2x < -8 + 3 <=> X < -5 


Vậy s = {x / X < -5}. 


-5 0 


d) 


. BCNN(3, 5) = 15 


o 15. 


'2-x' 
V 3 , 


< 15. 


3 - 2x 


V ư ) 


o 5(2 - x) < 3(3 - 2x) 


o 10 - 5x < 9 - 6x <=> -5x + 6x < 9 - 10 o X < -1 
Vậy s = {x / X < -1Ị. 

-1 0 

32. Giải các bất phương trinh: 

a) 8x + 3(x + 1) > 5x - (2x - 6); b) 2x(6x -1) > (3x - 2)(4x + 3). 

Ổịlầl 

a) 8x + 3(x + 1) > 5x - (2x - 6) o 8x + 3x + 3 > 5x - 2x + 6 


o8x + 3x-5x + 2x>6-3o8x>3ox> -7 

8 


Vậy s = { X / X > ị) 

8 

b) 2x(6x -1) > (3x - 2)(4x + 3) <=> 12x 2 - 2x > 12x 2 + X - 6 
o 12x 2 - 2x - 12x 2 - X > -6 <=> -3x > -6 o X < 2 
Vậy s = {x / X < 2} 

33. Đố. Trong một kì thỉ, bạn Chiến phải thi bốn môn: Văn, Toán, Tiếng Anh 
và Hóa. Chiến đã thi ba mồn và được kết quả như bảng sau: 
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Môn 

Văn 

Tiếng Anh 

Hóa 

Điểm 

8 

7 

10 


Kì thi quy định muốn đạt loại giỏi phải có điểm trung bình các môn thi là 8 
trở lên và không có môn nào bị điểm dưới 6. Biết môn Văn và Toán được 
tính hệ số 2. Hãy cho biết, để đạt loại giỏi bạn Chiến phải có điểm thi mồn 
Toán ít nhất là bao nhiêu? 

ÓỊiảí 

- Gọi X là điểm thi môn Toán, (điều kiện 6 < X < 10) 

Khi đó tổng số điểm thi tính theo hệ số là có: 

2.8 + 2x + 7 + 10 = 33 + 2x (điểm) 
và tổng hệ số của 4 môn thi là: 2 + 2 + 1 + 1 = 6. 

Theo đề bài ta có bất phương trình: (2.8 + 2x + 7 + lố) : 6 > 8 (1) 

- Giải bất phương trình: 

(1) <^> (33 + 2x) : 6 > 8 o 33 + 2x > 48 

<=> 2x > 48 - 33 o 2x > 15 o x > 7,5 

Vậy để đạt loại giỏi, điểm thi môn Toán của bạn Chiến phải đạt thấp 
nhất là 7,5 điểm và cao nhất là 10 điểm. 

34. Đố. Tim sai lầm trong các "lời giải" sau: 

a) Giải bất phương trình -2x > 23. Ta có: -2x > 23 <=> X > 23 + 2 o X > 25. 
Vậy nghiệm của bất phương trình là X > 25. 

3 

b) Giải bất phương trình -~x > 12. Ta có: 

3 f 7 W 3Ì ( 7 ' 

7 { 3 ) { 7 ) 3 ) 

Vệy nghiệm của bất phương trình là x > -28. 

ỔỊlẰi 

a) Sai ở bước -2x > 23 o X > 23 + 2 (sai) 

Sai lầm do coi -2 là hạng tử và chuyển vế hạng tử (trong khi đó -2 là 
thừa sô" của x) 

3 7Ì í 3Ì í 7 ' 

b) Sai ở bước-~x > 12 o ~~ . x > -~ .12 (sai) 

7 l 3 ) l V l 3j 



Sai lầm là khi nhân hai vế của BPT với cùng một số âm 
không đổi chiều BPT. 
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§5. PHƯƠNG TRÌNH CHỨA DÂU 
GIÁ TRỊ TUYỆT Đối 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 


định nghĩa như sau: 


1. Nhắc lại về giá trị tuyệt đối: Giá trị tuyệt đối của số a, kí hiệu là |a| được 

a khi a>0 
-a khi a< 0 

2. Giải một số phương trinh chứa dấu giá trị tuyệt đối: 

* Phương pháp chung: 

Bước 1 : Áp dụng định nghĩa dấu giá trị tuyệt đối để loại bỏ dấu giá trị 
tuyệt đối 

X nếu X > 0 
-(X) nếu X < 0 

Bước 2. Giải các BPT không có dấu giá trị tuyệt đối 
Bước 3. Chọn nghiệm thích hợp trong trường hợp đang xét. 

Bước 4. Kết luận nghiệm. 

3. Một số tính chất quan trọng: 

<Bo-B<A<B 


a) 

b) 

c) 


> B <=> 


B 


A > B 
A < -B 

<=> A 2 - B 2 > 0 <=> (A + B)(A - B) > 0 


d) Nếu trong phương trình có nhiều dấu giá trị tuyệt dối có thể xét dấu 
dể bỏ dấu giá trị tuyệt đối. 


II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

35. Bỏ dấu giá trị tuyệt đối và rút gọn các biểu thức: 


a) A = 3x + 2 + 

b) B = |-4x 

c) c = |x - 4 


5x| trong hai trường hợp X > 0 vá X < 0; 

- 2x + 12 trong hai trường hợp X < 0 và X > 0 
- 2x + 12 khi X > 5; 


d) D = 3x + 2 + 


x + 5 
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ổỳiảí 

a) Khi X > 0 thi 5x = 5x. Vậy A = 3x + 2 + 5x = 8x + 2 

Khi X < 0 thì 5x = -5x. Vậy A = 3x + 2 - 5x = 2 - 2x 

b) KJũ x < 0 thì -4x > 0. Do đó: -4x = -4x 
Vậy B = -4x - 2x + 12 = -6x + 12 

Khi X > 0 thì “4x < 0. Do đó: -4x = 4x. Vậy B = 4x - 2x + 12 = 2x + 12 

c) Khi x>5ox>4+l<=>x-4>l>0 mà X - 4 > 0 thì x - 4 = X - 4 
Vậy C = x- 4-2x + 12 = 8- x 

(1) Klii X + 5 > 0 thì X + 5 = X + 5. Vậy D = 3x + 2 + x + 5 = 4x + 7 

Klii X + 5 < 0 thì X + 5 = -(x + 5) = -X - 5. 

Vậy D = 3x + 2- x- 5 = 2x-3 
36 Giải các phương trình: 

a) |2x = X - 6; b) -3x = X - 8; c) |4x = 2x + 12; d) -5x - 16 = 3x 

Ổịlải 

a) |2x| = X - 6 (1) 

- Khi 2x > 0 <=> x > 0. 

(1) o 2x = X - 6 o 2x - X = -6 o X = -6 (loại) 

Vậy phương trình (1) vô nghiệm. 

- Khi 2x < 0 <=> X < 0. 

(1) o -2x = X - 6 <=> -3x = -6 o X = 2 (loại) 

Vặy phương trình (1) vô nghiệm. 

Tóm lại, tập nghiệm của phương trình (1) là s = {0} 

b) -3x = X - 8 (2) 

- Khi -3x > 0 o X < 0. 

(2) c> -3x = X - 8 o -3x = X - 8 o -4x = -8 o x = 2 (loại) 

Vậy phương trình (2) vô nghiệm. 

- Khi -3x < 0 <=> X > 0. 

(2) o -(-3x) = X - 8 o 3x = X - 8 o 3x - X = -8 
o 2x = -8 o X = -4 (loại) 

Vậy phương trình vô nghiệm hay s = 0 . 
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c) |4x| = 2x + 12 (3) 

- Khi 4x > 0 o X > 0. 

(3) o 4x = 2x + 12 o 4x - 2x = 12 o 2x = 12 <=> X = 6 (nhận) 

- Khi 4x < 0 o X < 0, 

(3) o -4x = 2x + 12 o -4x - 2x = 12 <=} -6x = 12 o X = -2 (nhận) 
Vậy tập hợp nghiệm của phương trình (3) là s = {-2; 6Ị. 

d) |-5x| - 16 = 3x (4) 

- Khi -5x > 0 o X < 0. 

(4) <=> -5x - 16 = 3x <=> -8x = 16 <=> X = -2 (nhận) 


- Khi -5x < 0 <=} X > 0. 

(4) <=> -(-5x) - 16 = 3x <=> 2x = 16 <=> X = 8 (nhận) 

Vậy tập hợp nghiệm của phương trình (4) là s = Ị-2; 8Ị. 


37. Giải các phương trình: a) x-7 

= 2x + 3; 

b) |x + 4 = 2x ~ 5 

c) x + 3 = 

= 3x - 1: 

d) X - 4 + 3x = 5 


ổịiẰl 

a) |x-7| = 2x + 3 (1) 

- Khi x-7>0ox>7. Khi đó: 

(1) o X - 7 = 2x + 3 o X - 2x = 3 + 7 o -X = 10 o X = -10 (loại) 

- Khi x-7<0ox<7. Khi đó: 

(1) <=> -(x -7) = 2x + 3<=>-x + 7 = 2x + 3<=>-x-2x = 3- 7 

4 

<=> -3x = -4 o X = (nhận) 

3 

Vậy tập hợp nghiệm của phương trình (1) là 

b) x + 4 = 2x - 5 (2) 

- Khi x + 4>0ox>-4. Khi đó: 

(2) o X + 4 = 2x - 5 o X - 2x = -5 - 4 o -X = -9 o X = 9 (nhận) 

- Khi x + 4<0ox<-4. Khi đó: 

(2) o -(x + 4) = 2x - 5 o -X - 4 = 2x - 5 o -X - 2x = -5 + 4 

<=> -3x = -1 o X = 4 (loại) 

3 

Vậy tập hợp nghiệm của phương trình (2) là s = {9Ị. 
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c) 


X 4- 3 


3x - 1 (3) 


Khi X + 3 > 0 <o X > -3. Khi đó: 

(3) ox + 3 = 3x-l<=>x-3x = -l-3<=> -2x = -4 o X = 2 (nhận) 
Khi x+3<0ox<-3. Khi đó: 

(3) cx> —(x + 3) = 3x - 1 o -X - 3 = 3x - 1 c> -X - 3x = 3 - 1 

<=> -4x = 2 <=> X = --ị- (loại). 

2 


Vậy tập hợp nghiệm của phương trình (3) là s = 121. 


d) 


X 


+ 3x = 5 (4) 


- Khi x-4>0<=>x>4. Khi đó: 


(4)ox-4 + 3x = 5o4x = 9ox = - = 2 -7 (loại) 

4 4 

- Khi x-4<0<=>x<4. Khi đó: 

(4) <=> —(x -4) + 3x = 5o-x + 4 + 3x = 5o2x = 5- 4= 1 

o X = ị (nhận) 

2 

Vậy tập hợp nghiệm của phương trình (4) là s = 



ÔN TẬP CHƯƠNG IV 

A. LÍ THUYẾT 

Liên hệ giữa thứ tự và phép tính (với ba số a, b và c bất kì) 


Nếu a < b thì a + c < b + c 

Nếu a < b thì a + c < b + c 

Nếu a < b và c > 0 thì ac < bc 

Nếu a < b và c > 0 thì ac < bc 

Nếu a < b và c < 0 thì ac > bc 

Nếu a < b và c < 0 thì ac > bc 


Tập hợp nghiệm và biểu diễn tập nghiệm của bất phương trình 


Bất phương trình 

Tập nghiệm 

Biểu diễn tập nghiệm trên trục số 

X < a 

{x 1 X < a} 

- 1 - 

0 á X 

X < a 

■ama 

-1 - ytMMMHMMtt* 

Oa X 

X > a 

{x 1 X > -aỊ 


X > a 

{xỉ X > a} 
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B. BÀI TẬP 

38. Cho m > n, chửng minh: a)m+2>n+2; b) -2m < -2n; 

c) 2m - 5 > 2n - 5; d) 4 ~ 3m < 4 - 3n. 

ổịiẳi 

a) Ta có: m > n => m + 2 > n + 2 (cộng vào hai vế với 2) (đpcm) 

b) Ta có: m > n => -2m < -2n (nhân 2 vế với -2) (đpcm) 

c) Ta có: m > n => 2m > 2n (nhân 2 vế với 2) 

=> 2m - 5 > 2n - 5 (cộng vào 2 vế với -5) (đpcm) 

d) Ta có: m > n => -3m < -3n (nhân 2 vế với -3) 

=> 4 - 3m < 4 - 3n (cộng vào 2 vế với 4) (đpcm). 

39. Kiểm tra xem -2 là nghiệm của bất phương trình nào trong các bất phương 
trình sau: 

a)-3x + 2 >-5; b)10-2x<2; c)x ? -5<1; 

d) X < 3; e) |x| > 2; f) X + 1 > 7 - 2x. 

&jlÀl 

a) VT = -3x + 2 = -3(-2) + 2 = 8 > -5 = VP (thỏa) 

Vậy X = -2 là nghiệm của bất phương trình. 

b) VT = 10 - 2x = 10 - 2(-2) = 14 > 2 = VP (không thỏa) 

Vậy X = -2 không là nghiệm của bất phương trình. 

c) VT = X 2 - 5 = (-2) 2 -5 = 4- 5 =-1<1=VP (thỏa) 

Vậy X = -2 là nghiệm của bất phương trình. 

d) VT = |x| = |±2| = 2 < 3 = VP (thỏa) 

Vậy X = -2 là nghiệm của bất phương trình. 

e) VT = X = -2 = 2 = VP (không thỏa) 

Vậy X = -2 không là nghiệm của bất phương trình. 

f) VT = x + l = -2-fl = -l Ị VT < VP (khô ngthỏa) 

VP = 7 - 2x = -7 - 2(-2) = llj 

Vậy X = -2 không là nghiệm của bất phương trình. 

40. Giải các bất phương trình và biểu diễn tập nghiệm trên trục số: 

a) X - 1 < 3; b) X + 2 > 1; c) 0,2x < 0,6; d) 4 + 2x < 5. 

&ỊIÂI 

a) Tacóx-l<3<=>x<3 + l<=>x<4 
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4 


X 



Cịiẩi 

2 - X 2 — X 

a) - -— < 5 <=> 4. ——— < 4.5 <=> 2 - X < 20 <=> -X < 20 - 2 

4 4 

o -X < 18 o X > -18. Vậy s = {x / X > -18}. 

b) 3 < — * - <=> 5.3 < 5. — <=> 15 < 2x + 3 o 15 - 3 < 2x 

5 5 

o 12 < 2x o 6 < X. Vậy s = { X / X > 6Ị. 

c) ~~ > ; BCNN (3; 5) = 15 

3 5 

« 15. 5 > 15. 2-Ịii o 5(4x - 5) > 3(7-x) o 20x - 25 > 21 - 3x 

3 5 

20x + 3x > 21 + 25 <=> 23x > 46 o X > 2. Vậy s = {x / X > 2). 

d) - 2 —; BCNN (4; 3) = 12 

co 12. ĩllA > 12. <=> -3(2x + 3) > -4(4 - x) 

-4 -3 
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<=> -6x - 9 > -16 + 4x <=} -6x - 4x > -16 + 9 <=> -lOx > -7 <^> X < 


10 


Vậy s = {X / X < 

10 


42. Giải các bất phương trình: 

a) 3 - 2x > 4; b) 3x + 4 < 2; 

c) (X - 3) 2 < X 2 - 3; d) (x - 3)(x + 3) < (x + 2) 2 + 3. 


ếỊuh 


a) 

b) 


3 - 2x > 4 o -2x > 4 - 3 o -2x > 1 <=> X < - -3-. Vậy s = {x / X < - i- ỉ. 

2 2 

2 __ 2 

3x + 4<2<=>3x<2-4<=>3x<-2<=>x<--^. Vậy s = {x / X < - — ỉ. 

3 3 


c) (x - 3) 2 < X 2 - 3 <=> X 2 - 6x + 9 < X 2 - 3 

o X 2 - 6x - X 2 < -3 - 9 o -6x < -12 o X > 2. Vậy s = {x / X > 2Ị. 

d) (x - 3)(x + 3) < (x + 2) 2 + 3 o X 2 - 9 < X 2 + 4x + 4 + 3 

o -9 - 7 < x 2 + 4x - x 2 o -16 < 4x o -4 < X. Vậy s = { X / x > -4). 
43. Tìm x sao cho: 

a) Giá trị của biểu thức 5 - 2x là số dương; 

b) Giá trị của biểu thức X + 3 nhỏ hơn giá trị của biểu thức 4x - 5; 

c) Giá trị của biểu thức 2x + 1 không nhỏ hơn giá trị của biểu thức X + 3; 

d) Giá trị của biểu thức X 2 + 1 không lớn hơn giá trị của biểu thức (X - 2) ? . 


ỔjiÂi 

a) Theo đề bài ta có: 5 - 2x > 0 (1) 

5 5 

Giải (l)o5>2xox< —■ . Vậy giá trị phải tìm là X < — 

2 2 

b) Theo đề bài ta có: X + 3 < 4x - 5 (2) 

g 

Giải (2) o X - 4x < -5 - 3 o -3x < -8 <=> X > — 

3 

g 

Vậy giá trị phải tìm là X > ^ 

3 

c) Theo đề bài ta có: 2x + 1 > X + 3 (3) 

Giải (3) <=> 2x - X > 3 - 1 <=> X > 2. Vậy giá trị phải tìm X > 2 

d) Theo đề bài ta có: X 2 + 1 < X 2 - 4x + 4 <=> X 2 - X 2 + 4x < 4 - 1 

3 3 
o 4x < 3 o X < Vậy giá trị phải tìm là X < -- 

4 4 
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44. Đồ. Trong một cuộc thi đô vui, Ban tổ chức quy định mỗi người dự thi phải 
trả lời 10 câu hỏi ở vòng sơ tuyển. Mỗi câu hỏl này có sẩn 4 đáp án, 
nhưng trong đó chỉ có 1 đáp án đúng. Người dự thi chọn đáp án đúng sẽ 
dược 5 điểm, chọn đáp án sai sẽ bị trử đi 1 điểm. Ở vòng sơ tuyển, Ban tổ 
chức tăng cho mỗi người thi 10 diểm và quy định người nào có tổng số 
điểm từ 40 trở lên mới được dự thi ở vòng tiếp theo. Hỏi người dự thi phải 
trả lời chính xác bao nhiêu câu hỏi ở vòng sơ tuyển thì mới được dự thi tiếp 
ở vòng sau? 

(sỊiải 

Gọi X (câu hỏi) là sô' câu hỏi người dự thi phải trả lời chính xác được dự 
thi tiếp vòng sau, điều kiện X nguyên dương. 

Khi (ló số điểm trả lời đúng là 5x (điểm). Số câu hỏi trá lời sai là (10 - x) 
và sô điểm bị trừ là -1(10 - x) = -(10 - x) (điểm). Điểm ban tỏ chức tặng 
cho mỗi người là 10 (điểm). 

Theo đề bài ta có bất phương trình: 5x - (10 - x) + 10 > 40 (1) 

- Giải bất phương trình (1) 

(1) <=> 5x - 10 + X + 10 > 40 <=> 6x > 40 <=> X > = 6,6 

6 

Vậy số lần trả lời đúng phải là 7, 8, 9 hoặc 10 câu hỏi thì mới được thi 
tiếp vòng sau. 

45. Giái các phương trình: a) 3x = X + 8; b) -2x =4x+18; 

c) x-5| = 3x; d) x + 2 =2x-10, 

ÓỊlẦi 

a) |3x| = X + 8 (1) 

- Khi 3x > 0 o X > 0 

(1) o 3x = X + 8 o 3x - X = 8 o 2x = 8 o X = 4 (nhận) 

- Khi X < 3 o X < 0 

(])<=> -3x = X + 8 <=> -3x - X = 8 o -4x = 8 <=> X = -2 (nhận) 

Vậy s = í-2; 4}. 

b) |-2x| = 4x + 18 (2) 

- Khi -2x > 0 <=> X < 0 

(2) <=> -2x = 4x + 18 o -2x - 4x = 18 <=> -6x = 18 o X = -3 (nhận) 

- Khi -2x < 0 <=> X > 0 

(2) <=> -(-2x) = 4x 4- 18 o 2x = 4x + 18 o 2x - 4x = 18 
<=> -2x = 18 o X = -9 (loại). Vậy s = 1-3}. 
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c) X - 5 = 3x (3) 


- Khi X - 5 > 0 o X > 5 

5 

(3) o X - 5 = 3x o X -3x = 5 o -2x = 5ox = -7 (loại) 

2 

- Khi x-5<0<=>x<5 

(3) o -(x - 5) = 3x o -X + 5 = 3x o -X - 3x = -5 o 4x = -5 

<=> x = = 1,25 (nhận). Vậy s = {1,251. 

4 

d) |x + 2| = 2x - 10 (4) 

- Khi x + 2>0ox>-2 

(4) <=> x + 2 = 2x - 10 c=> x - 2x = -10 - 2 o -X = -12 ox= 12 (nhậii) 

- Khi x + 2<0<=>x<-2 

(4) o —(x + 2) = 2x - 10 <=> -X - 2 = 2x - 10 <=> -X - 2x =: 2 - 10 

g 

<=> -3x = -8 o X = 77 (loại) 

3 

Vậy s = {12}. 


CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM CHƯƠNG IV 


1 . 

2 . 

3. 

4. 

5. 


Chọn câu trả lời sai. 

(A) Nếu a > b thì a + c > b + c (B) Nếu a < b thì a + c < b + c 

(C) Nếu a > b thì a + c < b + c (D) Nếu a < b thì a + c < b + c. 

Chọn câu trả lời đúng. Nếu m > n thì 

(A) m + 10 < n + 10 (B) m + 10 > n + 10 

(C) m + 12 < n + 10 (D) m + 12 > n + 10. 

Chọn câu trả lời đúng. Với mọi giá trị của X, ta có : 

(A) 8x > 4x (B) 4x > 8x (C) 8x 2 > 4x 2 (D) 8 + X > 4 + X. 

Chọn câu trả lời đúng. Với mọi giá trị X, y và z ta có : 

(A) 2xyz > X 2 + y 2 z 2 (B) 2xyz > X 2 + y 2 z 2 

(C) 2xyz < x 2 + y 2 z 2 (D) 2xyz < X 2 + y 2 z 2 . 

Chọn câu trả lời đúng. Cho a > 0, b > 0, c > 0. Nếu a > b thì 


(A) 


a a + c 

— > -—- 

b b + c 


(B) 


a _ a + c 

. > 7—— 

b b + c 


(C) 


a a + c 

T < T-- 

b b + c 


(D) 


a < a + c 
b b + c 
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6 . 


7. 

8 . 

9. 

10 . 

11 . 

12 . 

13. 

14. 

15. 

16. 


Chọn câu trả lời đúng. Với mọi giá trị X, y 6 R, ta có : 

(4) x / - xy + y 2 > 0 (B) X 2 - xy + y 2 < 0 

(0) X 2 - xy + y 2 < 0 (D) X 2 - xy + y 2 > 0. 

Chọn câu trả lời đủng. X = 3 là nghiệm của bất phương trình 

(4) 2x + 1 < 3 (B) -4x + 3 > 6 (C) 3x + 4 < 7 (D) -X + 5 > 0. 

Chọn cáu trả lời sai. X = 5 là nghiệm của bất phương trình 

(4) lOx - 20 > 10 (B) < 0 

3 3 

C) ịx + Ặ > 1 (D) 4x + 3 < 25. 

2 2 


Chọn câu trả lời đứng. Biểu diễn tập nghiệm của bất phương trình X > 


2 trên trục sô' như sau : 

-2 ’ -2 



Chọn cáu trả lời đúng. Tập nghiệm của bâ't phương trình X + 10 > 8 là: 
(4){x|x>18Ị (B)Jx|x<18} (C) {XIX > —2} (D){x|x<-2}. 

Chọn câu trả lời đúng. Bất phương trình 2x + 3 > -5 có tập nghiệm là: 
(4) {X I X > -1} (B) {x I X > -8} (C) {x I x > -4} (D){x|x>-2|. 

Chọn câu trả lời đúng. Bất phương trình 2x + 3 < 2(x*+ 1) có nghiệm là : 


(4) Vô nghiệm (B) Vô số nghiệm. 


,c>ỉ 


(D»„<f. 


Chọn câu trả lời đúng. Cho x > 5 và (a - b)x > 5(a - b) thì : 

(4) a > b (B) a < b (C) a > b (D) a < b. 

Chọn câu trả lời đúng. Hình biểu diễn tập nghiệm của bất phương 

tành 3 - ~x < 2 là : 

4 


3 4 



Chọn câu trả lời đúng. Bất phương trình 0,5(x + 1) + 2 > X + 3 có 
rghiệm là : 

(4) X < 0,5 (B) x > 2 (C) x > 1,5 (D) x < -1. 

Chọn cẩu trả lời đúng. Bất phương trình 6x - 2(x + 3) < 12x - (3 - 4x) 
C) nghiệm là : 
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(A)x> f 


(B)x< 


(C) X > - 


(D)x<-f 

4 


17. 


18. 


20 . 


21 . 


22 . 


23. 


24. 


„ , _ t , 4x 4-5 2x 4-3 , 4x 

c/ụm cđw /rả /ơi dung. Bât phương trình ——— 4- ——- <4 —có 

3 4 3 

nghiệm là : 


(A) X < ị (B) X < ị (C) X < ^ 

3 3 3 

Chọn câu trả lời đúng. Bất phương trình : 


(D) X c 


2 


0,2x + 8 0,3x 4- 7 ^ 0,4x 4- 6 0,5x + 3 

- 11 -ỊỊ-< —— -- có tập nghiệm là : 

4 5 6 3 


(A) {x|x>y (B) jx|x<y 


20 

3 


( 

2 Ị 

’ 

X > - 

3] 


19. Chọn câu trả lời đúng. Cho B = x 4- 5 - 12x4-51. Giá trị của B khi 
_5.. 

X < - ^ là : 

2 


(A) 3x 4- 10 (B) -X (C) 3x (D) -X 4- 10. 

Chọn câu trả lời đúng. Cho N = IX 4- 3 I 4- 2x - 7. Giá trị của N khi 
X < -3 là : 

(A) 3x - 4 (B) X - 10 (C) -X - 4 (D) 3x - 10. 

Chọn câu trả lời đúng. Cho A = 12x — 3 I - I 4x - 6 I. Giá trị của A khi 

X < I là : 

2 

(A) -2x - 9 (B) 2x - 3 (C) 4x - 6 (D) 6x - 9. 

Chọn câu trả lời đúng. Tập nghiệm của phương trình I 2x I = X + 2 là : 


(A)S= -|;2 (B)S= {2} 


(C)S = 


(D) s = 0. 


Chọn câu trả lời đúng. Tập nghiệm của phương trình IX — 3 I 4- 2x - 3 = 0 
là : 

(A) s = {0 ; 3} (B) s = {0 ; 2} (C) s = {0} (D) s = {2}. 

Chọn cầu trả lời đứng. Tập nghiệm của phương trình |2x - 11 4- 5x = 4 là : 

' '5 


(A) 0 


(B) -1 


(C) {1} 


(D) 7 ■ 


25. Chọn câu trả lời đúng. Tập nghiệm của phương trình I -6x - 5 = 3x - 7 là : 


(A) s = R (B) s = 0 
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(C)S= ,^;-4 


(D)S = 



ĐÁP ÁN CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM CHƯƠNG IV 

1 . Chọn câu c. 

2. Từm>n=>m + 10>n + 10mà12>10=>m + 12>n + 10. Chọn câu D. 

3. Ta có 8 > 4 :=> 8 x > 4x (sai nếu X < 0) 

4x > 8 x (sai nếu X > 0) 

8 x 2 > 4x 2 (sai nếu X = 0) 

8 + X > 4 + X (đúng với mọi giá trị của x). Chọn câu D. 

4. Ta có: (x - yz ) 2 > 0 Vx, y, z 

o X 2 - 2xyz + (yz ) 2 >0 <^> x 2 + y 2 z 2 > 2xyz. Chọn câu C. 

. a a + c aíb + c)-b(a + c) ab + ac-ab-bc c(a-b) 

b b + c b(b + c) b(b + c) b(b + c) 

Mà b>0,c>0=>b + c>0 

, _ „ . A _ c(a-b) a a + c . _ a a + c 

a>b=>a-b>0=> —7 - - > 0 => -— -—-— > 0 => — > ——. 

b(b + c) b b + c b b + c 

Chọn câu A. 

2 2 „2 n y y 2 3y 2 ( yf , 3y 2 

6 . Ta có : X - xy + y 2 = X 2 - 2 .X.X + -V + -- 7 - = x-~ +- 7 - 

2 4 4 2 J 4 

í yf „ , „ 3y 2 („ yf 3y 2 _ 

{ 2) y 4 { 2 ) 4 - 


Chọn câu D. 

7. Thay X = 3 vào các bất phương trình ta được : 

2.3 + 1 < 3 (sai) -4.3 + 3 > 6 (sai) 

3.3 + 4 < 7 (sai) -3 + 5 > 0 (đúng) 

Chọn câu D. 

8. Thay X = 5 vào các bất phương trinh ta được : 

2 _ 1 

• 10.5 - 20 > 10 (đúng) • - 7.5 - -7 < 0 (sai) 

0 0 


• ^-.5 + ^ > 1 (đúng) • 4.5 + 3 < 25 (đủng). 

2 2 

Chọn câu B. 

9. Chọn câu c. 

10. x + 10>8ox>8-10ox>-2. Chọn câu c. 
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11 . 

12 . 

13 . 

14. 

15 . 


16. 


17 . 


18. 


19. 


20 . 


21 . 


2x + 3 > -5 o 2x > -3 - 5 o 2x > -8 o X > -4. Chọn câu c. 

2x + 3 < 2(x + 1)o2x + 3<2x + 2o2x + 3-2x-2<0o1 <0 (sai). 
Chọn câu A. 

Ta có : x > 5 => (a - b)x > 5(a - b) thì a - b phải là số dương (không thể 
bằng 0 hay là số âm được). Tứclàa-b>0=>a>b. Chọn câu A. 

3 - -x<2o -ịx <2-3o--ịx<-1 <=> X > 4. Chọn câu B. 

4 4 4 

0,5(x + 1) + 2>x + 3o 0,5x + 0,5 + 2 > X + 3 

<=> 0,5x - X > 3 - 2,5 <=> -0,5x > 0,5 <=> X < -1 . 

Chọn câu D. 

6x - 2(x + 3) < 12x - (3 - 4x) 

<=> 6x - 2x - 6 < 12x - 3 + 4x o 4x - 6 < 16x - 3 

c=>4x-16x<-3 + 6<=>-12x<3<=>x>-^. Chọn câu c. 

4 

ề 

4x + 5 2x + 3 . 4x . .. „ ... 

—--— + ———-— < 4--^- <=> 4(4x + 5) + 3(2x + 3) < 4.12 - 4.4x 
3 4 3 

<=> 16x + 20 + 6x + 9 < 48 — 16x o 22x + 16x < 48 - 29 
o 38x <19ox< ^. Chọn câu D. 

3 BCNN (4. 5, 6, 3) = 60 

4 5 6 3 

(1) o 15(0,2x + 8) - 12(0,3x + 7) < 10(0,4x + 6) - 20(0,5x + 3) 
o3x + 120 - 3,6x - 84 < 4x + 60 - 10X - 60 
o -0,6x + 36 < -6x <=> -0,6x + 6x < -36 

<=> 5,4x < -36 <=> X < = . Chọn câu c. 

5,4 3 

5 

X + 5 - 12x + 5 I = X + 5 - [-(2x + 5)] với X < -^ 

= x + 5 + 2x + 5 = 3x + 10. Chọn câu A. 

Khi X < -3 thì I X + 3 I = ~(x + 3) 

=> IX + 3 I +2x-7 = -x-3 + 2x-7 = x-10. Chọn cảu B. 

X < I thl 12x - 31 = -(2x - 3); I4x - 61 = -(4x - 6) 

=> 12x - 3 I - 14x - 6 I = -(2x - 3) - [-(4x - 6)] = -2x + 3 + 4x - 6 =2x-3. 
Chọn câu B. 
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22. Khi 2x > 0 <o> X > 0, phương trình trỏ' thành 2x = x + 2cox = 2 (thoả X > 0) 


23 


24. 


25. 


Khi 2x<0ox<0, phương trình trở thành ~2x = x-»-2<=>x = -~ (thoả X < 0). 

3 

2 

Vây phương trình có hai nghiệm X = 2 ; X = - Chọn câu A. 

3 

I X - 3 I + 2x - 3 = 0 co I X — 3 I = 3 - 2x 


co 


X - 3 = 3 - 2x khi X > 3 Ị3x = 6 khi X > 3 
(x - 3) = 3 - 2x khi X < 3 x = 0 khi X < 3 


co 


x = 2 khi X >3 (loại) 

x = 0 khix<3(nhận) 

12x - 1 I + 5x = 4 co I 


. Chọn câu c. 


2x-1 + 5x = 4 khi 2x-1>0 
-(2x-l) + 5x = 4 khi 2x -1 < 0 


co < 


7x = 5 khi x>~ 
2 

3x = 3 khi x<~ 
2 


co < 


X = y khi x - 2 ( nh ậ n ) 

X = 1 khi x < 2 ( ,oạ 0 


Chọn câu D. 

I -6x - 5 I = 3x - 7 co 


-6x-5 = 3x-7 khi -6x-5>0 
-(-6x - 5 ) = 3x - 7 khi -6x - 5 < 0 


co 


-9x = -2 khi X < 

6 

3x = -12 khi X > — 


co 


X = ^ khi x<-| (loại) 
9 ^ 


X = -4 khi x> ~g (loại) 


Chọn câu B. 
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PHẦN HÌNH HỌC 


C.fiUờntj III. 


TAM GIÁC ĐỒNG DẠNG 


§1. ĐỊNH LÍ TA-LÉT TRONG TAM GIÁC 

I. KIẾN THỨC cơ BẢN 


1. Tỉ SỐ của hai đoạn thẳng: A B 

a) Định nghĩa: Tỉ số của hai đoạn thẳng 1 1 1 

là tỉ số độ dài của chúng theo cùng I-1-1-4—-4-—I 

một đơn vị đo. c D 

Tỉ số hai đoạn thẳng AB và CD được kí hiệu là ——. 

CD 

b) Chú ý: Tĩ số của hai đoạn thẳng không phụ thuộc vào cách chọn đơn 
vị đo. 

2. Đoạn thẳng tĩ lệ: 

Định nghĩa: Hal đoạn thẳng AB vả AI- 1 _ |B 

CD được gọi là tĩ lệ với hai đoạn c \ ị \ ị Q 

thẳng A'B'và C'D'nếu có tĩ lệ thức: 

AB_A'B' AB CD Al 1 1 1 18 

CD ~ C'D' ay A'B' _ C'D' C l 1 + ~ 1 1 1 1D ' 

3. Định lí Ta-lét trong tam giác: 

Định lí Ta-lét: (Thừa nhận - không chứng minh) 

Nếu một đường thẳng song song với một cạnh ^ 

của tam giác và cắt hai cạnh còn lại thì nó định ra / 
trên hai cạnh đó những đoạn thẳng tương ửng tỉ 

lệ 7 

GT AABC : B / C / / /BC (B' € AB;C / 6 AC) / 

AB' AC '~ AB' _ AC'~ B'B _ C'C £ - 

AB ~ AC ; B'B " C’C ’ AB ” AC 






II. BÃI TẬP 
A. Bài tập mẫu 


Goi M lả điểm nằm trên đoạn thẳng AB sao cho —. 

MB 2 

T , u ư V ma t , MB 
Tính các tí sô —— và —— . 

AB AB 


Ổịlảl 

Áp dụng tính chất của tỉ lệ thức và tính chất dãy tỉ số bằng nhau, ta có: 

MA 1 MA _ MB MA + M B _ AB 
MB”2 => 1 = 2 _ 1 + 2 3 

0 _ MA 1 , MB 2 

Buy ra ——- = — và —— = —. 

AB 3 AB 3 

B. Bài tập giáo khoa cơ bản 

1. Viết tĩ số của các cặp đoạn thẳng có độ dài như sau: 

a) AB = 5cm vả CD = 15cm; 

b) EF = 48cm và GH = 16dm; 

c) PQ = 1,2m và MN = 24cm 

ẻỊiải 

Hướng dẫn: Chú ý là hai đoạn thẳng phải có cùng đơn vị do độ dài. 

a) AB 5 _ 1 

CD 15 “ 3 

b) Ta có EF = 48cm; GH = 16dm = 160cm. Vặy = 77 . 

GH 160 10 

c) Ta có: PQ = l,2m = 120cm; MN = 24cm. Vậy = ^77 = 5. 

MN 24 

ẠD 3 

2. Cho biết —77 = - vàCD = 12cm. Tính độ dài của AB. 

CD 4 


ỔịlÀl 

Ta có: CD 4 • => ^ J => AB = —= 9 (cm). Vậy AB = 9cm. 

và CD=12cm 

3. Cho biết độ dài của AB gấp 5 lần độ dài của CD và độ dài của A'B' gấp 12 
lần độ dài của CD. Tính t? sổ của hai đoạn thẳng AB và A'B\ 
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Ổ)iắi 

Giả sử chọn CD làm đơn vị đo độ dài của AB và A'B\ Theo đề bài, ta có: 

AB 


CD 


= 5 => AB = 5CD 


A'R' 

~r=l2 => A'B' = 12CD 

CD 


( 1 ) 

( 2 ) 


_ AB 5CD 5 AB 5 

Từ (1) và (2) suy ra: — - = . Vậy 77 — = 777 

A'B' 12CD 12 A'B' 12 

Ạ0' ẠQ' 

4. Cho biết = -^7 (hình bên). Chửng minh rằng: 


^ AB' AC' . 

a) 3-7- = -77-7- ; 

B'B C'C 


a) Theo giả thiết ta có: 


b) 


ổỊiải 

AB' AC' 


AB AC 
Áp dụng tính chất tỉ lệ thức, ta có: 



AB f _ AƠ 
AB " AC 


o 


AB' 


AC' 


, , AB' AC' 

b) —— = - 7 - 7 - o 

AB AC 


AB - AB' 
AB - AB' 


AB 


AC - AC 

AC - AƠ 
AC 


7 hay 
hay 


AB' AC ’ 


BB' 

BB' 


cc 

CC' 


AB AC 


7 (đpcm) 
(đpcm) 


5. Tính X trong các trường hợp sau (hình dưới). 



Hay — = 5 — = 7-^-7 => X = 4 7 * 5 = 2,8 (đơn vị độ dài) 

X 8,5-5 3,5 5 

Vậy X = 2,8 (đvđd). 
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X 9 9 

b) Tương tự câu a) ta có: = . .- = -~ 

6 • 10,5 24 -9 15 


— X = = 6,3 (đvđd) 

L5 15 


Vậy X = 6,3 (dvđd). 


§2. ĐỊNH LÍ ĐẢO VÀ HỆ QUẢ 
CỦA ĐỊNH LÍ TA-LÉT 


I. KIẾN THỨC Cơ BÂN 


1. Định lí dảo: Nếu một đường thẳng cắt hai cạnh A 

của một tam giác và định ra trên hai cạnh này 

những doạn thẳng tương ứng tỉ lệ thì đường thẳng R' Z_V? --A 

đó song song với cạnh còn lại của tam giác. / c N. 

GT AABC;B'e AB,C'e AC,^ / X. 

__’_ B'B C'C L _X 

KL B'C' / /BC B c 

2. Hệ quả của định lí Ta-lét: 

a) Hệ quả: Nếu một đường thẳng cắt hai cạnh của một tam giác và song 
song với cạnh còn lại thì nó tạo thành 

một tam giác mới có ba cạnh tương ứng A 

tỉ lệ với ba cạnh của tam giác dã cho. / Vv 

GT AABC; B'C' / / BC; B 'L - — ^ 

_ B' € AB; C' G AC / /\ 

KL ab/ ~ AC/ L _ \ 

b) Chú ý: Hệ quả trên vẵn đúng cho trường hợp đoạn thẳng song song 

với một cạnh của tam giác và cắt phần kéo dài của hai cạnh còn lại 

AB' AC' B'C' 
hình dưới): r = = - 7 — 

AB AC BC 

C’ B’ a 



v_ / 

\ / 

/ 


Va 







II. BÀI TẬP 

A. Bài tập mẫu 

Cho hình bình hành ABCD, E là trung điểm của cạnh AB, F là trung điểm 
của cạnh CD. Chứng minh rằng hai đoạn thẳng DE và BF chia đường chéo AC 
thành ba đoạn thẳng bằng nhau. 

Ổ)lải A E ^ B 

Gọi M và N lần lượt là giao điểm của DE và y / f 

BF với đường chéo AC, ta chứng minh: / / 

AM = MN = NC = — £—+-— 


AR CD 

Thật vậy ta có: AE = EB = và CF = FD = 

2 2 


(theo gt) 


Mà: AB // CD (Tính chất cạnh của hình bình hành) => EB // FD 
Suy ra DEBF là hình bình hành có DE // BF. 

Áp dụng định lí Ta-lét trong AABN và ACDM, ta có: 


ME // NB 


AM _ AE 
MN " EB 


= 1 => AM = MN 


NF // MD => ^ ^ = 1 => CN = NM 
NM FD 


Suy ra: 


AM = MN = NC = 


B. Bài tập giáo khoa cờ bản 

6. Tìm các cặp đường thẳng song song trong hình dưổi và giải thích vì Sao 
chúng song song. 



a) b) 


óịiẰl 

* Hình a) : Xét AABC, ta có: ^ hay ^ 

5 7 MA NB 

Theo định lí Ta-lét đảo, ta suy ra: MN //AB 
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. llTìn , AP 3 AM 5 

* Cũng trong AABC, ta có: Trzr = ^r; 7777 = - 7 - 

s PB 8 MC 15 

3 . 5 - AP AM 
8 15 PB MC 

Suy ra PM và BC không song song với nhau. 

OA' OB' 2 3 

* Hình b) : Xét tương tự câu a) ta có: ——- = —— (vì -- - —— ) 

AA' BB' 3 4,5 


Suy ra A'B' // AB ( 1 ) 


Theo hình vè ta có: 


Ẩ' = A' 


A' so le trong với A' 
Từ ( 1 ) và (2) suy ra: AB // A'B' // A"B". 


A'B' // A"B" (2) 


7. Tính câc độ dài X, y trong hình dưới. 

D 


B’ 4,2 A‘ 



a) MN // EF 



b) 


tfùtl 

* Hình a) : Trong ADEF ta có: MN // EF (gt) 

DM MN 9,5 8 „ 8x37,5 01 co 

DE EF 37,5 X 9,5 

* Hình b) : Ta có A'B' // AB (vì cùng vuông góc với AA') 

OB' OA' _ OB' 3 /OA 
=> -7—= 777-0 —— = -7 (3) 

OB OA y 6 


Vì AOA'B' vuông tại A' nên ta có: 

OB ' 2 = OA ' 2 + A'B ' 2 = 3 2 + 4,2 2 = 26,64 => OB' = 5,16 

Thay vào (3), ta có: = 1 => y = S ’ 1 ®* 6 = 10,32 

y 6 3 

* Tương tự, ta có: ^ => X = 4,2 x 6 - = 8,4 

X 6 3 


8. a) Để chia đoạn thẳng AB thành ba đoạn thẳng bằng nhau, nghiệm ta đã 
làm như hình vẽ. 
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Hay mô tả cách làm trên và giải thích vì sao 
các đoạn thẳng AC, CD, DB bằng nhau? 

b) Bằng cách làm tương tự, hãy chia đoạn 
thẳng AB cho trước thảnh 5 đoạn bằng 
nhau. Hỏi có cách nào khác với cách làm 
như trên mà vẫn có thể chia đoạn thẳng AB 
cho trước thành 5 đoạn bằng nhau. 

ísỊiải 


p 1 E 1 F 1 9 a 



a) Kẻ đường thẳng a song song với AB. Từ điểm p bất kì trên a, lấy các 
đoạn thẳng liên tiếp bằng nhau PE = EF = FQ = 1 (đơn vị độ dài). 


Vẽ các đoạn thẳng PB, QA. Các đoạn thẳng này cắt nhau tại o. vẻ các 
đoạn thẳng FO, EO cắt AB ở c và D. 

Áp dụng hệ quả của định lí Ta-lét ta được: 


PE _ EF FQ 
BD ~ DC ~ CÃ 


(vì đều bằng 


OP 

OB 


hay 


OQ 

OA 


Theo cách dựng PE = EF = FQ. Từ đó suy ra AC = CD = DB. 
b) Chia đoạn thẳng AB cho trước thành 5 đoạn bằng nhau. 


* Cách 1: làm như câu a). 

* Cách 2: Từ A kẻ thêm đường thẳng Ax (không trùng với AB), trên 
đó ta lấy 5 đoạn thẳng liên tiếp bằng nhau: 


AC = CD = DE = EF = FQ 

- Kẻ đường thẳng GB. Rồi từ các điểm c, D, E, F kẻ các đường thẳng 
song song với GB, chúng cắt AB tại các điểm tương ứng M, N, p, Q 
ta được: AM = MN = NP = PQ = QB 

Dựa vào tính chất đường trung bình 
trong tam giác và đường trung bình 
trong hình thang ta chứng minh được: 

AM = MN = NP = PQ = QB. A M N p Q B 

9. Cho tam giác ABC vẵ điểm D trên cạnh AB sao cho AD = 13,5cm, 
DB = 4,5cm. Tính tĩ số các khoảng cách từ các điểm D và B đến cạnh AC. 



ổịlÀí 


Từ B và D trên cạnh AB của AABC hạ các 
đường vuông góc BM, DN với AC, ta có: 

BM // DN (vì cùng vuông góc với AC) 

_ ad dn 

Áp dung định lí Talét trong AABM, ta có: —— = —rr 

AB BM 


A 



B c 
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DN AD 
BM ~ DB + AD 


13,5 

13,5 + 4,5 


0,75 


Vậy tỉ số khoáng cách từ các điểm D và B đến cạnh AC là: 


DN ^ 
—77 = 0,75 
BM 


Luyện tập 

10. Tam giác ABC có đường cao AH. Đường thẳng 
d song song với BC cắt các cạnh AB, AC và 
đường cao AH theo thứ tự tại các điểm B', C' 
và H' (hình bên). 

AH' B'C' 


a) Chứng minh rằng; 


AH 


BC 


A 



b) Áp dụng: Cho biết AH' = --AH và diện tích tam giác ABC là 67,5cm ? . 

3 

Tính diện tích tam giác AB'C\ 


Ổ)lầi 


a) Vì IVC' // BC (gt), áp dụng hệ quả của định lí Ta-lét và tính chất của 
day tỉ sô bàng nhau, ta có: 


Vậy 


AH' ^ B'H' _ H'C' _ B'H' + H'C' _ B'C' 
AH “ BH ~ HC " BH + HC " BC 

AH' _ B'C' 

AH " BC ■ 


b) Từ giả thiết AH' = 


— AH, ta có: 
3 


AH' 1 ơ _ B'C' 

—— = —. Suy ra —— 
AH 3 BC 


_1 

3 


Gọi s và S' là diện tích của AABC và AAB'C', ta có: 


Q , 1 AH'.B'C' 
s 2 
G 1 

~ AH.BC 
2 


AH' B'C' 

ị ah ,n ị 

2 

'V 

AH BC 

UhJ 


13, 


1 

9 


Từ đó suy ra S' = ì s = ị .67,5 = 7,5 (cm 2 ) 

9 9 

Vậy diện tích AAB'C' là 7,5cm 2 . 

11. Tam giác ABC có BC = 15cm. Trên đường cao 
AH lấy các điểm I, K sao cho AK = KI = IH. Qua I 
vả K vẽ các đường EF // BC, MN // BC (hình bên). 

a) Tính độ dài các đoạn thẳng MN và EF. 

b) Tính diện tích tử giác MNFE, biết rằng diện tích 
của tam giác ABC là 270cm 2 . 


A 
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ổịiẨl 

a) - Vì MN // BC nên ta có: ^ ^ = ỉ => MN = ị BC = ị .15 = 5 (cmi 

BC AH 3 3 3 

- Vì EF // BC nên ta có: — = AỊ- = ị => EF = BC = ị. 15 = 10 (cm) 

BC AH 3 3 3 


b) Gọi Su s 2 và s lần lượt là diện tích các tam giác AMN, AEF và ABC. 
Áp dụng kết quả câu b) của bài 10, ta có: 


ẼL 

s 


AK 

AH 


T 

3 


= n =>Sl = n s 

9 9 


Và 


'AI n2 


AH 



4 

9 


=> s 2 = 


4 

9 


s. 


Ta có: Smnfe=S 2 -S 1 = ịs- ịs = (ị-ị)S = ịs=ịs= ị .270 = 90 (cm 2 ) 

9 9 9 9 9 3 3 

Vậy Smnfe = 90 cm 2 . 

12. Có thể đo được chiều rộng của một con 
sông mà không cần phải sang bờ bẽn kia 
hay không? 

Người ta tiến hành đo dạc các yếu tố hình 
học cần thiết để tính chiều rộng của con 
sông mà không cần phải sang bờ sông bên 
kia (hình bên). Nhìn hình vẽ dã cho, hãy mô 
tả những công việc cần làm và tính khoảng 
cách AB = X theo BC = a, B'C' = a', BB' = h. 

CỳlÀl 

- Xác định 3 điểm A, B, B' sao cho chúng thẳng hàng. 

- Từ B và B' vẽ BC 1 AB; B'C' 1 A'B' sao cho ba điểm A, c, C' thẳng 
hàng. 

- Đo các khoảng cách BB' = h; BC = a; B'C' = a\ 

Áp dụng hệ quả định lí Ta-lét ta có: 

AB BC ._ X a ' 

-7-— = —hay ——— = — 7 
AB' B'C' x + h a' 



hay 


X a 

x + h- x a'-a 


hay 


X a 
h ~ a' - a 


Suy ra X = 


a.h 
a' - a 
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13. Có thể đo gián tiếp chiểu 
cao của một bức tường khá 
cao bằng dụng cụ đơn giản 
đươc không? 

Hình bẻn thể hiện cách đo 
chiếu cao AB của một bức 
tường bằng các dụng cụ 
đơn giản gồm: 

Hai cọc thẳng đứng (cọc © 
cô' dịnh; cọc © có thể di 
động được) và sợi dây FC. 


A 



b 

a 


Cọc © có chiều cao DK = h. Các khoảng cách BC = a, DC = b do được 
bằng thước dây thông dụng. 


a) Em hay cho biết người ta tiến hành đo đạc như thế nào. 

b) Tính chiều cao AB theo h, a, b. 


ổịlál 

a) Đo chiều cao bức tường bằng cách xác định điểm c trên mặt đất. 

- Cắm cọc © cố định và vuông góc với mặt đất. Cọc © có chiều cao là h. 

- Điều chỉnh cọc © lên (xuống) sao cho hai đầu cọc F và K và điểm A 
thẳng hàng. 

- Xác định điểm c trên mặt đất sao cho F, K, c thẳng hàng (bằng 
cách dùng dây căng thẳng theo đường thẳng FK cho đến khi chạm đất). 

- Từ c đo các đoạn thẳng BC = a, DC = b (D và E là chân các cọc 
thẳng hàng với BC) 

b) Áp dụng định lí Ta-lét trong AABC, ta có: 5^- - 5 Sị hay = — . 

AB BC AB a 


Suy ra AB = 


ah 


14. Cho ba đoạn thẳng có độ dài là m, n, p (cùng dơn vị do). Dựng đoạn 
thẳng có độ dài X sao cho: 


a) m = 2: 




m n 

c) 77 = 7. 

X p 


* Hướng dẫn : Câu b): - Vẽ tia Ox, Oy. 

Trên tia Ox đặt đoạn thẳng OA = 2 đơn vị, OB = 3 dơn vị. 

m 

- Trên tia Oy đặt đoạn thẳng OB' = n và xác định điểm A' sao cho: 
OA _ o/v 

OB ” OB' 

- Từ đó ta có OA' = X. 
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Ổịlẳl 


X 

a) Dựng đoạn thẳng X sao cho: -— = 2 A m R m r 

* Cách dựng: X 


- Dựng tia At. 

- Trên tia At dựng hai đoạn thẳng liên tiếp AB = BC = rn 
Đoạn thẳng AC là đoạn thẳng X cần dựng. 

* Chứng minh: B nằm giữa hai điểm A và c nên: 

AC = AB + BC = m + m = 2m 


t 


~ J, AC 2m _ AC 

Do đó: - 7 — = —— => —— = 2 => AC = 2m = X X 

AB m m 

X 2 

b) Dựng đoạn thẳng X sao cho: — = 7 

n 3 

* Cách dựng: 

- Dựng góc xAy bất kì. 

- Trên tia Ax, lấy AB = n. 3 

- Trên tia Ay, lấy AC = 2, AD = 3 (đơn vị đo độ dài tùy ý chọn) 

- Nối BD, dựng Ct // BD, Ct cắt Ax ở X; AX.là đoạn thảng X cần dựng. 

* Chứng minh: Ta có cx // BD (do X thuộc Ct và Ct // BD). 

Áp dụng định lí Ta-lét trong AABD, ta được: 



AX _ AC AX _ 2 
AB ' AD ^ n "3 


X 2 

Mặt khác: — = — nên AX = X 


c) Dựng đoạn thảng X sao cho: 


n 3 

m _ n 

X “ p 

* Cách dựng: Dựng góc xAy bất kì 

- Trên tia Ax lấy AB = m 

- Trên tia Ay lấy AC = n 

AD = p 

- Nôi BC. Dựng Dt // BC, Dt cắt Ax tại X, AX là đoạn thảng X cần 
dựng. 

* Chứng minh: Ta có DX // BC (do X G Dt và Dt // BC). 

Áp dụng định lí Ta-lét trong AADX, ta được: -> -77- = - 

AX AD AX p 



Mặt khác: — = — (theo đề bài). Nên AX = X. 

X p 
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§3. TÍNH CHẤT ĐƯỜNG PHÂN GIẤC 
CỦA TAM GIẤC 


I. KIẾN THỨC Cơ BẨN 



II. BÀI TẬP 


A. Bài tập mẫu 

Chửng minh rằng nếu một đường thẳng đi qua một đỉnh của một tam giác 
mà chia cạnh đối diện thành hai đoạn tỉ lệ với hai cạnh kề hai đoạn ấy thì nó là 
đường phân giác trong (hoặc ngoài) của góc tại đỉnh ấy. 

(SỊÌÀÌ 

a) Giả sử D là điểm chia trong của cạnh BC của AABC cho trước sao cho: 

DB AB 
DC ~ AC 

Ta đi chứng minh AD là đường phân giác trong của góc đỉnh A của AABC. 
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Qua B kẻ đường thẳng song song với cạnh AC 
cắt đường thẳng AD tại điểm E. Theo hệ quả 
của định lí Ta-lét trong AABC (có BE // AC), 
ta có: 


suy ra: 


BD BE DB 

——; = —— mà ——- = 

DC AC DC 

^ = ^=>BE = AB 
AC AC 


AB 

AC 


(theo gt) 


=> AABE cân 


A 



=> BAD = AEB 

Mặt khác: DAC = AEB (hai góc so le trong do BE // AC) 
nên: BAD = DAC 


Do AD là tia nằm giữa hai tia AB và AC (D là điểm chia trong của cạnh 
BC) nên: AD là đường phân giác trong của góc đỉnh A của AABC. 


b) Giả sử điểm D' là điểm chia ngoài của 
cạnh BC của AABC (AB < AC) sao cho: 
D'B AB 



D'C AC 

Kẻ BE' // AC (với E' G AD') 

Theo hệ quả của định lí Ta-lét trong AD'AC, ta có: = (2) 

5 D'C AC 


Từ (1) và (2) ==> = ^ AB = BE' AABE' cân tại B 

AC AC 


=> BAE' = BE’A 

Mặt khác: E'Ax = BE'A (hai góc so le trong do BE' // AC). 

Suy ra: BAE' = E'Ax 

Do AD' là tia nằm giữa hai tia AB và Ax (Ax là tia đối của tia AC và D là 
điểm chia ngoài của cạnh BC) nên AD' là đường phân giác ngoài của góc 
đỉnh A của AABC. 


B. Bài tập giáo khoa cơ bản 

15. Tính X trong hỉnh dưới và làm tròn kết quả đến chữ số thập phân thú nhất. 


A ... p 
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a) 


12,5 

b) 


ỔỊÌÀI 


jiình a) : Vì AD là đường phân giác của góc BAC (gt), theo dinh li vô 
Hường phân giác của tam giác ta có: 

BD DC , 3,5 X __ 7,2.3,5 

hay 


—— = —— nay —— = —— 

AB AC 4,5 7,2 


o X = 


4,5 


= 5,6 (đvđd) 


* 


Vậy X = 5,6 (đvđd). 

Hình b) : Vì PQ là đường phân giác của góc MPN (gt) 
Và MQ = MN - NQ = 12,5 - X 

Theo định lí về đường phân giác của tam giác, ta có: 


MQ QN 
PM ■ PN 


hay —= <=> 6,2x = 8,7(12,5 - x) o 6,2x = 8,7.12,5 - 8,7x 

6,2 8,7 

o 14,9x = 8,7.12,5 x = = 7,3 (đvđd) 

14,9 

Vậy X = 7,3 (đvđd). 

16. Tam giác ABC có độ dài các cạnh AB = m, AC = n và AD là đường phân 
giác. Chứng minh rằng tỉ số diện tích của tam giác ABD và diện tích của 

tam giác ACD bằng — . 


éịiếỉi 

Xét hai tam giác ABD và ACD có cùng đường cao AH, ta có: 


Smbd = ị BD.AH 


(1) 

Và Saacd = ị CD.AH 


(2) 

Lấy (1) chia cho (2) ta có: 



o ỈBD.AH 

g aABD _ 2 

BD 

(3) 

S AACD ÌCD.AH 

CD 

2 




Ma AD \ỉi đường phân giác cứa BAC nên: 


A 



BD _ DC BD AB 
AB ~ AC ° DC AC 

Từ (3) và (4) ta suy ra: 

^AACD AC 


(4) 

= — (đpcm) 
n 
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17. Cho tam giác ABC với đường trung 
tuyến AM. Tia phản giác của góc AMB 
cắt cạnh AB ỏ D, tia phân giác của góc 
AMC cắt cạnh AC ở E. Chửng minh rằng 
DE // BC (hình bên). 

8 M c 

Ổịlảl 

Áp dụng tính chất đường phân giác vào hai tam giác AMB và AIVC ta có: 

DA MA 

ỉ?? mà MB = MC (gt) c^> = 77 TT 

EA MA MB MC 

EC MC. 

0 _ DA EA 

Suy ra: — 7 - = —— . 

DB EC 

Theo định lí Ta-lét ta suy ra được DE // BC (đpcm). 


Luyện tập 

18. Tam giác ABC có AB = 5cm, AC = 6 cm và BC = 7cm. Tia phân ciác góc 
BAC cắt cạnh BC tại E. Tính các đoạn EB, EC. 

CsỊiải 

a) Vì AE là đường phân giác của góc BAC, 

theo tính chất đường phản giác ta có: A 

EB _ AB _ EB _ AB 

EC “ AC ^ EC + EB " AC + AB 5 / \ 

EB _ AB / \ 

BC AC + AB 0 E 7 c 

EB = -----— 7 — = - =—7-= 3,18 (cm) 

AC + AB 6 + 5 11 

b) Ta có BE + EC = BC => EC = BC - BE = 7 - 3,18 = 3,82 ícm) 

Vậy EB = 3,18cm và EC = 3,82cm. 

19. Cho hình thang ABCD (AB // CD). Đường thẳng a song song vớiDC, cắt 
các cạnh AD và BC theo thứ tự tại E và F. Chứng minh rằng: 


AE _ BF 
AD ” BC ’ 


DE = CF 
c DA"CB 


ỔỊIẢI 

a) Vẽ đường chéo AC, AC cắt EF tại 0. 

Áp dụng định lí Ta-lét đối với AADC và ACAB, ta có: 
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b) 


c) 


AE AO 
ED “ oc 

_ BF AO 

và —: = -—7 
FC oc 

AE AO 

AD " AC 

_ BF AO 

và 

BC AC 

DE CO 

DA “ CA 

CF CO 
và = —— 

CB CA 


AE _ BF 

> => ——- = —— (đpcm) 
ED FC 


= ~ (đpcm) 
AD BC 


DE CF 

> => —— = —— (đpcm) 
DA CB 


A 


20. Cho hình thang ABCD (AB // CD). Hai đường 
cháo AC và BP cắt nhau tại o. Đường thẳng a 
qua o và song song với đáy của hình thang cắt 
các cạnh bên AD, BC theo thứ tự tại E và F 
(hình bên). Chứng minh rằng OE = OF. 

ỔỊLẢL 


A 


Xét hai tam giác ADC và BDC với giả thiết EF // DC, ta có: 

( 1 ) 

DC AC 

Vì ABCD là hình thang, do đó AB // CD. Ta lại có: 

OA OB OA OB 


OF BO 

và —= —— (2) 
DC BD 


B 



B 



, OA OB 

—- = —- => ————— = —:——— hay - 7 ~= —— (3) 
oc OD OC + OA OD + ÕB AC BD 

Từ (1), (2) và (3), ta suy ra: => EO = OF (đpcm). 

DC DC 

(Hai phân số bằng nhau và có cùng mầu số. Vậy tử số của chúng phải 
bằng nhau). 

21. a) Cho tam giác ABC với đường trung tuyến AM và đường phân giác trong 
AD. Tính diện tích tam giác ADM, biết AB = m, AC = n, (n > m) và diện 
tích của tam giác ABC là s. 

b) Khi cho n = 7cm, m = 3cm, hỏi rằng diện tích tam giác ADM chiếm bao 
nhiêu phần trăm diện tích tam giác ABC? 

Ổịiếh 

a) Gọi H là chân đường cao kẻ từ A đến BC. 


Ta có: BM = A BC(gt) 
2 


(1) 
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AD là phân giác trong góc BAC nên: 

?| = ^odb=4dc = >c 

AB AC AC n 

Vì n > m nên ~ < 1 DB < DC (2) 
n 

Từ (1) và (2) D nằm giữa B và M. 

Ta có: S ABM = ỈAH.BM = ^-AH.BC = ^S A BC = 

2 4 2 2 

S AB D= ÌAH.BD = “AH. — DC = — .^AH.DC = — ,S ADC 
2 2 n n 2 n 



(3) 


<=> S A BD = —- (Sabc - S A bd) s 
n 


m 


ABD 


m + n 


'ABC 


m + n 


(4) 


Từ (3) và (4); 

s 


ADM = S A BM “ S A BD = — s--- 

2 m + n 


S- -jL - g B 

2(n + m) 


b) Khi n = 7cm, m = 3cm, ta có: 
S A dm = 


7ịị 8 s. 1 = ^25* - 20 %s 

2(7 + 3 ) 5 5 


o 



Vậy diện tích AADM bằng 20% diện tích AABC. 

22. Đố. Hình bên cho biết có 6 góc bằng nhau: 

Oi = O2 = O3 = O4 = O5 = Oe 

Kích thước các đoạn thẳng đã được ghi 
trên hình. Hãy thiết lặp những tĩ lệ thức 
từ các kích thước đã cho. 

ỔịiÀl 

Ta có 9 tam giác với các dường phân giác của nó. Áp dụng tính ;hất của 
đường phân giác trong từng tam giác, ta có: 

b = y . 
d z * 
d _ t 

7" ũ’ 

a = x + y 
e z +1 
b _ y + z 
f ~ t + u 


- AAOC: 

a 

X 

> 

- ABOD 


c 

y 


-ACOE: 

c 

z 

- ADOF 


e 

t 


— AEOG : 

e 

u 

) 

- AAOE 


g 

V 


-AAOG: 

a 

X + y + z _ 

» 

- ABOF 


g 

t + u + V 



c 

z + t 


-ACOG: 


“ » 



g 

u + V 



98 - GBT TOÁN 8 (tệp hal) 



§4. KHÁI NIỆM HAI TAM GIÁC ĐồNG DẠNG 

I. KIẼISI THỨC Cơ BẨM 


1. Đinh nghĩa: Tam giác A'B'C' gọi là đổng dạng với tam giác ABC nếu: 

Ẩ = A'; B = B'; c = c • ỹi A ' 

va a;B^ = B^ = C^ /\ 

AB " BC CA / \ / \ 

Kí hiệu: AA'B'C' ơ) AABC. z_ A z_ A 

. B C B* c* 

2. Tinh chất: 

- Tính chất 1: Mỗi tam giác đổng dạng với chính nó. 

- Tính chất 2: Nếu AA'B'C' ơ) AABC thì AABC ư) AA'B'C'. 

- Tính chất 3: Nếu AA'B'C' ơ) AA"B"C" 
vồ AA^B'^" ư) AABC thl AA'B'C ậ ' ơ) AABC. 

3. Định lí: Một dường thẳng cắt hai cạnh của tam A 

giác và song song với cạnh còn lại tạo thành iểÌÉk 

một tam giác đổng dạng với tam glầc đã cho. 



AABC 

GT 

MN//BC 


(M e AB; N e AC) 

KL~ 

AABC ư) AAMN 


4. Chú ý: Định lí này cũng đúng cho trường hợp đoạn thẳng a cắt phần kéo 
dài hai cạnh của tam giác và song song với cạnh còn lại. 

N Ma A 




II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

23. Trong hai mệnh đề sau dây, mệnh đề nào đúng? Mệnh đề nào sai? 

a) Hai tam giác bằng nhau thì đồng dạng với nhau. 

b) Hai tam giác đổng dạng với nhau thi bằng nhau. 
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<sjiảí 

a) Mệnh đề đúng. Vì hai tam giác bằng nhau thì ba cặp góc tương ứng bằng 
nhau và ba cặp cạnh tương ứng tỉ lệ với nhau (hệ sô" tỉ lệ đều bằng 1). 

b) Mệnh đề sai. Vì hai tam giác đồng dạng thì 3 cặp góc tương ứng bằng 
nhau nhưng ba cặp cạnh tỉ lệ tổng quát thì không bằng nhau. Vậy hai tam 
giác đó khống bằng nhau. 

24. AA'B'C' ơ) AA"B"C" theo t? số đồng dạng k 1t AA"B"C" co AABC theo tỉ số dóng 

dạng k 2 . Hỏi tam giác A'B'C' đồng dạng với tam giác ABC theo tỉ số nào? 

ÚỊlảl 

Vì AA'B'C' co AA"B"C" theo tỉ số kj và AA"B"C" co AABC theo tỉ số k 2 . 

Suy ra AA'B'C' co AABC theo tỉ số k = ki.k 2 

25. Cho tam giác ABC. Hãy vẽ một tam giác đồng dạng với tam giác ABC 

theo tỉ số —. 

2 


Ổịiảl 


* Cách 1: 

a) Phân tích: Giả sử ta được AAB'C' sao cho 

AAB'C' co AABC với tỉ số đồng dạng k = ^, 

2 

nghĩa là: 4 => AB' = 4 AB 

AB 2 2 


A 



b) Cách dựng: 

- Dựng tam giác ABC bất kỳ. Trên cạnh AB ta lấy điểm B' sao cho 



- Qua B' dựng đường thẳng B'x // BC và cắt AC tại C\ Tam giác 
AB'C' là tam giác cần dựng, 

c) Chứng minh: Vì B'C' // BC. 

Do đó AAB'C' co AABC (định lí) và k = ~ = ị 

AB 2 

* Cách 2: Ta còn có cách dựng thứ hai bằng 
cách vẽ đường thẳng B'C' // BC và nằm ngoài 

AABC với = 1. 

AB 2 

B c 
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Luyện tập 

26. Cho tam giác ABC, vẽ tam giác A'B'C' đổng dạng với tam giác ABC theo 


tỉ số đồng dạng k = ^. 

3 


ỔịiĂí 


A 


Trước hết vẽ AABC các cạnh có độ dài tùy ý. 



B 


đường thẳng B'C' song song với BC (C' e AC). 

Theo định lí về tam giác đồng dạng thì: AA'B'C' co AABC với tỉ sô đồng 
AB' _ 2 
3 ■ 


dạng k = 


AB 


1 


27. Từ điểm M thuộc cạnh AB của tam giác ABC với AM = ị MB, kẻ các tia 

song song với AC và BC, chúng cắt BC và AC lần lượt tại L và N. 

a) Nêu tất cả các cặp tam giác đồng dạng. 

b) Đối với mỗi cặp tam giác đổng dạng, hãy viết các 

cặp góc bằng nhau và tỉ số đồng dạng tương ứng. 

- . M, 

ỔỊiải 

a) Nêu tất cả các cặp tam giác đồng dạng. 

- Vì MN // BC nên: AAMN co AABC 

- Vì LM // AC nên: AMBL co AABC B 

- Do tính chất bắc cầu nên: AAMN co aMBL 

b) - Vì AAMN co AABC nên: Ẫ chung; M 1 = BvàN = C,ki=i 

3 

- Vì AABC co AMBL nên: B chung; L = c và M 2 = A ; k 2 = 

LJ 

- Vì AAMN co AABC, tỉ số đồng dạng là k Ỵ và AABC co AMBL và tỉ 
số đồng dạng là k 2 . 

13 1 

AAMN co AMBL và khi đó tỉ số đồng dạng: k = ki.k 2 = 9 • 9 = 9 

ó Zà £ 



và các góc: A = M 2 ; M 1 = B và N = L . 


28. AA'0'C' co AABC theo tỉ số đồng dạng k = --. 

5 


a) Tính tĩ số chu vi của hai tam giác đã cho. 
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b) Cho biết hiệu chu vi của hai tam giác là 40dm, tính chu vi của mỗi tam 
giác. 

ỔỊIÀI 

a) Gọi p' là chu vi của AA'B'C' và p là chu vi của AABC. 

Vì AA'B'C' c/ 3 AABC, với k = ị nên ta có: 

5 


ATT = BXT = ƠA/ = ẢV + BV + CA' = p^ = 3 
AB BC CA AB + BC + CA p ■ 5 



B c 

Vậy p' = 60 dm; p = 100 dm. 


§5. TRƯỜNG HỢP ĐỒNG DẠNG THỨ NHÂT 

(C.C.C) 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 


Định lí: 




Nếu 

ba cạnh của tam giác 

A 



này tĩ lệ VỚI ba cạnh của tam kia 

/\ 



thì hai tam giác đồng dạng. 

m/- 

\ N 

A' 


AABC, AA'B'C' 

/ 



GT 

A'B' _ yyc' _ B’C‘ 

/ 

\ 

/\ 


AB AC BC 

R 

p 

L - A 

R’ C" 

KL 

AABC u AA'B'C' 
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II. BÀI TẬP 

A. Bài tập mẫu 

Cho tứ giác ABCD có AB = 3cm, BC = lOcm; CD = 12cm và AD = 5cm, 
đường chéo BD = 6cm. Chứng minh rằng: 

a) AABD co ABDC; 

b) ABCD là hình thang. 

Ổịlải 

a) Xét hai tam giác ABD và BDC, ta có: 

AB _ 3 _ 1. AD _ 5 _ 1 

BD ■ 6 " 2 ’ DC “ 12 " 2 ’ BC " 10 ~ 2 

n . AB BD AD 1 

Suy ra: = —— = —— = — 

BD DC BC 2 

Vậy aABD co ABDC (đpcm) 

b) - Vì AABD co ABDC => ABD = BDC, hơn nữa ABD so le trong với 

BDC . Suy ra AB // CD. 

- Xét tứ giác ABCD ta có AB // CD. Vậy ABCD là hình thang (đpcm) 

B. Bài tập giáo khoa cơ bản 

29. Cho hai tam giác ABC và A'B'C' có kích thước như trong hình dưới. 


B 12 C B’ 8 c* 

a) AABC và AA'B'C' cổ dồng dạng với nhau không? Vì sao? 

b) Tính tỉ số chu vi của hai tam giác đó. 

ổjUi 

AR RC AC 3 

a) Xét AABC và AA'B'C', ta có: ~ = = -- = ~ 

A'B' B'C' A'C 2 

Vậy AABC co AA'B'C' (c.c.c) 

b) Vì AA'B'C' co AABC nên: 

A13' A'C' B'C' _ A'B' + A'C y + B'C' 4 + 6 + 8 _ 18 _2 
"ÃB “ AC " BC AB + BC + CA " 6 + 9 + 12 " 27 ~ 3 ■ 

Vậy k = ị . 

3 
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30 . Tam giác ABC có độ dài các cạnh là AB = 3cm, AC = 5cm, BC = 7cm. 
Tam giác A'B'C' đổng dạng với tam giác ABC và có chu vi bằng 55cm. 
Hãy tính độ dải của AA'B'C' (lảm tròn đến chữ số thập phân thứ hai). 

ổjiảl 

AA'B'C' co AABC => 

A'B' = B'C' = C'A' _ A'B' + B'C' + C'A' 

AB “ BC ' CA ■ AB + BC + CA 

55 55 11 

3 + 5 + 7 ~ 15 - 3 

Từ đó: A'B' = ^ = 11 (cm), 

3 

B'C' = ^ = 25,67 (cm), 

3 

C'A' = = 18,33 (cm) 

3 


31 . 


Cho hai tam giác đồng dạng có tỉ số chu vi là 


và hiệu độ dài hai cạnh 
17 


tương ứng của chúng là 12,5cm. Tính hai cạnh đó. 


ỔỊLẦL 

Giả sử có AA'B'C' ơ) AABC có hai cạnh tương ứng là A'B' và AB và có 
hiệu AB - A'B' = 12,5 (cm) 

Do AA'B'C' ơ) AABC nên: 

ATT = B'C' = CA 1 = AK' + B'C' + C'A' = 15 
AB " BC “ CA AB + BC + CA “ 17 

A*B' = 15 15 

AB-AD " 17-15 = 2 

Vậy: A'B' = ^(AB - A'B') = -^.12,5 = 93,75 (cm) 

2 2 

Ta có: AB - A'B' = 12,5 

AB = 12,5 + A'B' = 12,5 + 93,75 = 106,25 (cm) 

Vậy AB = 106,25cm và A'B' = 93,75cm 
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§6. TRƯỜNG HỢP ĐỒNG DẠNG THỨ HAI 

(C.G.C) 

I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

Định lí: Nếu hai cạnh của tam giác 
nảy tỉ lệ với hai cạnh của tam giác kia 
và hai góc tạo bởi các cạnh đó bằng 
nhau, thì hai tam giác đống dạng. 

AABC, AA'B'C' 

GT A'B' A'C' ~ : 

= -7~- t A = A 

__ AB AC _ 

KL 1 AA'B'C'co AABC 

II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

32. Trên một cạnh của góc xOy (xOy * 180°), đặt các đoạn thẳng OA = 5cm, 

OB = 16cm. Trên cạnh thứ hai của góc đó, đặt các đoạn thẳng oc = 8cm, 
OD = 10cm. 

a) Chứng minh hai tam giác OCB và OAD đổng dạng. 

b) Gọi giao diểm của các cạnh AD và BC là I, chứng minh rằng hai tam 
giác IAB vả ICD có các góc bằng nhau từng dôi một. 

ổịiắl 

a) Xét hai tam giác OCB 


Từ (l) và (2) suy ra: 

Góc ô chung, suy ra: AOCB co AOAD (đpcm) 


b) Vì AOBC co AODA nên OBC = ODA (3) 

Mặt khác ta có: AIB = CID (đối đỉnh) (4) 

BÃI = 180° - (ÓBC + ẤĨB) (5) 

CDI = 180° - (ODĂ + cĩò) (6) 

Từ (3), (4), (5), (6) suy ra BAI = DCI 
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33. Chứng minh rằng nếu tam giác A'B'C' đổng dạng với tam giác ABC theo tỉ 
số k, thi tĩ số của hai đường trung tuyến tương ứng của hai tam giác đó 
cũng bằng k. 


éịiải 

- Vì AA'B'C' c /3 AABC theo tỉ số k suy ra: 



- Xét hai tam giác A'B'M' và ABM ta có: B = B' (chứng minh trên) 


Ta có: 


B'M' 

BM 


ị B'C' 
2 



= ^ = k . Do đó: 
BC 


A'B' B'M 
AB " BM 


A'M' A'B' 

Vậy AA'B'M' ư) AABM (định lý). Suy ra — 77 - = 7 — = k (đpcm). 

AM AB 

34. Dựng tam giác ABC, biết Ẵ =60°, tỉ số = ~ và đường cao AH = 6cm. 


&ỊIẦI 

a) Cách dựng: Dựng góc xAy = 60°. 

Lấy trên cạnh Ax điểm B' sao cho 
AB' = 4cm và trên cạnh Ay điểm C' 
sao cho AC' = 5cm. Ta xác định 
được AAB'C\ 

Dựng đường cao AH' của AAB f C', kéo 
dài AH' và lấy trên AH' một điểm H 
sao cho AH = 6 cm. Từ điểm H kẻ 
BC // B'C' với B e Ax; c € Ay. 


A 



b) Chứng minh: 

Theo cách dựng ta có A = 60° vì B'C' // BC nên AAB'C' Ư) AABC 

=> -ộậ = -ộ?- = ^ và theo cách dựng thì AH = 6 cm 
AC AC' 5 
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§7. TRƯỜNG HỢP đồng dạng thứ ba 

(GG) 



II. GIẢI BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

35. Chứng minh rằng nếu tam giác A'B'C' đồng dạng với tam giác ABC theo tĩ 
số k thì tỉ số của hai đường phân giác tương ứng của chúng cũng bằng k. 


ổjiÂl 

Giả sử AA'B'C' co AABC theo tỉ số 
ATV 

đồng (lạng k = - - - - - và AD, A'D' 

lần lượt là đường phân giác của 
AABC; AA'B'C'. 

AD 

Ta chứng minh: —— = k. 

AD' 



Ta có: 


B = B' và BAC = B'A'C' (do AABC = AA'B'C') 

BAD = và B 7 AT>' = B '^ 

2 2 

(do AD và A'D' là phân giác của BAC, B'A'C') 


Suy ra: B = B' và BAD = B'AT>'. Vậy AABC co AA'B'C'. 


AD _ AB ,_ 

Suy ra = - 7 ^— 7 = k (đpcm). 

AT>' A'B' 

36. Tính độ dài X của đoạn thẳng BD trong 
hlnh bên (làm tròn đến chữ số thập phân 
thứ nhất), biết rằng ABCD là hình thang 
(AB // CD); AB = 12,5cm, CD = 28,5cm; 

DAB = DBC. 


A 12,5 B 
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Ổịuíi 

Xét hai tam giác ABD và BDC ta có: A = B (gt) 

ABD = BDC (do AB // CD) 

Vậy AABD co ABDC (g.g) 

Suy ra: 55 = 55. hay - 55 - - *■■ ■ => X 2 = 12,5.28,5 = 356.25 

BD DC X 28,5 

=> X = V356.25 = 18,874 * 18,9 (cm) 

Vậy X » 18,9 (cm). 

37. Hình bên cho biết ẼBA = BDC . 

a) Trong hình vẽ có bao nhiêu tam giác vuông? n 

Hãy kể tên các tam giác dó. 

b) Cho biết AE = lOcm, AB = 15cm, 

BC = 12cm. Hãy tính độ dài các đoạn 
thẳng CD, BE, BD và ED (làm tròn đến 
chữ số thập phân thứ nhất). 

c) So sánh diện tích tam giác BDE với tổng 
diện tích của hai tam giác AEB và BCD. 

ổjỉải 

a) Xét hai tam giác vuông ABE và CDB, ta có: ABE = CDB (gt) 

Â = c = 90° 

Vậy AABE co ACDB (g.g) => ẤẼB = CBD 

Mà ẤẼB + ÉBÀ = 90° hay ÉBA + CBD = 90° ÉBD = 90° 

Vậy trong hình trên có 3 tam giác vuồng, đó là AAEB, ACDB và 
ABDE. 

b) - Vì AABE co ACDB nên: 55 = 55 => CD = 5555 = ỈẼ55 = I8cm 

BC CD AE 10 

- Áp dụng định lí Pitago trong tam giác vuông AEB, ta có: 

BE 2 = AB 2 + AE 2 = 15 2 + 10 2 = 325 => BE = >/325 * 18,02 (cm) 

- Áp dụng định lí Pitago trong tam giác vuông CBD ta có: 

BD 2 = CB 2 + CD 2 = 12 2 + 18 2 = 468 BD = Vĩẽã * 21,6 (cm) 

- Áp dụng định lí Pitago trong tam giác vuông DED ta có: 

ED 2 = BE 2 +BD 2 = AE 2 +AB 2 + BC 2 + CD 2 

=> ED = VaE 2 + AB 2 + BC 2 + CD 2 = V 10 2 + 15 2 + 12 2 + 18 2 « 28,2 (cm) 
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Vậy CD = 18cm; BE = 18,02cm; BD = 21,6cm và ED = 28,2cm. 


C ) Ta có Sabde = ” BE.BE = >/(BC^ + CD’ J )(AE^ + AB^) = 195 (cm^) (1) 

2 2 

SiABE + SiDCD = Ì(AE.AB + BC.CD) = -1(10.15 + 12.18) = 183 (cm 2 ) (2) 
2 2 

So sánh (1) và (2) ta nhặn thấy diện tích ABDE lớn hơn tổng diện 
tích của hai tam giác ABE và BCD. 


Luyện tập 1, 2 

38. Tính các độ dài X, y của các đoạn thẳng trong hình bên. 

ỔịiẦi 

B = D 

B và D so le trong 

Áp dụng định lí Talét ta có: 

AC BC AB _ 2 X 3 1 

hay 


Theo giả thiết ta có: 


==> AB // DE 


CE CD 


- _ 2 1 
Suy ra — = -7 => y 
y 2 


DE 
= 4 


y 3,5 6 


2 


jl=i^x=m =1>75 

3,5 2 2 

Vậy X = 1,75; y = 4. 

39. Cho hình thang ABCD (AB//CD). Gọi o là 
giao điểm của hai dường chéo AC và BD. 

a) Chứng minh rằng OA.OD = OB.OC 

b) Đường thẳng qua o vuông góc với AB và 
CD theo thứ tự tại H và K. Chứng minh 

OH _ AB 

rằng —77 = ——. 

OK CD 

ỔỊIÂI 

a) Chứng minh OA.OD = OB.OC 

Vì ABCD là hình thang, nên AB // CD (gt). 

Suy ra Ai = Ci và Bi = Di 

OA QB 
oc " OD 


B 



H 


B 



Vậy AOAB co AOCD (g.g) 


OA.OD = OB.OC (đpcm) 
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, , _OH AB 

b) Chứng minh —— = —— 
OK CD 


- Xét hai tam giác vuông OAH và OCK, ta có: Ai = Ci (cmt) 

H = K = 90° 

Vậy AOAH co AOCK. Suy ra 53- = (1) 

OK oc 


OA AR 

- Hơn nữa do AAOB co aOCD (câu a) => —— = —— (2) 

oc CD 


OH AR 

Từ (1) và (2) suy ra —- = —— (đpcm) 

OK CD 


40. Cho tam giác ABC, trong đó AB = 15cm, 

AC = 20cm. Trên hai cạnh AB và AC lần lượt 
lấy hai điểm D và E sao cho AD = 8cm, 

AE = 6cm. Hai tam giác ABC vả ADE có đổng 
dạng với nhau không? Vì sao? 

ổịLứL 


A 



Xét hai tam giác ABC và AED, ta có: 


* 


AD _ _8_ = 2 AE __ 6 _ 2 

AC " 20 ~ 5 va AB ' 15 ~ 5 

AD AFi 

Từ (1) và (2) suy ra ^ ^ 

AC AB 


( 2 ) 


* A chung. Vậy A ABC co A AED 

41. Tìm các dấu hiệu để nhận biết hai tam giác cân đổng dạng. 


Ổịlấl 

Từ tính chất của tam giác cân ta suy ra các dấu hiệu nhận biết hai tam 
giác cân đồng dạng là: 

a) Hai tam giác cân có một cặp góc bằng nhau thi đồng dạng. 

b) Cạnh bên và cạnh đáy của một tam giác cân này tỉ lệ với cạnh bên và 
cạnh đáy của tam giác cân kia thì hai tam giác cân đó đồng dạng với 
nhau. 

42. So sánh các trường hợp đổng dạng của tam giác với các trường hỢp bằng 
nhau của tam giác (nêu lên những điểm giống nhau và khác nhau). 

ỔỊIẦI 

Cho hai tam giác ABC và A'B'C', sự liên hệ giữa các trường hợp đồng 
dạng và các trường hợp bằng nhau của hai tam giác như sau: 
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43. Cho hình bình hành ABCD (hình bẽn) có độ 
dài các cạnh AB = 12cm, BC = 7cm. Trên 
cạnh AB lấy một điểm E sao cho AE = 8cm. 

Đường thẳng DE cắt cạnh CB kéo dài tại F. 

a) Trong hình vẽ đã cho có bao nhiêu cặp 
tam giác đổng dạng với nhau? Hãy viết 
các cặp tam giác đồng dạng với nhau theo 
các đỉnh tương ứng. 

b) Tính độ dài các đoạn thẳng EF và BF, biết rằng DE = lOcm. 

ổịíải 

a) Trong hình vẽ có 3 cặp tam giác đồng dạng với nhau. Đó là: 

AEAD co AEBF; AEBF co ADCF; AEAD co ADCF. 

b) Vì aEAD co AEBF nên ta có: 

EF BE -_ EF 4 

—" = —- hay —7- = 7- 

ED AE 10 8 

BF 
AD 


và 


=> EF = 5 (cm) 


EB . BF 4 „ 

hay — 7 - = 7- => BF = 3,5 (cm) 
EA 7 8 


44. Cho tam giác ABC có các cạnh AB = 24cm, AC = 28cm. Tia phân giác 
của góc A cắt cạnh BC tại D. Gọi M, N theo thứ tự là hình chiếu của B và 
c trên đường thẳng AD. 

_ .__ AM DM 

b) Chứng minh răng: 


. Tí . tT , BM 
a) Tính tỉ số 


CN 


AN DN 




a) Gọi S AABD và Saacd lần lượt là diện tích của AABD và AACD. 

^AABD _ DB _ AB 
DC AC 


Ta có: 


AACD 

Mặt khác ta cũng có: 


(1) 

28 7 
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Di = D 2 (đôi đỉnh) 


Vậy AMBD ư) ANCD (g.g) => ^ (3) 

. 6 6 DN CN 

Xét hai tam giác: ABM và ACN, ta có: M = N = 90° 

Ẳi = Ẳ 2 (gt) 

AM RM 

Vậy AABM ư) AACN =* (4) 

AN CN 

Từ (3) và (4) suy ra: (đpcm). 

AN DN 

45. Hai tam giác ABC và DEF có A = D , B = Ế, AB = 8cm, BC = 10cm, 
DE = 6cm. Tính độ dài các cạnh AC, DF và EF, biết rằng cạnh AC dài hơn 
cạnh DF là 3cm. 


éịiM 


Xét hai tam giác ABC và DEF, ta có: 


Â = D 

B - E 


=> AABC ơ) ADEF 



D 



«_ AB BC AC . 8 10 

Suy ra: —- = —— = —— hay — = -rrr = 

DE EF DF 6 EF 

Từ dề bài ta có: 1^ = 1 => EF = ^ 
EF 6 8 

AC BC AC 

• = —— hay = 

DF EF DF 



CA 

FD 

= 7,5 (cm) 

10 AC - DF __ 10-7,5 

7.5 ^ DF '7,5 

2.5 3.7,5 , > 
zrz => DF = — 4 — = 9 (cm) 

7.5 2,5 
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Ma AC - DF = 3 

AC = 3 + DF = 3 + 9 = 12 (cm) 

Vậy AC = 12cm; DF = 9cm; EF = 7,5cm. 


§8. CÁC TRƯỜNG HỢP ĐồNG dạng 
CỦA TAM GIẤC VUÔNG 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 
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Định lí 3: Tỉ số diện tích của hai tam giác đổng dạng bằng bình phỉơng tỉ 

số đồng dạng. 

AA'B'C' co AABC 

GT 

ị/ị 

Q -Q 

°AA'B'C' ’ °AABC 

Tỉ SỐ đồng dạng k 

Q 

°AA'B'C' 1,2 

r\L 

—---_ K 

c 

°AABC 


II. BẢI TẬP SÁCH GIÁO KHOA } 

V’ " ’ \ " / v/ 

46. Trên hình bên, hãy chĩ ra các tam giác đồng 

dạng. Viết các tam giác này theo thứ tự các đỉnh \ f 

tương ứng và giải thích vì sao chúng dồng dạng? 

tflải A B c 

Trong hình có sáu cặp tam giác vuông đồng dạng với nhau, đó là: 

1) AFDE co AFBC (trường hợp g.g). 

2) AFDE co AABE (F = A: góc có cạnh tương ứng vuông góc và E chung) 

3) AFDE co AADC (E = c : góc có cạnh tương ứng vuông góc và D chung) 
Tương tự: 

4) AFBC co AABE 

5) AFBC co AADC 

6) AABE co AADC 

47. Tam giác ABC có độ dải các cạnh là 3cm, 4cm, 5cm. Tam giác A'B'C' 
đồng dạng với tam giác ABC và có diện tích là 54cm 2 . Tính độ lài các 
cạnh của tam giác A'B'C\ 

ỔjiÀi 

Giả sử AABC có độ dài ba cạnh lần lượt là AB = 3cm; AC = 4cm và BC = 5cm. 
AB 2 =9 

Ta có: AC 2 =16 => BC 2 = AB 2 + AC 2 
BC 2 = 25 

Vậy AABC là tam giác vuông tại A. 

Gọi Saabc và Saa b c lần lượt là diện tích của AABC, AA'B'C' và tỉ ỉố đồng 
dạng là k. 


Vì AA’B'C' co AABC nên: k 2 = 

^aabc i 34 
2 ' 


= 9 k = 3 
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A'R' ATV R'p' 

Vì AA'B'C' co AABC nên: = k 

AB AC BC 

Suy ra: ^ = 3 => A'B' = 9 (cm) 

3 

^- = 3 => A'C' = 12 (cm) 


T3'p' 

—- = 3 => B'C' = 15 (cm). 
5 


48. Bóng của một cột điện trên mặt đất có độ dài íà 4,5cm. Cùng thời điểm 
dó, một Ihanh sắt cao 2,1 m cắm vuông góc với mặt đất có bóng dài 0,6m. 
Tính chiéu cao của cột điện. 


ỔịỉÂi 

Gọi X (cm) là chiều cao cột điện (AC = x), chiều cao thanh sắt 
A'C' = 2 lm. Bóng của cột điện và thanh sắt nằm trên mặt đất có độ dài 
lần lượt là: AB = 4,5m và A'B' = 0,6m. 

Trong cùng một thời điểm và cùng một nơi các tia sáng của mặt trời 
chiếu qua đỉnh cột điện và thanh sắt xem như song song và chúng tạo 

với mặt iất những góc bằng nhau. Suy ra c = C'. 


Xét hai tam giác A'B'C' và ABC: 
Ta có: À = A' = 90° 

C = C' 

Vậy AAFC co AA'B'C'. 

AC AB . X 4,5 

=> -T~ = ~~ hay 

AC' A'B' 2,1 0,6 

4,5.2,1 , pr7C 
==> X = -- - -- - - 15,75 (m) 

0,6 



Vậy chiều cao cột điện là 15,75m. 


Luyện tập 

49. ở hlnh tên, tam giác ABC vuông ở A và có 
đường cao AH. 

a) Tronc hình vẽ có bao nhiêu cặp tam giác 
đồng dạng với nhau? (Hãy chỉ rõ từng cặp 
tam giác đổng dạng và viết theo các đĩnh 
tương ứng). 

b) Cho Diết AB = 12,45cm, AC = 20,50cm. Tính độ dài các đoạn thẳng 
BC, AH, BH và CH. 
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ổỊiầl 

a) Có ba cặp tam giác đồng dạng đó là: AABC co AHBA (1) 

AABC co AHAC (2) 
AHBAcoaHAC (3) 

b) - Vì AABC vuông tại A nên: 

BC 2 = AB 2 + AC 2 = 12,45 2 + 20,50 2 

=> BC = >/ 12 ,45 2 + 20,50 2 = 23,98 (cm) 


- Từ (Ị), (2) và (3) ta suy ra dãy tỉ số bằng nhau. 


AỊB AC BC HB _ AB^ _ 12,45 2 
HB “ HA " BA ^ “ BC 23,98 


= 6,46 (cm) 


AC.AB 12,45x20,5 

xiA — _ _ — 7 --- 

BC 23,98 


10,64 (cm) 


HC = BC - HB = 23,98 - 6,46 = 17,52 (cm). 

50. Bóng của một ống khói nhà máy trên mặt đất có độ 
dài là 36,9cm. Củng thời điểm đó, một thanh sắt cao 
2,1 m cắm vuông góc với mặt đất có bóng dài 1,62m. 
Tính chiểu cao của ống khói (hình bên). 

ỔỊIẦI 

Giả sử chiều cao ống khói AB = X, chiều cao thanh sắt 
A'B' = 2,1 (m). Bóng cua ống khói và thanh sắt trên 
mặt đất lần lượt là: BC = 36,9 (m) và B'C' = 1,62 (m). 



Trong cùng một thời điểm và ở cùng một địa phương, các tia sáng Mặt 
Trời xem như song song nên chúng tạo với mặt đất những góc bằng 


nhau. Suy ra c = C' 

Do đó: AABC co AA'B'C' (do hai 
tam giác vuông này có cặp góc 

nhọn bằng nhau: c = C') 


AB BC , X 36,9 

-7—— = —— hay 

ATT B'C' 2,1 1,62 


\ 

=> X = 


36,9.2,1 

1,62 


* 47,8 (m) 



Vậy chiều cao của ống khói gần bằng 47,8 (m). 

51. Chân đường cao AH của tam giác vuông ABC 
chia cạnh huyền BC thành hai đoạn thẳng có 
độ dài 25cm và 36cm. Tính chu vi và diện tích 
của tam giác vuông đó. (hình bên) 
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Hướng dẫn: Trước tiên tìm cách tính AH từ các tam giác vuông đổng dạng, 
sau dó tính các cạnh của tam giác ABC. 


ổ^lềìi 

Giả sử aABC vuông tại A có đường cao AH chia cạnh huyền BC thành hai 
đoạn BH = 25(cm) và HC = 36 (cm) và BC = BH + HC = 25 + 36 = 61 (cm). 

- Xét hai tam giác HBA và HAC, ta có: 

ABH = HAC (2 góc có cạnh tương ứng vuông góc) 

Hi = ỗ2= 90° 

Vậy AHBA co AHAC => ^ => HA 2 = HB.HC 

HA HC 

=5 HA = VhRHC = 1 / 25.36 = 5.6 = 30 (cm) 


Ta cũng có AABC Ư) AHBA (g.g) nên 


AB _ BC AC 
HB _ BA HA 


=> AB 2 = HB.BC và AC = 

BA 

• AB = n/hB.BC = V25.61 = 39,05 (cm) 

BC.HA _ 30x61 . . 

• AC = — 7 = ——- = 46,86 (cm) 

BA 39,05 

Gọi chu vi và diện tích tam giác ABC theo thứ tự là p và s, ta có: 
p = AB + BC + CA = 39,05 + 61 + 46,86 = 146,91 (cm) 

và s = ~ AH.BC = ị.30.61 = 915 (cm 2 ). 

2 2 

52. Cho một tam giác vuông, trong đó cạnh huyền dài 20cm và một cạnh góc 
vuông dài 12cm. Tính dộ dài hình chiếu cạnh góc vuông kia trên cạnh huyến. 


ổịiẦl 

Giả sử AABC vuông tại A có cạnh huyền 
BC = 20 (cm); AB = 12 (cm) và đường cao AH. 

Khi đó: HB và HC lần lượt là hình chiếu 
của cạnh AB và AC lên cạnh huyền BC. 


A 



Ta có: AHBA ư) AABC (hai tam giác vụông có góc nhọn B chung) 


HB BA HB 12 12.12 

= —— => —— = => HB = "7 

AB BC 12 20 20 


= 7,2 (cm) 


HC = BC - HB = 20 - 7,2 = 12,8 (cm) (do H nằm giữa B và C). 
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§9. ỨNG DỤNG THựC TẾ 
CỦA TAM GIAC ĐồNG DẠNG 


53. Một người đo chiều cao của một cây nhờ một cọc chôn xuống đất, cọc cao 
2m và đặt xa cây 15m. Sau khi người ấy lùi ra xa cách cọc 0,8m thì nhìn 
thấy đầu cọc và đĩnh cây cùng năm trên một đường thẳng. Hỏi cây cao 
bao nhiêu, biết rằng khoảng cách từ chân đến mắt người ấy là 1,6m? 




Giả sử gọi chiều cao của cây là AC, chiều cao cọc EE' = 2m, chiều cao từ 
mắt đến chân người là DD' = l,6m; khoảng cách giữa cọc và cây: 
AE = 15m, khoảng cách giữa cọc và người đứng: DE = 0,8m. 


- Vì DD' // EE' nên ABDD' co ABEE' 

BD = DỊV BE-BD EE' - DD' 
^ BE " EE' ^ BE EE' 

DE 2-1,6 , 0,8 0,4 

=> —— = — - p — hay = -7- 

BE 2 BE 2 

=> BE = - 2 -^ — = 4 (m) 

0,4 



RE EE / 

Vì EE' // AC nên AEBE' ư) AABC —— = —— => AC = 

BA AC 


BA.EE' 

BE 


A - EE'(BE + EA) 
3 BE 


2(4 +15) 
4 


= 9,5 (m) 


Vậy chiều cao của cây là 9,5m. 

54. Để đo khoảng cách giữa hai địa điểm A và 
B, trong đó B không tới được, ngưởỉ ta tiến 
* hành đo và tính khoảng cách AB như hình 
bên: AB // DF; AD = m; DC = n; DF = a. 

a) Em hãy nói rõ cách đo như thế nào. 

b) Tính độ dài x của khoảng cách AB. 

Ổịuỉl 

a) Cách đo: Để đo khoảng cách giữa hai điểm A, B ta dùng dụng cụ đơn 
giản là êke và thước đo độ dài. Cách đo như sau: 

- Ở vị trí A, đo góc BAC = 90°, từ đó xác định được tia AC vuông góc với 
tia AB (dùng hai cạnh góc vuông của ekê xác định hai tia AB và AC). 

- Dựng ở vị trí D đoạn thẳng DF vuông góc với AC (dừng êke đo góc 
FDC = 90°) 

- Ngắm nhìn BF cắt tia AD ở c. (Ba điềm B, F, c thẳng hàng). 
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- Do độ dài AD = m, DC = n; DF = a. 
b) Tính khoảng cách AB = X? 

V] AB // DF nên AABC ư) ADFC 
AB AC 
DF DC 

ATỈ AC.DF _ a(m + n) 

=> AB = ———— hay X = — — . 

DC y n 

55. Hình dưới dây mô tả dụng cụ đo bể dày của một số loại sản phẩm. Dụng 
cụ này gổm thước AC được chia đến Imm và gắn với một bản kim loại 
hình tam giác ABD, khoảng cách BC = lOmm. 


D B 



Muốn do bề dày của vặt, ta kẹp vặt vào giữa bản kim loại và thước (dáy 
của vật áp vào bề mặt thước AC). Khi đó, trên thước AC ta đọc dược "bề 
dày" d của vật (trên hình vẽ ta có d = 5,5mm). 

Hãy chỉ rõ định lí nào của hình học là cơ sở để ghi các vạch trên thước AC 
(d < lOmm). 


ổỳiải 

Vì B'C' // BC nên AAC'B' co AACB. 




B'C' AC' 

BC ~ AC 

B'C' = B -- ^ C = -Ì5-AC' = -ì-AC' 
AC 100 10 


Vậy khi đọc AC' = 5,5cm thì đọc B'C' = -^-.5,5cm = 5,5mm 
v 10 

Vậy người ta áp dụng định lí về hai tam giác đồng dạng để ghi các vạch 
trên thước AC. 
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ỒN TẬP CHƯƠNG III 

A. Lí thuyết 

1. Đoạn thẳng tỉ lệ 

ar A'R' 

a) Định nghĩa: AB, CD tĩ lệ với A'B' f C'D' o 

CD C'D' 


AB.C'D' = CD.A'B' 

AB _ A'B' AB±CD A'B'±C'D' 

CD C'D' CD C'D' 

AB _ A'B' _ AB± A^B' 
CD " C'D' " CD±C'D' 

2. Định lí Ta-lét thuận và đảo: 



3. Hệ quả của định lí Ta-lét: 


c* 




\ a 


B' 


C' B 


AABC AB^ = A(y = BTy 
a// BC ^ AB AC ” BC 

4. Tính chất của đường phân giác trong tam giác: 

AD là tia phân giác của góc BAC, AE 
lá tia phân giác của góc BAx (hình bên) 

AB _ DB _ EB 
“DC " 




AC 


EC 


B' a 
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B. Đài tập 

56. Xác định tỉ số của hai đoạn thẳng AB và CD trong các trường hợp sau: 

a) AB = 5cm; CD = 15cm; 

b) AB = 45dm; CD = 150cm; 

c) AB = 5CD 
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C^lẦi 

a) Nhận xét: Vẽ AABC (AB < AC) khi vẽ đường cao AH, đưởng phân giác 
trong AD và đường trung tuyến AM. (Các điểm H, D, M đều nằm trên 
cạnh BC). 

Ta nhận thấy điểm D luôn nằm giữa hai điểm H và M. 

b) Giải thích: 

- Từ tính chất của đường phân giác trong tam giác, ta có: 

^ vì AB < AC (giả thiết) 

DC AC 


=> DB < DC => 2DC > DB + DC (cộng vào 2 vế với DC> 
và DB + DC = BC = 2MC => DC > MC 
Vậy điểm D nằm bên trái điểm M trên BC. 



2 


„ . . Ẳ B B - c Ẳ 

Từ đó suy ra: CAH =- + -—+ —-— > — 

2 2 2 2 
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Điều này chứng tỏ rằng tia AD phải nằm giữa hai tia AH và AC và 
suy ra điểm H phải nằm bên trái điểm D. 

58. Cho tam giác cân ABC (AB = AC), vẽ các đường cao BH, CK (hình dưới). 

a) Chứng minh BK = CH. 

..„ A 

b) Chứng minh KH//BC. Ạ 

c) Cho biết BC = a, AB = AC = b. Tính độ dài / \ 

đoạn thẳng HK. / \ 

* Hướng dẫn câu c): / \ 

- Vẽ thêm dường cao AI, xét hai tam giác K /_\ H 

đổng dạng IAC và HBC rồi tính CH. / V ^><To^\ 

- Tiếp theo, xét hai tam giác đổng dạng AKH h 

và ABC rồi tính HK. B I c 

ổịiảl 

a) Xét hai tam giác vuông BKC và CHB, ta có: BC: cạnh huyền chung. 

B = C (gt) 

Vậy ABKC = ACHB (ch.gn). Suy ra BK = CH (đpcm). 

b) Ta có: AB = AC (gt) và BK = CH (cmt) 


Suy ra AB - BK = AC - CH hay AK = AH. Vậy 


AK = AH 
AB “ AC 


Theo định lí Ta-lét điều này chứng tỏ rằng KH // BC (đpcm). 
c) Vẽ thêm đường cao AI. 

- Xét hai tam giác vuông IAC và HBC, ta có: ỉ = H = 90° ;C : chung 
Vậy AIAC co AHBC. 


1 

„_ IC AC , 2 a b _ a 2 

J HC BC HC a 2b 


Mà AC = AH + HC => AH = AC - HC = b - 


a^ = 2b 2 - a 2 


- Theo câu b) ta có KH // BC, suy ra: 

AH KH AH.BC 

AC BC AC 


KH = 


2b 2 - a 2 
2b 


a 

= a 
b 


Vậy HK = a - 
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59. Hình thang ABCD (AB // CD) có AC và BD cắt nhau tại o và BC cắt nhau 
tại K. Chứng minh rằng OK đi qua trung điểm của các cạnh AB và CD. 

ỔỊLẦI 

Vẽ thêm đường thẳng EF đi qua o và song song với CD (E e AD và 
F e BC). Đường thẳng KO cắt AB ở N và CD tại M, 

- Xét hai tam giác ADC và BDC, ta có: K 

EO AO . OF BO 


A0 0F 

—— (1) và ——7— 

AC DC 


( 2 ) 


DC AC DC BD 

- Vì ABCD là hình thang nên AB // CD. Ta có: 


OA OB 


oc 

OA 


OD 

OB 


hay —r = —— 
AC BD 




(3) 


OA 


OB 


OA + oc OD + OB 



Từ (1), (2) và (3) ta suy ra: 


Từ đó ta có: 


AN KN 
EO ” KO 


và 


Suy ra 


AN 


BN . AN 
— hay —— 
FO EO 


EO = OF 
DC “ DC 

BN KN 
FO ” KO 

BN 


Vậy EO = OF. 


EO FO •" EO EO 

Suy ra AN = BN. Vậy N là trung điểm của AB (*) 

^ DM KM MC KM 

Tương tự ta cũng có: -—7- = —— và 


DM MC 


FO 


=> 

' Ạ 


EO KO FO KO EO 
DM = MC (do EO = FO : cmt) 

Vậy M là trung điểm của DC (**). 

Từ (*) và (**) chứng tỏ rằng đường thẳng OK đi qua trung điểm N và 
M của các cạnh AB và CD (đpcm) 

60. Cho tam giác vuông ABC, A = 90°, c = 30° và đường phân giác BD (D 
thuộc cạnh AC). 

a) Tính tỉ số . 

CD 

b) Cho biết độ dài AB = 12,5cm hãy tính chu vi và diện tích của tam giác ABC. 

ỔỊLẰl 

a) Vì AABC vuông tại A và có c = 30°. Vậy AABC là nửa tam giác đẻu 
có cạnh là BC và đường cao CA rr> AB = -ỉ- BC. 
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b) - Ta có AB = ^BC => BC = 2AB = 2.12,5 = 25 (cm) 

2 

Vì AABC vuông tại A nên: BC 2 = AB 2 + AC 2 
=> AC = x/bC 2 - AB 2 = 725 2 - 12,5 2 = 7625- 156,25 
= 7468,75 * 21,65 (cm). 

- Gọi p và s lần lượt là chu vi và diện tích của AABC, ta có: 
p = AB + BC + CA = 12,5 + 25 + 21,65 = 59,15 (cm) 

s = 1AB. AC = 1.12,5.21,65 = 135,31 (cm 2 ). 

2 2 


61. Tứ giác ABCD có AB = 4cm, BC = 20cm, CD = 25cm, DA = 8cm, đường 
chéo BD = lOcm. 

a) Nêu cách vẽ tứ giác ABCD có kích thước đã cho ở trẽn. 

b) Các tam giác ABD và BDC có dồng dạng với nhau không? Vì sao? 

c) Chứng minh rằng AB // CD. 


Ổịlải 

a) Dựng hình thang ABCD: 

- Trước hết vẽ tam giác BDC với độ dài ba 
cạnh đã biết trước bằng cách: 

+ Vẽ DC = 25cm. 


A 4 B 



+ Vẽ đường tròn tâm D bán kính lOcm và đường tròn tâm c bán 
kính 20cm, chúng cắt nhau tại B. Nôi BD với BC, ta được ABDC. 

- Xác định đỉnh A của hình thang ABCD: 

Lấy D làm tâm vẽ đường tròn tâm D, bán kính 8cm và lấy B làm tâm 
vẽ đường tròn tâm B, bán kính 4cm, chúng cắt nhau tại A. Nối A với 
B và A với D. 

Ta được hình thang ABCD thỏa mãn các điều kiện của đề bài. 
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b) Xét hai tam giác ABD và BDC, ta có: 

AB 4 2 
BD ” 10 ~ 5 

BD 10 2 AB BD AD 


DC 25 5 

AD 8 2 

BC “ 20 ” 5 


^ ^ ^ . Vậy AABD w ABDC (c.c.c) 

BD DC BC 


c) Vì AABD ơ) ABDC => ABD = BDC và ABD so le trong với BDC 
Vậy AB // CD (đpcm). 

CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM CHƯƠNG III 


Ị 

Chọn câu trả lời đúng. Cho tỉ số : —- = 7 và AB = 14 cm. Độ cài của 

CD 8 


CD là : 

, A V 49 
(A) — cm 
4 


(B)' 77 cm 
56 


(C)16 cm 


(D) 14 cni. 


Chọn câu trả lời đúng. Cho độ dài của AB gấp 4 lần độ dài MN. Dộ dài 
MN gấp 10 lần độ dài của PQ. Tỉ sô' của hai đoạn thẳng AB và là : 


-! 




(C) 40 


Chọn câu trả lời đúng. Cho tam giác ABC. Lấy p, Q trên các cạih AB, 
AC sao cho PQ // BC và AP = 8 cm, PB = 6 cm, AQ = 10 cm. E)ộ dài 
cạnh AC là : 

(A) 17,5 cm (B) 7,5 cm (C) 0,8 cm (D) 8 cm. 

Chọn cẩu trả lời đúng. Cho tam giác ABC, một đường thẳng i song 
song BC cắt AB, AC lần lượt tại M, N. Ta có : 


(A) = 

s A n/1 


(B) ^MN = 


(Q °AMN _ 
s A nr> 


(D) = 


Chọn câu trả lời đúng. Cho hình chữ nhật ABCD có AB = 12 cm, 
BC = 18 cm. Gọi I là trung điểm BC, đường thẳng AI, cắt DC tạ L. Độ 
dài IL là : 


(A) 12 cm 


(B)15 cm 


(C)18 cm 


(D) 16 cm. 


Chọn câu trả lời đúng. Cho tam giác ABC. Trên đường cao AH ìắy các 
điểm I, K sao cho AI = IK = KH. Qua K, I kẻ các đường thẳig song 
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7. 


song với BC cắt AB, AC iần lượt tại M, N, Q và p. Biết diện tích tam 
giác ABC bằng 360 cm 2 . Diện tích tứ giác MNPQ là : 

(A) 180 cm 2 (B) 120 cm 2 (C) 60 cm (D) 90 cm 2 . 


Chọn câu trả lời đúng. Cho tam giác ABC có độ dài các cạnh AB = 5 
cm, AC = 6 cm và AK là đường phân giác. Ta có : 


(A) g = I 
BC 6 


= ! (C)|g = f 

KC 6 BC 6 


(D) 


KC _ 5 
KB ” 6 ■ 


8. Chọn câu trả lời đủng. Cho tam giác ABC có độ dài các cạnh AB = m, 
AC = n, AI là đường phân giác của góc BAC. Tỉ số diện tích của tam 
giác ABI và diện tích tam giác ACI là : 


(A) ^ 

m 


n 



(D) 


n 

m 


9. 


Tìm câu trả lời sai. Cho tam giác ABC, đường trung tuyến AM. Tia 
phân giác của góc AMB cắt AB tại I, đường phân giác góc AMC cắt AC 
tại K. Cho AM = 4, BC = 6. Ta có : 


(A) 


AK 

K c 


AI 

IB 


(B)-£ = 4£ = M (D>£ = £. 

AB AC MA IA BC IB 


10 . 


Chọn câu trả lời đúng. Cho tam giác ABC. Điểm I là chân đường phân 
giác trong của góc ABC . Qua I vẽ đường thẳng song song với BC cắt 
AB tại K. Cho AB = 6 cm, BC = 9 cm. Ta có : 


(A) 


AK 

AB 


(B) - 


AK 


AB 


3 

2 


(C) 


AK _ 5 
AB ■ 2 


(D) 


AK _ 2 
AB ~ 5 


11. Tìm câu trả lời sai. Cho tam giác ABC và tam giác A'B'C' đồng dạng 
với nhau thì : 


(A) AỀ- _ AC 
A'B' A'C 

(C) Ẩ = A' ; B = B' 


(B) 11 = -^ 
B'C' A'C' 

(D) Ã = B' ; B = A'. 


12. Chọn câu trả lời đúng. Cho AABC co ADEF có AB = 6 cm, AC = 12 cm, 
DE = 5 cm. Độ dài DF là : 

(A) 10 cm (B) 11 cm (C) 18 cm (D) 17 cm. 

13. Chọn câu trả lời đủng. Cho AABC và AA'B'C' theo tỉ số đồng dạng 

k = ị. Chu vi AABC là 36 cm. Chu vi AA'B'C' là : 

2 

(A) 18 cm (B) 24 cm (C) 12 cm (D) 72 cm. 

14. Chọn câu trả lời đúng. Cho hình thang ABCD (AB // CD). o là giao 

điểm của AC và BD. Đường thẳng qua o song song với hai đáy cắt AD 
tại E. Cho AB = 4 dm, DC = 6 dm. Tỉ số đồng dạng của các tam giác 
AOE và ACD là : 
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15. 


,A,§ (B)| <C) J mị 


Chọn câu trả lời đúng. Cho tam giác ABC và DEF có : 


AB _ AC = BC 
DF ' D3 = FE 


thì : 


(A) AABC co ADEF (B) AABC co AEDF 

(C) AABC co ADFE (D) AABC co aefd. 

16. Chọn câu trả lời đứng. Cho AABC đồng dạng với tam giác A'B'C'. Có 
AB = 6 cm, AC = 5 cm, BC = 9 cm và chu vi của tam giác A'B'C' = 60 cm. 
Độ dài các cạnh của tam giác A'B'C' (A'B', A'C\ B'C') là : 

(A) 18 cra, 15 cm và 27 cm (B) 18 cm, 15 cm và 18 cni 

(C) 18 cm, 10 cm và 27 cm (D) 18 cm, 30 cm và 12 cni. 

17. Chọn câu trả lời đủng. Cho AABC co AA'B'C' theo tỉ số k. Gọi AM, 
A'M' lần lượt là hai trung tuyến của tam giác ABC và A'B'C\ T số hai 
đường trung tuyến AM và A'M' bằng : 

(A) ịk (B) ịk 2 (C) Ị (D) k. 


18. Chọn câu trả lời đúng. Cho hình thang ABCD (AB // CD), có /-B = 12 
cm, CD = 27 cm, DAB = DBC. Tính độ dài đường chéo BD. 

(A) 18 cm (B) 19,5 cm (C) 19 cnt (D) 18,5 cn. 

19. Chọn cảu trả lời đứng. Cho hình bình hành ABCD. Có AB = 12 cm, 
BC = 7 cm. Trên cạnh AB lấy E sao cho AE = 8 cm. Đường thing DE 
cắt BC tại F. Tìm độ dài BF. 

(A) 3,5 cm (B) 4 cm (C) 14 cm (D) 4,5 cm 

20. Chọn cáu trả lời đúng. Cho tam giác vuông ABC và A'B'C' tại A và B', 

AB _ AC . 

A'B B'C' 

(A) AABC co AA'B'C' (B) AABC co AA'C'B' 

(C) AABC CO AB'A'C' (D) AABC co AB'C'A'. 

21 . Chọn câu trả lời đúng. Cho tam giác ABC vuông tại A. Đường àH chia 
cạnh huyền thành hai đoạn thẳng có độ dài 9 cm và 16 cm. Tíih diện 
tích tam giác vuông đó. 

(A) 144 cm 2 (B) 210 cm 2 (C) 72 cm 2 (D) 150 cn 2 . 

22. Chọn câu trả lời đúng. Cho tam giác ABC có cạnh AB = 10, /c = 14. 
Tia phân giác của góc A cắt BC tại M. Gọi p, Q lần lượt là hìih chiếu 
của B và C trên đường thẳng AM. Tỉ số của MP và MQ là bao miêu ? 

(A i < B| ! < c, f <D) ĩo' 
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23. Chon cảu trả lời đúng. Cho tứ giác ABCD có B + D = 180°, AD cắt BC 
tại Q- Chứng minh được : 


(A)S|=íg 
QB QC 


QA = QB QA _ QC QA = QC 

QD QC QB QD QD QB ■ 


QB QC QD QC QB QD QD QB ■ 

24. Chọn cảu trả lời đúng. Cho tam giác ABC. Trên đường thảng chứa các 
cạnh AB, BC, AC lấy các điểm M, N, p sao cho các điếm này không 
trùng các đỉnh của tam giác và ba điểm này thẳng hàng. Khi đó tích của 

° BM AP NC o 

các tỉ sỏ : — băng bao nhiêu ? 

AM PC NB 


(A) \ 
3 


(B) i 
6 


(C) 1 


(D) 3. 


25. Chọn câu trả lời đúng. Cho hình bình hành ABCD. Qua A vẽ một 
đường thẳng sao cho đường thảng này cắt BD tại p, cắt DC, BC tại M, 
__ . .. AP AP . >.. 


N. Khi đó : + - 77 - băng bao nhiêu ? 

AM AN 


(A) 1 


(B) 2 


,c, ĩ 




26. Chọn cảu trả lời đúng. Cho hình thang ABCD (AB // CD). Gọi o là 

giao điểm của AC và BD. Qua o kẻ đường thẳng song song với hai đáy 

và cắt AD, BC tại M, N. Khi đó : 

(A) OM = 20N (B) OM = ON (C)OM=ịoN (D)5Ặ = -^. 

2 AB DE 

ĐÁP ÁN CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM CHƯƠNG III 

1 . ^ CD = ^AB = ^-.14 = 16 cm. Chọn câu c. 

CD 8 7 7 

2. Dùng đoạn thẳng MN làm đơn vị đo độ dài ta có : AB = 4MN ; MN = 10PQ 


Tỉ số : 


4MN , 10 ^ _^ ^ 

- 7 —— = 4 .- 7 - = 40. Chọn câu c. 
1 .... 1 


Ta có : PQ // BC. Theo định lí Ta-let ta có : 

AP _ AQ AP _ AQ 
AB ” AC 0 AP + PB “ AC 


8 + 6 AC 


_ 14x10 _ ._. 

AC = — 7 — = 17,5 (cm). 
8 


Chọn câu A 

Gọi AH là dường cao AABC. 

K là giao điểm của AH và MN 
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Khi đó AK cũng là đường cao của AAMN. 
Ta có: Samn = .AK.MN 


A 


Sabc = 2 AH.BC 


S AMN = AK.MN 
S ABC AH.BC 


Mà: Theo định lí Ta-let ta có : -^ = 

AH AB 



Theo hệ quả của định lí Ta-let, ta có : 

BC AB 


' m) 

AB 


. Chọn câu D. 


^ S AMN = AM AM_ 

^ABC AB AB 

Áp dụng định lí Py-ta-go vào AABI vuông tại B. 
AI = VaB 2 + BI 2 = . 12 2 + 


a 18^ 2 


v 2 y 


= 15 


Theo hệ quả của định lí Ta-let: 


o 


Ta có 


_LỊ___ỊC_ LI IC LI _ 9 _ 1 

LA ~ AD ° LI + AI "AD° LI + 15 ~ 18 ~ 2 

LI + 15 2 . 15 - 

—— = — o 1 + = 2=^ LI = 15. Chọn câu B. 

LI 1 LI 

PQ AQ„. , .. . .. 



II ỉ 

o o 

co < 

AB 

AI 

AB 

AH 

PQ _ 

AI 

BC 

AH 

MN _ 

AM 

BC " 

AB 

AM _ 

AK 

AB " 

AH 

MN _ 

AK 

BC ” 

AH 


BC 



2 _ 2 „ 

= -=-=> MN = -=-BC 
3 3 


S MN PQ= 4-IK(PQ + MN) = I.IaH 

c. cL o 


1 „ 2 „ 
4 bc + -=-bc 

3 3 


= 4T.AH.BC = 4sabc = 4-360 = 120 cm 2 . Chọn câu B. 

3 2 3 3 
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Theo tính chất đường phân giác trong 
AÀBC, ta có : 

KB AB 5 . _ 

77 — = = 77 . Chọn câu B. 

KC AC 6 

Gọi AH là đường cao của AABC. 

Khi đó : Hai tam giác ABI và ACI có chung đường cao AH. 



Ta có : Sabi = -T.AH.BI 


Sap.i= -.AH.IC => 



Mà theo tính chất đường phân giác trong AABC 

BI AB _ S AB1 AB m _. - 

777 = 777 => 7 = —- = — • Chọn câu c. 

IC AC S ACI AC n 

Áp dụng định lí về đường phân giác trong AAMB, AAMC : 

AI AM 4 


IB BM 3 

AK AM 4 AI __ AK 
KC " MC ~ 3 ^ IB ~ KC 


IK//BC. 


Theo định lí Ta-let: -^7 = -^7 * ^. Chọn câu D. 

BC AB IB 

Theo tính chất của đường phân giác trong AABC. 

AI AB 6 2 

IC ~ BC ” 9 ” 3 

Theo định lí Ta-let (KI//BC) 

AB_AC_ AlỶlC 3 5 AK _ ; 

‘ 2 30 AB ~ 



AK AI 
Chọn câu D. 

Chọn câu D. 

AABC ADEF => 



AB _ AC 
DE " DF 


DF = 


ACDE 12.5 


= 10 cm. 


Chọn câu A. 

Gọi p là chu vi của AABC 
P' là chu vi của AA'B'C'. 
AB AC BC _ 3 

Ta có : 77777 = 7 7 777 = ——- = 77 

A'B' A'C' B'C' 2 


GBT TOÁN 8 (tập hai) - 131 


14 . 


15 . 

16 . 


AB + AC + BC _ 3 p _ 3 
A'B' + A'C' + B'C' ~ 2 ^ P' ” 2 ' 

=o P' = ị .p = ị .36 = 24 cm. Chọn câu B. 
3 3 


Ta có : 

DE 

EO 

ADEO cn ADAB 

=o - 



DA 

= AB 

AAOE c r> aacd 

AE 

EO 

co —— 



AD 

“ DC 


AD 

-ED 


A 


B 



co 


co 1 


AD DC 

EO = EO 
AB DC 


co 1 - 


co 1 


ED EO 
AD ~ DC 

EO EO 


=> E0= — dm. 
6 5 


EO 12 2 

Do đó: ^ = -Ịp : 6 = =: . Chọn câu D. 

DC 5 5 

Chọn câu c. 

Do AABC c/3 AA'B'C' nên : 

AB _ AC _ BC AB+AC+BC 6 + 5 + 9 1 

A'B' “ A'C' “ B'C' ~ A'B' + A'C' + B'C' “ 60 ~ 3 

=o A'B' = 3AB = 18 cm 
A'C' = 3AC = 15 cm 
B'C' = 3BC = 27 cm. Chọn câu A. 

17. AABC ư> AA'B'C' có : = k 

A'B' B'C' 

Xét hai tam giác : AABM và AA'B'M' có : 

1 BC 

BM = 2 _ BC ^ AB 

B'M' 1 ” B'C' ” A'B' 

— tỉ 



A’ 



132 - GBT TOÁN a (tệp hal) 



Mà B = B' (AABC co aA'B'C') 




AM AB 

AABM co AA'B'M' =* —^7 = -—77- = k. Chọn câu D. 

A'M' A'B' 


18. 


19. 


Xét hai tam giác ABD và BDC có : 

DAB = DBC (gt) 

ABD = BDC (so le trong) 

=> AABD co ABDC 

=> — = ^ => BD 2 = AB.DC = 12.27 = 324 

BD DC 

=> BD = 18 cm. Chọn câu A. 

FEB = DEA (đối đỉnh) 

FBE = DAE (so le trong) => AEFB co AEDA 

Thay AD = BC = 7 cm. 

EB = AB - AE = 12 - 8 = 4 (cm) 


-- = => FB = ^ = 3,5 (cm). Chọn câu A. 

8 7 8 


20 . 

21 . 


Chọn câu c. 


Ta có : AABH co ACAH =* 


AH BH 


B 




CH AH 

AH 2 = BH.CH = 9.16 
AH = slõlẽ = 12 (cm) 

BC = BH + HC = 9 + 16 = 25 (cm) 

Diện tích tam giác : Sabc = ^-.AH.BC = —.12.25 = 150 (cm 2 ) 



22 . 


Chọn câu D. 

Ta có : BAP = CAP 

BPQ = CQA = 90° => AABP co AACQ 

BP _ AB _ 10 _ 5 
CQ - AC ” 14 ~~ 7 

Mà xét ABPM co ACQM (BPM = CQM, BMP = CMQ) 

PM BP 5 . 

QM CQ 7 


A 
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23. 


24 . 


25. 


Ta có : B + D = 180°mà QBA + ABC = 180° (kể bù) 
=> D = QBA 

=> AQDC a> AQBA (6 chung, QDC = QBA) 

QD QC QA QC _, . 

=> —- = —— => - = —— . Chọn câu c. 

QB QA QB QD 

Qua A kẻ đường thẳng song song với 
BC cắt đường thẳng NP tại Q. 

Theo hệ quả của định lí Ta-let, ta có : 

AQ AP _ AP.NC 

NC PC PC 

AQ AM _ AQ BM _ AQ NB 
NB ~ BM ^ NB'AM‘nB'AQ " 


D 



Q 


( 1 ) 


AQ BM 



= 1 


NB AM 

Từ (1) thay AQ vào (2), ta được : 
Chọn câu c. 


( 2 ) 

APMC BM 
PC.NBAM 


BM AP NC 

1 <=> —= 1 

AM PC NB 


Ta có: M e DC => DM // AB = 7 > -^7 = (1) 

AM BD 


A 


B 


N e BC => NB // AD => 


AP _ DP 
AN ~ BD 


( 2 ) 



AP AP BP DP BP + DP 4 ^_ .. A 

Cộng 1) và 2) => + -777 = —- + —— = — — = 1. Chọn câu A. 

AM AN BD BD BD 

26. Do MN // DC, theo hệ quả của định lí Ta-let, trong AADC, ta có : 


MO = AO 
DC AC [ 


, ON OB 
Trong ABCD có: 

DC BD 


B 


( 1 ) 


Do AB // DC, theo định lí Ta-let trong AOCD 
OB _ OA OB _ OA 

OD ~ oc ^ OB + OD " OA + OC 
OB AO /ox 

=> 7777 = 777 (3) 

BD AC 
MO ON 



Từ (1), (2) và (3), ta có: 


= —7 => OM = ON. Chọn câu B. 


DC DC 
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Ch«đH 6 IV. HÌNH LĂNG TRỤ ĐỨNG. 

HÌNH CHÓP ĐỀU 

A. HÌNH LĂNG TRỤ ĐỨNG 


§1. HÌNH HỘP CHỮ NHẬT 

I. KIÊN THỨC Cơ BÁN 

1. Hĩnh hôp chữ nhât: Hình hộp chữ nhât 
là hình không gian có 6 măt đểu là 
những hình chữ nhặt. 

Hình hộp chữ nhât có: 6 mặt, 8 đỉnh 
và 12 cạnh. 

Hai mặt của hình hộp chữ nhật không có cạnh chung gọi là hai mặt 
đối diện và được xem là hai măt đáy của hình hộp chữ nhật, khi đó 
các măt còn lại gọi là mặt bên. 

2. Hình lập phương: là hình hộp chữ nhật 
có 6 mặt đểu là hình vuông. 

3. Mặt phảng và đường thảng: 

a) Mặt phảng:' 

‘ Khái niệm: Mặt gương phảng, mặt bàn, 
măt bảng... là hỉnh ảnh vể mặt phẳng. 

Biểu diễn một mặt phẳng bởi một 
hình binh hành. 

Vi du: Măt phảng (p). Kí hiệu mp (P). 

Điểm thuộc mặt phảng, diểm không thuộc mặt phẳng. 

Ví dụ: Điểm A thuộc mp (P), kí hiệu Aemp (P). 

Điểm M không thuộc mp(P), kí hiệu M £ mp (P). 

b) Đường thẳng thuộc măt phẳng: 

* Tính chất: Nếu một dường thẳng a di qua 
hai diểm phân biệt A vả B của mp (P) thỉ 
mọi điểm của dường thẳng a dều thuộc 
mp (P), kí hiệu: a c mp (P). 
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II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

• 

1. Hãy kể tên những cạnh bằng nhau của hình 

hộp chữ nhật ABCD.MNPQ (hình bên). 

- , Q * p 

Ổjiải 

Các cạnh bằng nhau của hình hộp chữ nhật ABCD.MNPQ là: 

* AB = CD = MN = PQ (vì ABCD và MNPQ là các hình chữ nhịt bhng 
nhau). 

* AD = BC = NP = MQ (vì ADQM và BCPN là các hình chữ nhít bàng 
nhau) 

* DQ = AM = BN = CP (vì QDAM và BCPN là các hình chừ nhít bàng 
nhau). 

2 . ABCD.AiBiCiDi là một hình hộp chữ nhật (hình bên). 

' ' ' A B 

a) Nếu o là trung điểm của đoạn CB, thì o 

có là điểm thuộc đoạn BC 1 hay không? 

b) K là điểm thuộc cạnh CD, liệu K có thể là 
điểm thuộc cạnh BBị hay không? 

D. r. 

ỔỊLầi 1 0 

a) Vì o là trung điểm của đoạn thẳng CBi, mà CBĐiCi là hình clữ nhật 
nên o cũng là trung điểm BCị. Vậy o e BCị. 

b) Ta có K € CD (gt), nhưng K không thuộc cạnh BBi vì trong hình hộp 
chữ nhật ABCD.AiBiCiD! thì hai đường thẳng CD và BB t khmg cắt 
nhau. 

3. Các kích thước của hình hộp chữ nhật ABCD. AìBìC^ì là: DC = Scm, 

CB = 4cm, BBi = 3cm. Hỏi độ dài DCi và CB 1 là bao nhiêu xentimet'' 




ổỊlải 

- Vì ABCD.AiBiCiDi là hình hộp chữ nhật nên: CCi = BB| = 3cn. 

DCCj =90° 

Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông DCCi, ta có: 

DC 2 = DC 2 + cc 2 = 5 2 + 3 2 = 25 + 9 = 34 

DCị = V 34 = 5,83 (cm) 

- Tương tự: Áp dụng định lí Py-ta-go 

trong tam giác vuông CBBi, ta có: D 

CB 2 = CB 2 + BB 2 = 4 2 + 3 2 = 16 + 9 = 25 
=> CBi = V25 = 5 (cm) 

Vậy DCi = 5,83cm và CBi = 5cm. 



136 - GBT TOÁN 8 (tịp hai) 







4. Xem hình a), các mũi tên hướng dẫn cách ghép các cạnh với nhau để có 
được một hình lập phương. 

Hãy diền thêm vào hình vẽ b) các mũi tên nhu vậy. 



a) b) 

ổịiÂL 

Ta có thể ghép các cạnh ở hình b) để có thể một hình lập phương như sau: 



§2. HÌNH HỘP CHỮ NHẬT (tiếp theo) 


I. KIẾIM THỨC Cơ BẢN 


1. Hai đường thẳng song song trong không gian: 

a) Khái niệm: Trong không gian, hai đường ỳr- 

thẳng a và b được gọi là song song với 

nhau khi chúng cùng nằm trong một mặt s'q. --ỵC' 

phẳng vả không có điểm chung. j “7 - 

Ví dụ: AA' // BB'; AD // A'D'. 

b) Chú ý: Từ hlnh hộp chữ nhặt ABCD.A'B'C'D' ta thấy hai đường thằng 
phân biệt có thể có các vị trí đối với nhau như sau: 

-Cắt nhau ._t 4 __ . 3 _ . _ 

_ • cùng năm trong một mặt phăng, chăng hạn trong mp 

- Song song 

(ABCD) nhưng các cặp cạnh AB và BC thl cắt nhau, còn các cặp 
cạnh AB và CD thì song song với nhau. 
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- Chéo nhau: là cặp đường thẳng không cùng nằm trong rrột mặt 
phẳng nào. 

Ví dụ: AD và A'C'. B c 

c) Hai đường thẳng phân biệt cùng song 

song với đường thẳng thứ ba thỉ song A | ~ _ j 

song VỚI nhau. / B‘ 

Ví dụ: DD' // AA' và DD' // CC' => AA' // CC' A’ D' 

2. Đường thẳng song song với mặt phẳng. Hai mặt phẳng song song: 

a) Đường thẳng song song với mặt phảng: Nếu 

một đường thẳng a không thuộc mp (P) mà ^ 7 

song song với một dường thảng b nằm trong / / 

mp (p) thì a song song với (P). Ả ° / 

.... ... . , /à) / 

b) Hai mặt phang song song: Nêu mặt phăng 
(Q) chua hai đường thẳng a và b cắt nhau 

mà cùng song song với mp (P) thì mp (Q) 7 7 

song song với mp (P) (hình bên). / / 

Ví dụ: mp (ABCD) // mp (A'B'C'D') A / 

3. Nhặn xét: 

- Nếu một đường thẳng song song với một 
mặt phẳng thỉ chúng không có điểm chung. 

- Hai mặt phẳng song song thì khống có «1 o 

điểm chung. 

- Hai mặt phảng phân biết có một điểm (A) 

chung thì chúng có chung một đường 

thẳng di qua điểm dó. Ta nói hai mặt 

phẳng cắt nhau và dường thẳng chung dó ^ 

dược gọi là giao tuyến của hai mặt phảng. ^ 


II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

5. Người ta tô đậm những cạnh song song và bằng nhau của một hnh hộp 
chữ nhật như ở hình a). Hãy thực hiện điều dó đối với hình b) và c). 
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6 . ABCD. AiBiCíDi là một hình lập phương 
(hình bên). Quan sát và cho biết: 


a) Nhừng cạnh nào song song vói cạnh CiC? 

b) Nhừng cạnh nào song song với cạnh AiD,? 

(yịiải 



a) Những cạnh song song với cạnh CC] là: AAị, BBi và DDj. 

b) Những cạnh song song với cạnh A]Dj là: B]Cị, CB và DA. 

7. Một cân phòng dài 4,5m, rộng 3,7m và cao 3,Om. Người ta muốn quét vôi 
trần nhà và bốn bức tường. Biết rằng tổng diện tích các cửa ỉà 5,8m 2 . Hãy 
tính diện tích cần quét vôi. 

Ổịiẳi 

- Diện tích trần nhà là: 4,5 X 3,7 = 16,65 (m 2 ) 

- Diện tích xung quanh (4 bức tường là): 2[3 X 4,5 + 3 X 3,7] = 49,2 (m 2 ) 

- Diện tích cần quét vôi là: 16,65 + 49,2 - 5,8 = 60,05 (m 2 ) 

Đáp sô': 60,05m 2 . 

8 . Hình bên vẽ một phòng ở. Quan sát hình 
và giải thích vì sao: 

a) Đường thẳng b song song với mp (p)? 

b) Đường thẳng p song song với sàn nhà? 

(sỊlải 

a) Ta có: Đường thẳng b không thuộc mp (P) có đường thẳng a c (P) và b // a. 
Vậy đường thẳng b song song với mp (P). 

b) Giả sử gọi mặt phắng sàn nhà là mp (R) có đường thẳng q c (R) và q // p 

Vậy (lường thẳng p song song với mp (R) hay đường thẳng p song song 
với sàn nhà. 

9. Hình hộp chữ nhặt ABCD.EFGH (hình 
bên) có cạnh AB song song với mặt 
phẳng (EFGH). 

a) Hãy kể tên các cạnh khác song 
song với mặt phẳng (EFGH). 



q 

//77y/7 =ỹ^-ỹ 

'///////// 


ý/s/////z ỵ 


B 
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b) Cạnh CD song song với những mặt phẳng nào của hình hộp chữ nhật? 

c) Đường thẳng AH không song song với mặt phẳng (EFGH), hãy chỉ ra 
mặt phẳng song song với đường thẳng đó. 

ỔỊiẳL 

a) Vì ABCD.EFGH là hình hộp chữ nhật và AB // (EFGH), do đó các cạnh 
BC, CD, DA cũng song song với mp (EFGH). 

- Ta chứng minh BC // (EFGH): 

BC <2 (EFGH) 

_ FG c (EFGH) 

1 a có: 

BC / /FG 

(vì BCGF là hình chữ nhật) 

Vậy BC // (EFGH) 

- Tương tự: CD // (EFGH) 

DA // (EFGH). 

b) Cạnh CD song song với mặt phăng (EFGH) và mặt phăng (ABFE). 

- Chứng minh CD // (ABFE). 

CD ct (ABFE) 

Ta có: |aBc(ABFE) 

AB / /CD (vì ABCD là hình chữ nhật) 

Vậy CD // (EFGH): xem câu a 

c) Ta có AH không song song với mặt phảng (EFGH) nhưng AH // (BCGF) 
Thật vậy: Nôi BG trong mp (BCGF), ta có: 

AH <z (BCGF) 

BG c (BCGF) 

AH / / BG (do AHGB là hình chữ nhật) 

Vậy AH // (BCGF) (đpcm). 
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§3. THỂ TÍCH CỦA HÌNH HỘP CHỮ NHẬT 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Đường thẳng vuông góc với mặt phẳng - Hai mặt phẳng vuông góc: 

a) Đường thẳng vuông góc với mặt phẳng: Một đường thẳng a vuông góc 
với mặt phẳng (P) nếu nó vuông góc với hai đường thẳng cắt nhau bất 
kì trong mặt phẳng đó: 

CC(P) 
bc(P) 

a 

c cắt b tại o 
a 1 c; a 1 b 



* Nhận xét: Nếu một đường thẳng vuông góc với một mặt phẳng tại 
điểm A thì đường thẳng đó vuông góc với mọi đường thẳng của mặt 
phảng đi qua A. 

b) Hai mặt phẳng vuông góc: Khi mặt phẳng 
(P) chứa một đường thẳng vuông góc với 
mặt phẳng (Q) thì người ta nói mp (P) 
vuông góc với mp (Q) và kí hiệu: (P) 1 (Q). 


(P)1(Q) 


ac(P) 

al(Q). 

2. Thể tích hình hộp chữ nhật: 

♦ 

* Nếu các kích thước của hình hộp chữ nhật là 
a, b, c (cùng đơn vị độ dải) thì thể tích của 
hình hộp chữ nhật đó là: 



D' 


C 1 


V = a.b.c 


Đặc biệt, thể tích hình lập phương cạnh a là: 


D 


V = a 


\ 

N 

A' 

— 1 

1 c 

ĩ 

1 


c 

\ 

* \b 
\ 

\ 

\ 


B 


A 


B 


II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

10. 1) Gấp hình a) theo các nét đã chỉ ra thì có được một hình hộp chữ nhật 
hay không? 

2) Kí hiệu các đỉnh hỉnh hộp gấp được như hình b). 

a) Đường thẳng BF vuông góc với những mặt phẳng nào? 

b) Haỉ mặt phẳng (AEHD) và (CGHD) vuông góc với nhau, vì sao? 
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ỔịlÀl 



E H 


1) Gấp theo các nét trên hình vẽ ta có được một hình hộp chữ nhật. 

2) a) Đường thẳng BF vuông góc với mp (EFGH) và mp (ABCD). 

* Chứng minh BF 1 (EFGH): Ta có AB|FE là hình chừ nhật nèn 
BF 1 EF và BFGC là hình chữ nhật nên BF 1 FG. 

Mặt khác: EF cắt FG tại F và BF (Z (EFGH) 

Vậy BF 1 (EFGH) 

* Chứng minh tương tự: BF 1 (ABCD). 
b) (AEHD) 1 (CGHD)? 

- Theo tính chất của hình hộp chữ nhật thì: 

AEHD là hình chữ nhật EH 1 HD 
EFGH là hình chữ nhật => EH 1 HG 
HD cắt HG tại H. 

Và EH a (CGHD) 

Vậy: EH 1 (CGHD) (1) 

- Hơn nữa EH c (AEHD) (2) 

Từ (1) và (2) ta có: (AEHD) 1 (CGHD). 

11. a) Tính các kích thước của một hình hộp chữ nhật, biết rằng chúng tỉ lệ 
VỚI 3, 4, 5 và thể tích của hình hộp này là 480cm 3 . 

b) Diện tích toàn phần của một hình lập phương là 486m 2 . Thể tích của nó 
là bao nhiêu? 


ếỊiềti 

a) Gọi a, b, c (cm) lần lượt là các kích thước của hình hộp chữ nhật. Theo 
đề bài ta có: 


abc f _ 3c ^ _ 4c 

'345 o(“5 ; 5 <=> 

V = abc = 480 abc = 480 


a _ b _ c 
3 " 4 ' 5 


3c 4c 

i'7 


.c = 480 




a b c 
3 4 5 


( 1 ) 


I2c 3 
. 25~ 


= 480 (2) 
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Từ (2) =* c 3 = = 1000 = 10 3 => c = 10 (cm) 

12 

Thay vào (1) ta được: ^ = 2 

3 4 5 

— - 2 => a = 6 (cm) 

3 

- 7 - =2 => b = 8 (cm) 

4 

Vậy a = 6 cm; b = 8 cm và c = lOcm. 
b) Ta biết hình iập phương là hình có 6 mặt bằng nhau. 

Vậy diện tích mỗi mặt là: 486 : 6 = 81 (m 2 ) 

Suy ra độ dài cạnh hình lập phương là: a = \[&ĩ = 9 (cm) 

Vậy thề tích hình lập phương là: V = a 3 = 9 3 = 729 (m 3 ) 

Đáp sô: V = 729m 3 . 

12. a) A, B, c và D là những đỉnh của hình hộp chữ nhật cho ở hình vẽ bên. 
Hãy điền số thích hợp vào các ô trống ở bảng sau: 

A 


Kết quả bài 12 minh họa công thức quan trọng sau: 

DA = vAB 2 +BC 2 +CD 2 

C)iẰl 

a) Tính AB khi biết BC = 34; CD = 62; DA = 75. 

- Vì hình hộp chữ nhật nên đáy là hình hình chữ nhật. 

Suy ra CB _L CD 

Áp dụng định lí Pitago trong tam giác vuông BCD, ta có: 

BD 2 = BC 2 + CD 2 
BD 2 = 34 2 + 62 2 = 5000 

- Ta còn có AB 1 BD (vì AB vuông góc với mặt đáy hình hộp chữ 
nhật). Vậy AABD vuông tại B. 

Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông ABD, ta có: 

AD 2 = AB 2 + BD 2 => AB 2 = AD 2 - BD 2 = 75 2 - 5000 = 625 = 25 2 
Vậy AB = 25 



AB 

6 

13 

14 


BC 

15 

16 


34 

CD 

42 


70 

62 

DA 


45 

75 

75 
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b) Tính BC biết AB = 14; CD = 70; DA = 75. 

- Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông ABD, ta có: 

AD 2 = AB 2 + BD 2 => BD 2 = AD 2 - AB 2 = 75 2 - 14 2 = 5429 

- Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông BCD, ta có: 

BD 2 = BC 2 + CD 2 => BC 2 = BD 2 - CD 2 = 5429 - 70 2 = 529 = 23 2 
Vậy BC = 23. 

c) Tính CD biết AB = 13; BC = 16; DA = 45. 

- Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông ABD, ta có: 

AD 2 = AB 2 + BD 2 => BD 2 = AD 2 - AB 2 = 45 2 - 13 2 = 1856 

- Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông BCD, ta có: 

BD 2 = BC 2 + CD 2 => CD 2 = BD 2 - BC 2 = 1856 - 16 2 = 1600 = 40 2 
Vậy CD = 40. 

d) Tính DA biết AB = 6; BC = 15 và CD = 42 

- Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông BCD, ta có: 

BD 2 = BC 2 + CD 2 

- Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông ABD, ta có: 

DA 2 = AB 2 + BD 2 

DA 2 = AB 2 + BC 2 + CD 2 => DA = VaB 2 + BC 2 + CD 2 

= V6 2 + 15 2 + 42 2 = \Ỉ2025 = 45 

Vậy DA = 45 

Phần còn lại, học sinh tự điền vào bảng đã cho sẵn. 


13. a) Viết công thức tính thể tích của hình 
hộp chữ nhật ABCD.MNPQ (hlnh vẽ). 

b) Điển số thích hợp vào các ô trống ở 
bảng sau: 


Chiều dài 

22 

18 

15 

20 

Chiều rộng 

14 




Chiều cao 

5 

6 

8 


Diện tích một đáy 


90 


260 

Thể tích 



1320 

2080 


Ổjlải 

a) Công thức tính thể tích hình hộp chữ nhật ABCD.MNPQ là: 

V = AB.BN.NP 


A B 
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bí Ditin số thích hợp vào ỏ trống: 


Chiều dài 

22 

18 

15 

20 

Chiều rộng 

14 

5 

11 

13 

Chiều cao 

5 

6 

8 

8 

Diện tích một đáy 

308 

90 

165 

260 

Thể tích 

1540 

540 

1320 

2080 


(Tương tự bài 12 - Học sinh tự tính các giá trị này). 


Luyện tập 

14. Một bể nước hình hộp chữ nhật có chiều dài 2m. Lúc đầu bể không có 
nước. Sau khi đổ vào bể 120 thùng nước, mỗi thùng chứa 20 lít thì mực 
nước của bể cao 0,8m. 

a) Tính chiểu rộng của bể nước. 

b) Người ta đổ thêm vào bể 60 thùng nước nữa thì đầy bể. Hỏi bể cao bao 
nhiêu mét? 


ỔịiÀi 

a) Thể tích nước chứa trong bể hình hộp chữ nhật là: 

120 thùng X 20 lít = 2400 lít = 2,4m 3 . 

Gọi a, b, c lần lượt là chiều dài, chiều rộng và chiều cao cua hình hộp 
chữ nhật, ta có: 

V = abc <=> 2,b.0,8 = 2,4 o b = = 1,5 (m) 

1,6 


Vậy chiều rộng của bể nước là l,5m. 
b) Thể tích nước chứa trong bể sau khi đổ thêm 60 thùng: 

(120 + 60) X 20 lít = 3600 lít = 3,6m 3 . 


a = 2m 


Khi đó V = a.b.c 


< b = l,5m 
V = 3,6m 3 


o 2.1,5.c = 3,6 


o c = = 1,2 (m) 

3 

Vậy chiều cao của bể là l,2m. 

15. Một cái thùng hình lập phương cạnh 7dm, có chứa nước với độ sâu của 
nước là 4dm. Người ta thả 25 viên gạch có chiều dài 2dm, chiều rộng Idm 
và chiều cao 0,5dm vảo thùng. Hỏi nước trong thủng dâng lên cách miệng 
thủng bao nhiêu đêximét? (Giả thiết toàn bộ gạch ngập trong nước và 
chúng hút nước không đáng kể). 
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Trong bài toán này có hai giả thiết quan trọng: 

- Gạch hút nước không đáng kể. 

- Toàn bộ gạch ngập trong nước. 

Với giả thiết đó, bài toán giải như sau: 

Thể tích 25 viên gạch là: 25.(2. 1 . 0 , 5) = 25 (dm 3 ) 

Chiều cao của nước dược dâng lên khi bỏ 25 viên gạch vào thùng i ước: 

25 : (7.7) = 25 : 49 * 0,51 (dm) 

Vậy mực nước trong thùng dâng lên cách miệng thùng là: 

7 - (4 + 0,51) = 2,49 (đm) 

Đáp số: 2,49dm. 

16. Thùng chửa của một xe tải chở hàng đông 
lạnh có dạng như hình bên. Một số mặt là 
những hình chữ nhặt, chẳng hạn (ABKI), 

(DCC'D')... Quan sát hình vả trả lời các 
" câu hỏi sau: 

a) Những đường thẳng nào song song với 
mặt phẳng (ABKI)? 

b) Những đường thẳng nào vuông góc với mặt phẳng (DCC'D')7 

c) Mặt phẳng (A'D'C'B') có vuông góc với mật phẳng (DCC'D') hay kiô-ng? 

ếỊiềtl 

a) Các đường thẳng song song với mp (ABKI) là: 

A'B', C'D', CD, HL, DL, CH, B'C', A'D\ 

b) Các dường thẳng vuông góc với mp (DCC'D') là: 

B'C' và A'D'; HC và LD; AI và BK. 

c) Mặt phảng (A'D'C'B') 1 (DCC'D'): thật vậy, C'C và C'D' cữnr thuộc 
(DCC'D') và cắt nhau tại c\ 

B'C' 1 C'C 
B'C' 1 C'D' 

Vậy B'C' 1 (DCC'D') (1) 

Hơn nữa B'C' c (A'D'C'B') (2) 

Từ (1) và (2) suy ra (A'D'C'B') _L (DCC'D') 
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D 


c 


17. 


Cho hình hộp chữ nhật ABCD.EFGH (hình bên) 

a) Kể tên các đường thẳng song song với 
rnp (EFGH). 

b) Đường thẳng AB song song với những 
mặt phẳng nào? 


Ạ 

7 


B 

;h 


✓ 

/ 

/ 

/ 

/ 

7 




c) Đương thẳng AD song song với những đường thẳng nào? 


ỔỊíải 

a) Các đường thẳng song song với mp (EFGH) là: AB, BC, CD và DA. 

b) Đường thẳng AB song song với các mặt phảng: mp (EFGH); mp (DCGH). 

c) Đường thẳng AD song song với các đường thẳng: BC, FG, EH. 

18. Đố. Các kích thước của một hình hộp chữ nhật 
là 4cm, 3cm vả 2cm. Một con kiến bò theo mặt 
của hình hộp đó từ Q đến p (hình bên). 

a) Hỏi con kiến bò theo đường nào là ngắn nhất? 

b) Độ dài ngắn nhất đó là bao nhiêu xentimét? 

ổịiếh 

Vì đề bài chỉ yêu cầu con kiến bò trên mặt hình hộp chữ nhật (chứ 
không bò trên các cạnh của hình hộp chữ nhật), do đó để tìm đường 
ngắn nhát từ p đến Q ta làm như sau: 

Ta mở hộp và trải phăng ra. Hình hộp chữ 
nhật có hình như hình bên. 

Lúc này điểm p cố hai vị trí là p và P'. 

Ta có: 

Qp' = Vô 2 + 3 2 = V 45 (cm) ® 6,7 (cm) 

Ql> = V 5 2 + 4 2 = Viĩ » 6,4 (cm) 

Suy ra QP < QP' 

Vậy con kiến bò theo đường QP là ngắn nhất và độ dài đoạn ngắn nhâ't 
Qp = 6,4 cm. 
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§4. HÌNH LĂNG TRỤ ĐỨNG 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 


1. Hình lăng trụ đứng: Hình bên là một hình lăng trụ A c, 

đứng (còn gọi tắt là lăng trụ đứng). Trong hình này: ~ 

• A, B, c, D, A 1f B 1f c 1t Di là các đỉnh. o 

• Các mặt ABBiA-ị, BCCiBi... là những hình B ’ 3 

chữ nhật. Chúng được gọi là các mặt bên. 'i 

xz 

• Các đoạn AA 1t BBi, CCi, DDi song song _ p_ ° 

với nhau và bằng nhau, chúng được gọi là A "0 " 

các cạnh bên. c 

• Hai mặt ABCD, AiBiCiDi là hai đáy. B 

Hình lăng trụ trên có hal đáy là tứ giác nên gọi là lăng trụ đứng tứ giác, kí 
hiệu ABCD. A 1 B 1 C 1 D i . 

2. Chú ý: 

- Hình hộp chữ nhật, hình lặp phương cũng là những hộp đứng. 

- Hình lăng trụ có đáy là hình bình hành được gọi là hình hộp đứrg. 

- Trong hình lăng trụ đứng, các cạnh bên đồng thời cũng là đường cao. 

- Tùy theo đáy của hình lăng trụ đứng là tam giac hay tử giác,... nà lăng 
trụ đó được gọi là lăng trụ đứng tam giác hay lảng trụ đứng tử gác. 

Ví dụ: Hình lăng trụ đứng tam giác ABC.DEF c 

• Hai mặt dáy (ABC) và (DEF) là những A k 

tam giác bằng nhau và nằm trong hai 

mặt phẳng song song. 

• Các mặt bên ADEB; BEFC, CFDA là 

những hình chữ nhật. pl 

• Độ dải các cạnh bên AD, BE, CF được 

gọi là chiều cao. D E 


II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

19. Quan sát các lăng trụ đúng trong hình bên dưới rồi điền số thích hợp vào 
các ô trống ở bảng dưới đây: 


_ Hlnh _ 

Số cạnh của một dáy 

Số mặt bẽn _ 

S ố đỉnh _ 

Số cạnh bên 


a) b) c) d) 
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Hình 


Số cạnh của một đáy 


Số mặt bên 


Sô đỉnh 


Số cạnh bên 


a) b) c) 


8 12 


20 . Vẽ lại các hỉnh sau vào vở rồi vẽ thêm các cạnh vào các hình b, 
có một hình hộp hoàn chỉnh (như hình a). 


D <rỵh 


c, d, e đế 




* Học sinh tự vẽ thêm vào các hình b) c), d), e). 

21. ABC.A'13'C' là một lăng trụ đứng tam giác 
(hình bên). 

a) Những cặp mật nào song song với nhau? 

b) Những cặp mặt vuông góc với nhau? 

c) Sử dụng kí hiệu "//" và "1" để điển 
vào các ô trống ở bảng sau: 


^\Cạnh 

Mặt^\ 


(ABC) 


(A'B'C') 


(ABB7V) 



CB AB 
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ỔỊIÀÍ 

a) Ta có mp (ABC) // mp (A'B'C'). Vì do định nghĩa hình lăng trụ iứng. 

b) Các cặp mặt vuông góc với nhau là: (AA'B'B) 1 (ABC) Vâ (AB'C') 


(BB'C'C) 1 (ABC) V4 (A'B'C') 
(AA'C'C) 1 (ABC) V* (AB'C') 



22. Vẽ thêm hình a) rổi cắt và gấp lại để thành hlnh b). 




* Học sinh tự thực hành ở nhà. 


§5. DIỆN TÍCH XUNG QUANH 
CỦA HÌNH LĂNG TRỤ ĐỨNG 

I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Diện tích xung quanh: Diện tích xung quanh của hình lăng Itrụ diứrg toằng 
tổng diện tích các mặt bên hoặc diện tích xung quanh hlnh lăng] tụ đứng 
bằng chu vi đáy nhân với chiều cao. 

s xq = 2 p,h 

(p là nửa chu vỉ đáy, h là chiều cao) 

2. Diện tích toàn phần: Diện tích toàn phần của hình lăng trụ bằng teng) của 
diện tích xung quanh và diện tích hai dảy. 
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II. BÀI TẬP SÂCH GIÁO KHOA 

23. Tính diện tích xung quanh, diện tích toàn phần của các lăng trụ đứng sau 
đây (hình vẽ): 



a) b) 

CịiÀl 

a) Diệu tích xung quanh và diện tích toàn phần hình hộp đứng: 

- Hình hộp đứng có 4 mặt bên đều là hình chữ nhật với kích thước là 
3cm X 5cm và 4cm X 5cm. 

Vậy diện tích xung quanh là S xq = 2(3 X 5) + 2(4 X 5) = 70 (cm 2 ) 

- Hai đáy của hình lăng trụ đứng là hình chữ nhặt có kích thước 3cm X 4cm. 
Vậy diện tích hai đáy là: 2(3 X 4) = 24 (cm 2 ) 

Vậy diện tích toàn phần là: Stp = 70 + 24 = 94 (cm 2 ) 

b) Tương tự: Ta có hình lăng trụ đứng đáy là tam giác vuông. 

Áp dụng định lí Pitago trong tam giác vuông ABC, ta có: 

BC 2 = AB 2 + AC 2 => BC = VaB 2 + AC 2 = V2 2 + 3 2 = x/ĩi (cm) 

- Diện tích xung quanh là: 

s xq = (2 + 3 + VĨ3 ).5 = (5 + VĨ3 ).5 = 25 + 5 VĨ3 (cm 2 ) 

- Diện tích hai đáy là: 2(i 3.2) = 6 (cm 2 ) 

2 

Vậy diện tích toàn phần là: Stp =25 + 5 \JĨ 3 +6 = 31 + 5 Vl3 (cm 2 ) 

24. Quan sát hình lăng trụ đứng tam giác (hlnh bên) 
rồi điền số thích hợp vào các ô trống ở bảng sau: 
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ổ)iẦi 



Cột 1 

Cột 2 

Cột 3 

Cột 4 

a(cm) 

5 

3 

12 

7 

b(cm) 

6 

2 

15 

8 

c(cm) 

7 

4 

13 

6 

h(cm) 

10 

5 

2 

3 

Chu vi đáy (cm) 

18 

9 

40 

21 

s xq (cm 2 ) 

180 

45 

80 

63 


Hướng dẫn tính các giá trị trong bảng: 

- Tính các giá trị ồ cột 1 như sau: 

cv đáy = a + b + c = 5 + 6 + 7 = 18 (cm) 

S X q = cv đáy X h = 18.10 = 180 (cm 2 ) 

- Tính các giá trị ở cột 2 như sau: 

cv đáy = a + b + c=>c = cv đáy - (a + b) = 9 - (3 + 2) = 4cm 
S xq = cv đáy X h = 9.5 = 45 (cm 2 ) 

- Tính các giá trị ở cột 3 như sau: 

cv đáy = a + b + c = 12 + 15 + 13 = 40 (cm) 


S xq = cv đáy X h => h = — pg-. 

q cv đáy 


80 

12 + 15 + 13 


80 

40 


= 2 (cm) 


- Tính các giá trị ở cột 4 như sau: 

Ta có: cv đáy = a + b + c hay 21 = 7 + b + 6=>b = 8 (cm) 

s xq = cv đáy X h => h = —^TT- = = 3 (cm). 

q cv đáy 21 


25. Tấm lịch dể bàn có dạng một lăng trụ đứng, ACB là một tam giác cân 


(hình bên). 

a) Hãy vẽ thêm nét khuất, điền thêm chữ 
vào các đỉnh rồi cho biết AC song song 
với những cạnh nào? 

b) Tính diện tích miếng bìa dùng để làm 
một tấm lịch như trên. 



a) Học sinh tự làm. Ta có AC // A'C' (Vì AA'C'C là hình chữ nhật). 

b) Tính diện tích miếng bìa dùng để làm tấm lịch như trên tức là tính 
diện tích xung quanh hình lăng trụ đứng này với các mặt trên là hình 
chữ nhật. 
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Xét AABC cân tại C: 

Ta có: S xq = Sbb*C'C + Saa'C'C + Saa'B'b 

= 2 Sbb'C'C + Saa'B'B 
= 2.15.22 + 8.22 = 836cm 2 
Vậy S xq = 836 cm 2 

26. a) Từ hình khai triển (hình bẽn), có thể gấp 
theo các cạnh để có được một lăng trụ 
đứng hay không? (Các tứ giác trên hình đểu 
là những hình chữ nhật). 

b) Trong hình vừa gấp được, xét xem các phát 
biểu dưới đây, phát biểu nào đúng: 

- Cạnh AD vuông góc với cạnh AB. 

EF và CF là hai cạnh vuông góc với nhau. 

- Cạnh DE vả cạnh BC vuông góc với nhau. 

- Hai đáy ABC và DEF nằm trên hai mặt phảng song song với nhau. 

- Mặt phẳng (ABC) song song với mặt phẳng (ACFD). 

* Học sinh tự làm bài này. 


E 



§6. THỂ TÍCH HÌNH LĂNG TRỤ ĐỨNG 

I. KIẾN THỨC cơ BẢN 

Công thức: Thể tích hlnh lãng trụ dứng bằng diện tích đáy nhân với chiều 
cao. 

V = s.h 

V: thể tích; S: diện tích đáy; h: chiều cao 

II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

27. Quan sát hình bên rồi điền số thích hợp vào các ô trống 


ở bảng sau: 


b 

5 

6 

4 


h 

2 



4 

hi 

8 

5 


10 

Diện tích một đáy 


12 

6 


Thể tích 



12 

50 
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tfiảí 



Cột 1 

Cột 2 

Cột 3 

Cột 4 

b 

5 

6 

4 

2,5 

h 

2 

4 

3 

4 

h, 

8 

5 

2 

10 

Diện tích một đáy 

5 

12 

6 

5 

Thể tích 

40 

60 

12 

50 


Hướng dẫn tính các giá trị trong bảng: 


- Tính các giá trị ở cột 1: 


Sday = ịb.h = ị .5.2 = 5 
y 2 2 


- Cột 2: 


- Cột 3: 


Sdáy 

v = 

^dáy 

v = 


V = s.hi = 5.8 = 40 

. 1,, , _ 2S 2.12 _ . 

2 b 6 

s dáy .hi = 12.5 = 60 

= Ịh.b^h=^ = M = 3 

2 b 4 

Sdíy.hx ^h,= J = ^= 2 
0 D 


- Cột 4: 


V = Sdáy.hi 

V = 4 .h.b.hi hay 50 = 4 .b.4.10 => b = = 

2 2 4.10 


100 

40 


i,5 


s đáy = ịhb= 4 -2,5.4 = 5 
z z 

28. Thùng đựng của một máy cắt cỏ có 
dạng lăng trụ đứng tam giác (hlnh 
bên). Hảy tính dung tích của thùng. 

ỔỊIÂI 



Dung tích của thùng đựng máy cắt cỏ chính là thể tích hình lăng tiụ đứng 
tam giác này. 

__ [s : diện tích tam giác 

V = s.h < \ A 

h : chiều cao 


= ị (60.90).70 = 189000 (cm 3 ) 
2 

Vậy V = 0,189m 3 . 
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29. Các kích thước của mộỉ bể 
bơi được cho trên hình bên 
(mặt nước có dạng hình chữ 
nhật). Hãy tính xem bể chứa 
được bao nhiêu mét khối 
nước khi nó đầy ắp nước. 


25m 



(sỊlái 

- Thể tích nước chứa trong hình chữ nhật 

V! = abc = 2.10.25 = 500 (m 3 ) 

- Thể tích nước chứa trong hình lăng trụ đứng đáy tam giác. 

v 2 = ị .2.7.10 = 70 (m 2 ) 

2 

Vậy khi bể đầy nước thì số mét khối nước nó chứa được là: 

V = V! + v 2 = 500 + 70 = 570m 3 . 

30. Các hình a) b), c) (hình bên dưới) gồm một hoặc nhiều lăng trụ dứng. Hãy 
tính thể tích và diện tích toàn phần của chúng theo các kích thước đã cho 
trên hình. 



CịỉấI 

aì Hình a) là một lãng trụ đứng có đáy là tam giác vuông và chiều cao là 
3cm. Khi đó: 


V = s.h = 1 (8.6).3 = 72 (cm 3 ) 

2 

- Diện tích toàn phần: 

Ta có cạnh huyền của tam giác vuông bằng: \Ỉ6 2 + 8 2 = Vioõ = 10 (cm) 
Khi đó chu vi đáy (chu vi hình tam giác) là: 6 + 8 + 10 = 24 (cm) 

Vậy: s xq = 24.3 = 72 (cm 2 ) 

Vì hai đáy là hai tam giác vuông bằng nhau nên diện tích hai đáy là: 

2.s díy = 2. 1.6.8 = 48 (cm 2 ) 

2 
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Vậy: 


s t p = 72 + 48 = 120 (cm 2 ) 

b) Hình b): V = s.h = ỉ .(6.81.3 = 72 (cm 3 ) 

2 

Diện tích toàn phần: (bằng cách tính diện tích 5 mặt bên cộng hi) 



= 2. 4 .(6.8 + 6.3 + 8.3 + 10.3 = 3(16 + 6 + 8 + 10) = 120 (MÍ1 2 ) 
2 


c) Hình c); V = s.h = [4.1) + (1.1)]. 3 = 5.3 = 15 (cm 3 ) 
Diện tích toàn phần: 

s xq = cv đáy X h = (4 + 2 + 1 + 1 + 3 + 1).3 
S íq = 12.3 = 36 (cm 2 ) 

2.s dáy = 2.5 = 10 (cm 2 ) 

Vậy s tp = s xq + 2. s đáy = 36 + 10 = 46 (cm 2 ) 


e 

p 


lcm 


2cm 


Luyện tập 

31 . Điển số thích hợp vảo ô trống ở bảng sau: 



Lăng trụ 1 

Lăng trụ 2 

Lăng tạ 3 

Chiều cao của lăng trụ đứng 
tam giác. 

5cm 

7cm 


Chiều cao của tam giác đáy. 



5cm 

Cạnh tương ứng với đường cao 
của tam giác đáy. 

3cm 

5cm 


Diện tích đáy. 

6 cm 2 


^Scm í 

Thể tích lăng trụ đứng. 


49cm 3 

0,045/ 


ổịlẰi 



Lãng trụ 1 

Lăng trụ 2 

Lăng trụ 3 

Chiều cao của lăng trụ đứng 
tam giác. 

5cm 

7cm 

3cm 

Chiều cao của tam giác đáy. 

4cm 

14 

— cm 

5 

5cm 

Cạnh tương ứng với đường cao 
của tam giác đáy. 

3cm 

5cm 

6cm 

Diện tích đáy. 

6cm 2 

7cm 2 

15cm 2 

Thể tích lăng trụ đứng. 

30cm 3 

49cm 3 

0,045í 
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lcm 




























32. 


lương dẫn tính các giá trị trong bảng: 
Láng trụ 1: V = s.h = 6.5 = 30 cm 3 


s = 


ahị => hj = 


2S_ 2.6 
a " 3 


= 4 (cm) 


Láng trụ 2: V = s.h = -^BC. h].h 

^ 1 _ . _ , 49.2 14 

49 = — .5.hi.7 <=> lìi = ——— = —- 
2 5.7 5 

s = ị.BC.h, = i.5.~=7 (cm 2 ). 
2 2 5 

Lăng trụ 3: 

Ta có: 0,045ế = 45cm 3 = V 



V = s.h <=> 45 = 15.h o h = 3 

s = 4 -BC.hi o 15 = ị .BC.5 oBC = ^ = 6 (cm) 
2 2 5 


Hình bên biểu diễn một lưỡi rìu bằng sắt, nó có dạng một lăng trụ đứng, 
BDC lả một tam giác cân. 

A 


a) Hãy vẽ thêm nét 
khuất, điền thêm chữ 
vào các đỉnh rồi cho 
biết AB song song với 
những cạnh nào? 

b) Tính thể tích lưỡi rìu. 




c) Tính khối lượng của lưỡi rìu, biết khối lượng riêng của sắt là 
7,874kg/dm 3 (Phần cán gỗ bên trong IƯỠI rìu là không đáng kể). 


a) 

b) 


c) 


<sjiẦi 

AB // DE và AB /AFC. 

Ta có đáy của lưỡi rìu là hình tam giác BCD. 

Do đó diện tích đáy s = — .4.10 = 20 (cm 2 ) 

2 

Vậy thể tích lưỡi rìu là: 



V = s.h = 20.8 = 160 (cm 3 ) = 0,160dm 3 
Khối lượng của lưỡi rìu là: 

Ta có V = M => M = V.D = 0,160 X 7,874 * 1,260 (kg) 
Vậy M = 1,260 kg. 
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33. Hình bên là một lăng trụ đứng, đáy là hình 
thang vuông. Hãy kể tên: 

a) Các cạnh song song với cạnh AD; 

b) Cạnh song song với cạnh AB; 

c) Các đường thẳng song song với 
mặt phảng (EFGH); 



d) Các đường thẳng song song với mặt phẳng (DCGH). 


ổịlÀl 

a) Các cạnh song song với cạnh AD là: BC; EH; FG. 

b) Cạnh song song với cạnh AB là EF. 

c) Các đường thẳng song song với mặt phăng (EFGH) là: AB, BC, CD và AD. 

d) Các đường thẳng song song với mặt phảng (DCGH) là: BF, AE. 

34. Tính thể tích của hộp xà phòng và hộp Sô-cô-la trên hình dưới, biết: 

a) Diện tích đáy hộp xà phòng là 28cm 2 (hình a). 

b) Diện tích tam giác ABC ở hình b) là 12cm 2 . 

Ẹ 
ọ 
co 


b) 

Ổịíảl 

a) Thể tích của hộp xà phòng là: Vi = Si-hi = 28.8 = 224 (cm 3 ) 

b) Thể tích của hộp Sô-cô-la là: v 2 = s 2 .h 2 = 12.9 = 108 (cm 3 ). 

35. Đáy của một lăng trụ dứng là tứ giác, 
các kích thước cho theo hlnh bên. 

Biết chiều cao của lăng trụ là lOcm. 

Hãy tính thể tích của nó. 

ổjlẦl A 

Diện tích tứ giác ABCD là: 

s = S M BC+ Smcd= ^BH.AC + IdK.AC 

= ịAC(BH + DK) = ị .8(3 + 4) = 28 (cm 2 ) 

2 2 

Thể tích của hình lăng trụ đứng là: V = s.h = 28.10 = 280 (cm 3 ) 
Vậy V = 280 cm 3 . 
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B. HÌNH CHÓP ĐỂU 


§7. H ĨNH CHÓP ĐỀU VÀ HÌNH CHÓP CỤT ĐEU 


I. KIÊN THỨC cơ BẢN 


1. Hình chóp: Hình chóp là hình có mặt đáy lả 
môt đa giác và các mặt bên là những tam 
giác có chung một đỉnh. Đỉnh chung này gọi 
lả đỉnh của hình chóp. 

- Đường thảng đi qua đĩnh vả vuông góc 
với mật đáy lả đường cao của hình chóp. 

- Ví dụ: Hình chóp S.ABCD có đỉnh là s và 
đáy lả tứ giác ABCD, ta gọi đó là hình 
chóp tứ giác. 

2. Hình chóp dều: Hình chóp đểu là hình 
chóp có mặt đáy là một đa giác đều , 
các mặt bên là những tam giác cân 
bàng nhau có chung đỉnh ;iả đỉnh hình Trur 
chóp). 


Măt bên 


Chiểu cao / / 



Mât đáy 


Cạnh bên 
Trung đoạn / 


Đường cao 


\p*~ 


Mật bển 


k' 

- Chân đường cao H là tâm đường \ 

tròn đi qua các đỉnh của mặt đáy. _ 

^ 7 Mâtđáy 

- Đường cao vẽ từ đỉnh s của mỗi 
mặt bên của hình chóp được gọi là 
trung đoạn của hình chóp đó. 

3. Hình chóp cụt đều: cắt hình chóp đều 
bằng một mặt phăng song song với 
đãy. Phấn hình chóp nằm giữa mặt 
phẳng đó và mặt phẳng dáy của hình 
chóp gọi là hình chóp cụt đều. 

- Mỗi mặt bên của hình chóp cụt dều 

là một hình thang cân. B c 


II. BÀI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

36. Quan sát hình bên dưới và điển cụm tử và số thích hợp vào các ô trống ở 
bảng sau, biết rằng các hình dã cho là những hình chóp đều. 
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Chóp 

tam giác đều 

Chóp 

tứ giác đều 

Chóp 

ngũ giác đểu 

Chóp 

lục giác dều 

Đáy 

Tam giác đếu 




Mặt bên 


Tam giác cân 



Số cạnh dáy 



5 


Số cạnh 



10 


Số mặt 


5 




Ổịiải 



Chóp 

tam giác đều 

Chóp 

tứ giác đều 

Chóp 

ngũ giác đều 

Chóp 

lục giác đều 

Đáy 

Tam giác đều 

Hình vuông 

Ngữ giác đều 

Lục giác đốM 

Mặt bên 

Tam giác cân 

Tam giác cân 

Tam giác cân 

Tam giác cân 

Số cạnh đáy 

3 

4 

5 

6 

Số cạnh 

6 

8 

10 

12 

Số mặt 

4 

5 

6 

7 


37. Hãy xét sự đúng, sai của phát biểu sau: 


a) Hình chóp đểu có đáy là hình thoi vả chân đường cao trùng với giao 
điểm hai đường chéo của đáy. 

b) Hình chóp đều có đáy là hình chữ nhật và chân đường cao trùng với 
giao điểm hai đường chéo của đáy. 

Ổịlải 

a) SAI vì hình chóp đều có đáy phải là đa giác đều mà hình thoi không 
phải là đa giác đều (hình vuông là tứ giác đều). 

b) SAI vì hình chữ nhật không phải là hình đa giác đều nôn không có 
hình chóp đều đáy là hình chữ nhật. 

38. Trong các tấm bìa ở hình bên dưới, em gấp lại tấm bìa nào thì có dược một 
hình chóp đều? 
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* Học sinh tự thực hành và rút ra nhận xét. 

Đáp số: Chí có hình h, c là hình chóp đều. 

39, Thực hành: Tù tờ giấy cắt ra một hình vuông rồi thực hiện các thao tác 
theo thử tự từ 1 đến 6 để có thể ghép được các mặt bên của hình chóp tứ 
giác đều (hình dưới). 



* Học sinh tự thực hành. 


§8. DIỆN TÍCH XUNG QUANH 
CỦA HÌNH CHÓP ĐỀU 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 



40. Một hinh chóp tứ giác đều có độ dài cạnh bên bằng 25cm, dáy là hlnh 
vuông ABCD cạnh 30cm. Tính diện tích toàn phần của hình chóp. 


ổịlảl 

Vẽ SH 1 BC. 

Vậy SH là trung đoạn của hình chóp. Đạt SH = d. Vì S.ABCD là hình 
chóp tứ giác đều nên ASBC là tam giác cân và đường cao SH cũng là đường 
trung tuyên. 
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Rí -1 

Do đó: BH = ^ ^ = 15 (ctn) 

2 2 

Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông HSB, ta có: 

SB 2 = SH 2 + BH 2 =* SH = VsB 2 - BH 2 = V25 2 -15 2 " = 20 (cml 
Nửa chu vi đáy của hình chóp là: 

p = ~~~ = 2AB = 2.30 = 60 (cm) /^s. 


—>c 


A 30cm B 


Vậy diện tích xung quanh hình chóp là: / 1 \ 

s xq = p.d = 60.20 = 1200 (cm 2 ) / c 

Diện tích đáy hình chóp là: / / \ 

s đáy = AB 2 = 30 2 = 900 (cm 2 ) Ị/ \ỵ 

Vậy diện tích toàn phần hình chóp S.ABCD là: A 30cm B 

Stp = s xq + s d = 1200 + 900 = 2100 (cm 2 ) 

Vậy Stp = 2100 cm 2 . 

41. Vẽ, cắt và gấp miếng bìa như đã chỉ ra ở hình vẽ bên dưới dể được hình 
chóp tứ giác đều. 

a) Trong hình a), có bao nhiêu tam giác cân bằng nhau? 

b) Sử dụng định lí Py-ta-go để tính chiều cao ứng với đáy của mỗi tam 
giác. 

c) Diện tích xung quanh và diện tích toàn phần của hình chóp đều nảy là 
bao nhiêu? 





ổịlẢL 

a) Vì hình vẽ trên là hình chóp tứ giác đều đáy là hình vuông. Do đó 4 
mặt bên là những tam giác cân bằng nhau, (c.c.c) 

b) Vẽ SH 1 BC. Ta có BH = - = 2,5 (cm). 

2 

Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông HSB, ta có: 

SB 2 = SH 2 + BH 2 


SH 2 = SB 2 - BH 
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-o SH = VsB 2 - BH 2 

= \[ ĨÕ ^~~- 2,5 2 = V93.75 « 9,68 (cm) 

Vậy SH = 9,68 cm. 

C) * Diện tích xung quanh của hình chóp: 

Nữa chu vi đáy của hình chóp: 

p = = 2.BC = 2.5 = 10 (cm) 


s 



Diện tích xung quanh của hình chóp là: 

s xq = p.SH = 10.9,68 = 96,8 (cm 2 ) 

* Diện tích toàn phần của hình chóp là: 

Ta có s<tòy = 5 2 = 25 (cm 2 ) 

Vậy diện tích toàn phần hình chóp là: 

s t p = s xq + S ( jáy = 96,8 + 25 = 121,8 (cm 2 ). 

42. Tính đô dài đường cao của hình chóp tứ giác đểu với các kích thước cho 
trên hình ở bài 41. 


<sỊlảl 

Gọi o là giao điểm của hai đường chéo hình vuông ABCD. Khi đó o là 
tâm dường tròn đi qua 4 đỉnh hình vuông ABCD. 

Nối SO, khi đó SO là đường cao hình chóp S.ABCD hay so 1 AC. 

Vì ABCD là hình vuông có cạnh AB = 5cm 

Do đó AC = AB \Ỉ2 = 5 Vi (cm) AO = ~ = ~ (cm) 

2 2 s 



43. Tính diện tích xung quanh, diện tích toàn phần của các hình chóp tứ giác 
đều sau đây (hình dưới): 
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s 



20cm 

a) b) c) 

ổịiÂi 

a) Hình a) : Vì S.ABCD là hình chóp tứ giác đều nên ABCD là hình vuông. 

Do đó nửa chu vi đáy: p = = 2AB = 2.20 = 40 (cm) 

2 

Vì SBC là tam giác cân nên đường cao SH cũng là trung đoạn cja hình 
chóp đều. Vậy"diện tích xung quanh hình chóp đều S.ABCD là: 

S xq = p.d = 40.20 = 800 (cm 2 ) 

Diện tích đáy là: 

s đáy = BC 2 = 20 2 = 400 (cm 2 ) 

Vậy diện tích toàn phần là: 

s tp = s xq + Sđáy = 800 + 400 = 1200 (cm 2 ) 

b) Hình b) : Tính tương tự câu a) ta có kết quả: 

s xq = ỉ.12.7.4 = 168 (cm 2 ) 

2 

s đáy = 7 2 = 49 (cm 2 ) 

Stp = 217 (cm 2 ) 

c) Hình c) : Lí luận tương tự BÀI TẬP MẨU, ta có: 

- Chiều cao mặt bên hình chóp là: 

h = SI = Vl7 2 -8 2 = V225 = 15 (cm) 

- Diện tích xung quanh hình chóp là: 

s xq = ^hl5 = 480 (cm 2 ) 

- Diện tích đáy hình chóp là: 

s dáy = AB 2 = 16 2 = 256 (cm 2 ) 

Vậy diện tích toàn phần hình chóp là: 

Stp = s xq + s đáy = 480 + 256 = 736 (cm 2 ) 
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§9. THỂ TÍCH HÌNH CHÓP ĐEƯ 


I. KIẾN THỨC Cơ BÂN 


* Công thức: Thể tích hình chóp đểu 
diên tích đáy nhân với chiếu cao. 



(S: diên tích đáy, h: chiểu cao) 



A B 


II. BAI TẬP SÁCH GIÁO KHOA 

44. Hình bên là một cái lều ở trại hè của học sinh 
kèm theo các kích thước. 

a) Thể tích không khí bẽn trong lều lả bao nhiêu? 

b) Xác định số vải bạt cần thiết để dựng lều (không 
tính đến đường viền, nếp gấp,... biết yj 5 * 2,24) 

ổịlẳi 

a) Theo đề bài ta có thể tích không khí bên trong lều băng thể tích của hình 
chóp có chiều cao bằng 2m và đáy là hình vuông cạnh dài 2m. 

V = \ Sh với s = 2 2 = 4m 2 
3 

h = 2m 

Vậy V = ì. 4.2 = I (m :t ). 

3 3 



b) Số vải bạt cần thiết để dựng lều chính 
là diện tích của bốn mặt, mỗi mặt là 
một tam giác cân. 

Ta có đáy hình chóp đều là một hình 
vuỏng có cạnh dài 2m nên đường chéo 

AC = AB V2 = 2V2 (cm) 

Mà oc = ~ = = V2 (m) 

2 2 



Vì so là đường cao của hình chóp S.ABCD nên so _L AC. Khi đó ASCO 
vuông tại o. 
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Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông SCO, ta có: 

sc 2 = so 2 + oc 2 = 4 + 2 = 6 => sc = Vẽ (m) 

Vì s. ABCD là hình chóp đều đáy là hình vuông nên ta có: 

SA = SB = sc = SD 
Vì ASAB = ASBC = ASCD = ASAD. 

Suy ra diện tích 4 tam giác này cũng bằng nhau. 

Vẽ đường-cao SH của tam giác cân SAB. 

Áp dụng định lí Pitago trong tam giác vuông HSB ta có: 

SB 2 = SH 2 + HB 2 => SH 2 = SB 2 - HB 2 = (yfẽ Ý - 1 2 = 6 - 1 = 5 
=> SH = \l 5 (m) 


Vậy diện tích của ASAB là: ịsH.AB = 4. Võ .2 = \J 5 (in 2 ) 

2 2 

Khi đó diện tích 4 mặt bên là: 4\Ỉ5 = 4. 2,24 = 8,96 (m 2 ) 

Vậy số vải bạt cần thiết để dựng lều là 8,96m 2 . 

45. Tính thể tích của mỗi hình chóp đểu dưới đây (hình a, b): 


A 



Đường cao AO = 12cm 
BC = lOcm (>/75 « 8,66) 


A 



Đường cao AO = I6,2cm 
BC = 8cm ( ^48 « 6,93) 


ếỹuỉi 


Hướng dẫn: Cho tam giác đểu ABC thì diện tích của nó: s = 


ab 2 Vs 


a) (Hình a) : Vì S.BCD là hình chóp đều có đáy là tam giác đều CBD 
cạnh lOcm. 


Ta có 


>BCD 


= ssỊầ = iĩĩấ = 2sjĩ 


(cm 2 ) 


Khi đó v= ịs.h= ỉ 25.73.12= lOơVã a 178,2 (cm 3 ) 
3 3 


cỏ 
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b) (Hình b) Lý luận tương tự câu a), ta có: 


- BC M = = ws ta.., 


Sbcd= - = 

4 


Khi đỏ: V = 4 .s.h = 4 ■ Bx/ã .16,2 * 149,688 (cm :l ) 
3 3 

s 

46. S.MNOPQR là môt hình chóp lục A 

giác đểu (hình a). Bán kính 
đường tròn ngoai tiếp dáy (đường jH vA 

tròn tâm H, đi qua sáu đỉnh của J||| VA 

đáy) HM = 12cm (hình b), chiều 
cao SH = 35cm. Hãy tính: MA 

a) Diện tích đáy và thể tích của p Q 

hình chop (biết yl 08 55 10,39); a) 

b) Đô dài cạnh bẽn SM và diện tích toàn phần 
của hình chóp (biết \l 1333 5S 36,51). 



a) Vì S.MNOPQR là một hình chóp lục giác đều nên đáy là một lục giác đều, 
chia ra thành 6 tam giác đều bằng nhau mà mỗi tam giác đều bằng AHMN. 

m. o HM 2 .Vã 12 2 .\Í3 no fc__i 

la có SịịMN =-—— = - 1 — = 36V3 cm 

4 4 

Suy ra diện tích đáy hình chóp: 

Smnopqr = O.SiỉMN = 6. 36^3 = 216. yịs « 374,11 (cm 2 ) 

V = 4 .s.h = 4 -216. \Ỉ3 .35 = 4363,8 (cm 3 ). 

3 3 

b) - Áp dụng định lý Pitago trong tam giác vuông HSM ta có: 

SM“ = SH 2 + HM 2 = 35? + 12 2 = 1225 + 144 = 1369 
=> SM = 37 (cm) 

- Trong tam giác cân SMR có cạnh đáy MR = HM = 12 (cm) và cạnh bên 
SM = 37 (cm), ta vẽ đường cao SA của ASMR. 

Ap dụng định lí Pitago trong tam giác vuông ASR, ta có: 

SM 2 = SA 2 + AR 2 

T\/TR \ 2 1 9 y 2 

SA 2 = SM 2 - AR 2 = SA 2 - ^ = 37 2 - — = 37 2 - 6 2 = 1333 

l 2 J 2 J 

=> SA = Vl333 a 36,52 ( cm) 
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Khi đó diện tích xung quanh hình chóp là: 

p : nửa chu vi đáy 
d : trung đoạn 


s xq = p.d 


= ^5: SA = 3.MR.SA = 3.12. V1333 
2 

= 36. \'1333 = 36.36,51 = 1314,36 (cm 2 ) 

Vậy diện tích toàn phần hình chóp S.MNOPQR là: 

s = s xq + s đáy = 1314,36 + 374,11 = 1688,47 (cm 2 ). 


Luyện tập 

47. Trong các miếng bìa ở hình vẽ, miếng nào khi gấp và dán lại thì được một 
hình chóp dều? 






Các em tự lây giây cắt và gấp lại theo các hình 1, 2, 3, 4. Ta nhận thấy 
hình 4 là một hình chóp đều vì đáy của nó là một hình vuông và 4 mặt 
bên là 4 tam giác cân bằng nhau có chung một đỉnh. 

48. Tính diện tích toàn phần của: 

a) Hình chóp tử giác đều, biết cạnh đáy a = 5cm, cạnh bên b = 5cm, 
Vi 8,75 =4,33; 

b) Hỉnh chóp lục giác đều, biết cạnh đáy a = 6cm, cạnh bên b = lOcm, 
Vã =1,73, Võĩ =9,54. 


ổịlâl 

a) Giả sử ta có hình chóp tứ giácMều S.ABCD 
thỏa màn điều kiện đề bài. 

- Ta có đáy ABCD là hình vuông nên: 

4.5 

p = -^ = 10 (m) 

2 

- ASBC là tam giác cân nên đường cao 
SH cũng là trung đoạn. 

Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác 
vuông HSC ta có: 


s 
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sc 2 = SH 2 + HC 2 => SH 2 = sc 2 - HC 2 = sc 2 - ( ~- 

V 2 J 

= 5 2 - í= 25 - ^ = 100-25 = 7^ = 18 5 
{2) 4 44’ 

=> SH = JĨ8/75 ~ 4,33 

- Vậy diện tích xung quanh hình chóp tứ giác đều là: 

S] = p.d = 10.4,33 = 43,3 (cin 2 ) 

- Diện tích đáy hình vuông ABCD: s 2 = a 2 = 5 2 = 25 (cm 2 ) 

- Vậy diện tích toàn phần của hình chóp tứ giác đều là: 

s = s, + s 2 = 43,3 + 25 = 68,3 (cm 2 ). 
b) Tương tự với lục giác đều: 

0 0 

- Nửa chu vi đáy là: p = = 18 (cm) 

2 

- Trung đoạn: 

SH 2 = sc 2 - HC 2 = sc 2 - = 10 2 - = 100 - 9 = 91 

l 2 J 12 J 

=> SH = yfÕĨ (cm) = 9,54 (cm) 

- Vậy diện tích xung quanh là: Si = p.d = 18.9,54 = 171,72 (cm 2 ) 

- Diện tích hình lục giác đều là: 

s 2 = 6- = 6; - 3 ^ =54.^3 = 54.1,73 = 93,42 (cm 2 ). 

4 4 

Vậy diện tích toàn phần hình lục giác đều là: 

s = s, + s 2 = 171,72 + 93,42 = 265,14 (cm 2 ). 

49. Tinh diện tích xung quanh của các hình chóp tứ giác đều sau đây: 



* Hình a: 

- Vì ABCD là hình vuông nên nửa chu vi đáy là: 
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p = ^5. = 2AB = 2 6 = 12 (cm) 


- Vậy diện tích xung quanh hình chóp là: 

S xq = p.d = p.SH = 12.10 = 120 (cm 2 ). 

* Hình b: 

- Vì ABCD là hình vuông nên nửa chu vi đáy là: 

4 AB 


p = 


= 2.7,5 = 15 ícm) 



- Vậy diện tích xung quanh hình chóp là: 

S xq = p.d = p.SH = 15.9,5 = 142,5 (cnr) 

* Hình c: 

- Vì ABCD là hình vuông nên nửa chu vi đáy là: 

4AB 


7,5cm B 


p = 


= 2.AB = 2.16 = 32 (cm) 


- Vì SAB là tam giác cân nên: 

AR 

HB = ^ = 8 (cm) 

2 

Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác HSB, ta có: 

SH 2 = SB 2 - HB 2 

= 17 2 - 8 2 = 289 - 64 = 225 

=> SII = -J225 = 15 (cm) 

Vậy diện tích xung quanh là: 

s xq = p.SH = 32.15 = 480 (cm 2 ) 

50. a) Tính thể tích của hình chóp đểu (hình a) 

b) Tính diện tích xung quanh của hỉnh chóp cụt đều (hình b) 




A 


2cm 




(Hướng dần: Diện tích cần tính bằng tổng diện tích các mặt xung quanh. 
Các mặt xung quanh là những hình thang cân VỚI cùng chiều cao, các 
cạnh dáy tương ứng bằng nhau, các cạnh bên bằng nhau). 

a) Ta có BCDE là hình vuông nên: s = BC 2 = 6,5 2 = 42,25 (cm 2 ) 
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h = AO = 12 (cm) 


Vậy thể tích hình chóp đều A.BCDE là: 

V = ịs.h = 4 .42,25.12 = 42,25.4 = 169 (cm 2 ) 
3 3 


b) Ta biết, răng diện tích xung quanh hình chóp cụt đều bằng tổng diện tích 
4 mặt xung quanh và mỗi mặt là một hình thang cân. 

Ta có ABB'A' là một hình thang cân nên: 


c _ (AB + A'B') ĩlr 2 + 4 / 2\ 

S| — .IK — .3,5 — 3.3,5 — 10,5 (em ) 


Vậy diện tích xung quanh hình chóp cụt là: s = 4.10,5 = 42 (cm z ). 


ÔN TẬP CHƯƠNG IV 


A. Tóm tắt 


Hình lăng trụ đứng - Hình hộp - Hình chóp đếu 


Hình 

Diện tích 
xung quanh 

Diện tích 
toàn phần 

Thể tích 

Ị\ 

1 

ậ 

1 

/Ị 

s xq = 2 p.h 

p: nửa chu vi đáy 

h: chiểu cao 

Stp = s xq + 2S đ 

V = s.h 

S: diện tích đáy 

h: chiều cao 

K 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

7 

-Lảng trụ đứng: 

Hình có các mặt bên 
là hình chử nhặt, đáy 
là một hình đa giác. 

- Lãng trụ đều: Lăng 
trụ dứng có đáy là 
đa giác đểu. 

- Hình hộp chữ nhật: 
Hình có Sau mặt là 
những hìnt chữ nhật 

s xq = 2(a + b)c 

a, b: hai cạnh đáy 

c: chiều cao 

Stp = (ab + ac + bc) 

V = abc 

- Hình lập phương: 
Hình hộp chữ nhật 
có ba kích thước 
bằng nhau (các mặt 
đểu là hình vuông). 

s xq = 4a 2 

a: cạnh hình lập 
phương. 

s,p = 6a 2 

V = a 3 
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B. Bài tập 

51. Tính diện tích xung quanh, diện tích toàn phần và thể tích của lăng trụ 
đúng có chiều cao h và đáy lần lượt là: 

a) Hình vuông cạnh a. 

b) Tam giác đều cạnh a. 

c) Lục giác đểu cạnh a. 

d) Hình thang cân, đáy lớn là 2a, các cạnh còn lại bằng a. 

e) Hình thoi có hai đường chéo là 6a và 8a. 

ổỊiải 


a) Với hình vuông có cạnh là a: 

^ , Ịp: nửa chu vi đáy 
- Diện tích xung quanh: S xq = 2p.h \ 

h : chiều cao 


Sxq = 4a.h 

- Diện tích toàn phần: s t p = S xq + 2S(1 = 4a.h + 2a 2 = 2a(a + 2h) 

- Thể tích: V = s.h = a 2 .h 
b) Tam giác đều cạnh là a: 

- Diện tích xung quanh: S xq = 2ph = 3a.h 

- Diện tích toàn phần: 


Stp - S xq + 2S,J 


đường cao tam giác đều cạnh a = 

__ , , i . 9^3 

s tam giác đeu cạnh a = a.—^— 


a\/ã 

2 




172 - GBT TOÁN ờ (tập hai) 





s t|> = 3ah + 


Thể tích: V = s.h = 


u\:ỉ _ a 2 h \ Í 3 


c) Lục giác đều cạnh là a: 

- Diện tích xung quanh: S xq = 6 ah 

- Diện tích toàn phần: Stp = S xq + 2 .S .1 = 6 ah + 2 . 6 . 

(Lục giác đều chia thành 6 tam giác đều là a) 

s t p = 3a(2h + a yỈ3 ) 


a 2 Vã 


= 6 ah + 3a~ yfs 


- Thể tích: V = Sh = 6 . 


a 2 Vã 


3a 2 hV3 


d) Hình thang cân đáy lớn là 2a, các cạnh còn lại bằng a. 

- Diện tích xung quanh: S xq = 2p.h = 5ah. 

- Diện tích toàn phần: 

Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông HAD ta có: 

A yt2 ata2 att2 _2 ( a ì 3a ATT ây/s 


/ \ 2 

AH 2 = AD 2 - AH 2 = a 2 - ~ = 

l2j 


- 7 — => AH = - 

4 2 


- Diện tích hình thang ABCD là: 


s t , = ~(AB 4 - CD).AH = 4(a + 2a). 


W3 _ 3a 2 Vã 


Vậy diện tích toàn phần là: 


Stp = S X( J + 2.s đ = 5 ah + 2. 


3a 2 sÍ3 _ , 3a 2 Vã 
-— = 5ah + - : — 


A a B 


- Thể tích: V = s.h = - 3a2 / 3 .h 

4 



A H 2a 
2 


e) Hìinh thoi có hai đường chéo là 6a và 8a. 

- Diện tích xung quanh: Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông 
OAB, ta có: 

AB 2 = OA 2 + OB 2 = (4a 2 ) + (3a 2 ) = 16a 2 + 9a 2 = 25a 2 

B 

=> AB = 5a 

Vậy Sxq = 2p.h = 4.AB.h = 4.5a.h = 20ah. yS Ỉ3a\v 

- Diện tích toàn phần: A V._ - r ''~rs 

\"4a u 

Ta có: s đ = ị(AC.BD) = ị(8a.6a) = 24a 2 \ /X 

2 2 XIX 
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Vậy s t p = S XC J + 2.S,1 = 20ah + 48a = 4a(5h + 12a) 
- Thể tích: V = s.h = 48a 2 h 

52. Tính diện tích toàn phần của thanh gỗ 
như ở hlnh bên (mặt trước, mặt sau 
của thanh gỗ là những hình thang 
cân, bốn mặt còn lại đểu là những 

hình chữ nhật, cho biết yf\Õ « 3,16). 


A' 


B' 



CỳlẦí 

- Ta có mặt trước ABCD và mặt sau A'B'C'D' là những hình thang cân 
bằng nhau. Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông AHD, ta có: 

AH 2 - AD 2 - DH 2 = 3,5 2 - 1,5 2 = (3,5 + 1,5X3,5 - 1,5) = 5.2 = 10 

=> AH = n/ĨÕ = 3,16 (cm) 

Diện tích hình thang ABCD là: 


(AB + CD) = (3 + 6) M16 

2 2 2 

Diện tích xung quanh của thanh gỗ là: 

, [p : Nửa chu vi đáy 

s xq = 2p.hr “ J 

|h : chiều cao 

= (AB + BC + CD + DA), cơ 


= 14,22 (cm 2 ) 

A 3 B 



= (3 + 3,5 + 6 + 3,5).11,5 = 16.11,5 = 184 (cm 2 ) 


- Diện tích toàn phần của thanh gồ là: 

Stp = s xq + 2.s đ = 184 + 2.14,22 = 184 + 28,44 = 212,44 (cm 2 ). 

53. Thùng chứa của xe ở 
hình bên có dạng lăng trụ 
đứng tam giác, các kích 
thước cho trên hình. Hỏi 
dung tích của thùng chứa 
là bao nhiêu? 

Ổỹiảl 



Ta biết rằng dung tích của thùng chứa chính 
là thể tích của thùng chứa có dạng lăng trụ 
đứng đáy tam giác và chiều cao BE = 60cm. 

Khi đó: V = s.h = ^BC.AH.BE 

2 

= 4-80.50.60 = 120.000 (cm 3 ) 

2 

Vậy dung tích của thùng chứa là 120.000 cm 3 . 


E tíOcm D 
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3,60m 


54 Người ta muốn đổ một tấm bẻ tông dày 3cm, 
bế mặt của tấm bẽ tông có các kích thước 
như ở hình bên. 

a) Số bê tông cần phải có là bao nhiêu? 

b) Cán phải có bao nhiêu chuyến xe dể chở số 
bẻ tông, nêu mỗi xe chứa được 0,06m 3 ? 
(không tính số bẽ tông dư thừa hoăc rơi vãi). 



ổịiắi 


Ta vẽ hình đã cho thành hình chữ nhật ABCD. 
Ta có: Sabcd = AB.BC = 5,10 X 4,20 = 21,42 (m 2 ) 


D 


F 3,60 


S DEF = ^DE.DF = ỉ .2,05.1,5 = 1,54 (m 2 ) 
2 2 


Vậy 



Sabcfe = Sabcd ~ Sdef 

= 21,42 - 1,54 = 19,88 (m 2 ) 

a) Số bê tông phải đổ chính là thể tích tấm bê tông dày 3cm = 0,03m: 

V = s.h = 19,88 X 0,03 = 0,5964 (m 3 ) 

b) Vì sô xe là một sô' nguyên, nên khi tính xong ta phải làm tròn lên: 
Số chuyến xe đe chở 0,5964 (m :i ) bê tông là: 

0,5964 : 0,06 = 9,94 % 10 (chuyến) 

Đáp sô: 10 chuyến. 


55. A, B, c, D là các đĩnh của một hình hộp chữ nhật. Hãy quan sát hình bên 
dưới rồi điền vào các ô trống ở bảng sau: 


AB 

BC 

CD 

AD 

1 

2 

2 


2 

3 


7 

2 


9 

11 


12 

20 

25 



(yỊLai 


- Tinh AD = ? 

Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông ABC, ta có: 

AC 2 = AB 2 + BC 2 = l 2 + 2 2 = 5 
Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông ACD, ta có: 
AD 2 = AC 2 + CD 2 = 5 + 2 2 = 9 


=0- AD = 3 
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- Tính CD = ? 

Ta có: AC 2 = AB 2 + BC 2 = 2 2 + 3 2 = 13 

Ta có: AD 2 = AC 2 + CD 2 =0 CD 2 = AD 2 - AC 2 = 7 2 - 13 = 49 - 13 = 36 

ro CD = 6 

- Tính BC = ? 

Ta có AD 2 = AB 2 + BD 2 => BD 2 = AD 2 - AB 2 = ll 2 - 2 2 = 117 

Ta có BD 2 = BC 2 + CD 2 ro BC 2 = BD 2 - CD 2 = 117 - 81 = 36 

ro BC = 6. 

- Tính AB = ? 

Ta có BD 2 = BC 2 + CD 2 = 12 2 + 20 2 = 544 

Ta có AD 2 = AB 2 + BD 2 ro AB 2 = AD 2 - BD 2 = 625 - 544 = 81 

o AB = 9. 

56. Một cái lều ở trại hè có dạng lăng trụ đứng A' 

tam giác (với các kích thước trên hình bên). 

a) Tính thể tích khoảng không ở bên trong lều. B'S' 

b) Số vải bạt cần phải có để dựng lều 

đó là bao nhiêu? (Không tính các B|\ 
mép và nếu có gấp của lều). 

ỔỊIÂI 

a) Vì lều là một lăng trụ đứng tam giác nên ta có: 

s đắ v = ịAH.BC = ị.1,2.3,2 = 1,92 (m 2 ) 
y 2 2 

CC' = 5m 

Vậy thể tích khoảng không bên trong là: 

V = s.h = 1,92.5 = 9,6 (m 3 ) 

b) Sô' vải bạt cần phải có để dựng lều là tổng diện tích bốn mặt ÁBB'A'; 
ACC'A'; ABC; A'B'C'. 

Ta có Sabc = Sa'B'C' = 1,92 (m 2 ) 

Sabb a- = S A CC’A' = 5 X 2 = 10 (cm 2 ) 

Vậy diện tích vải bạt cần có là: 

s = 2(S A BC + S A BB'A') = 2(1,92 + 10) = 23,84 (m 2 ) 

57. Tính thể tích của hỉnh chóp đều, hình chóp cụt đều sau đây (hìrh a và 
hình b), (Vã * 1,73). 


176 - GBT TOÁN 8 (tập hal) 



* Hướng dẫn: Hình chóp L.EFGH cũng là hình chóp dểu. 

L 



a) The tích hình chóp đều ABCD (hình a) 

Vì ABCD là tam giác đều: 

rp_.... c Bc 2 Vã ioon/3 nr 

- la CÓ: Sbcd = --- = - --— = 25 v3 (cm ) 

4 4 

- Vậy V = ỉ .s.h = 25 s .20 = —— * 288,33 (cm :ỉ ) 

3 3 3 

b) Thể tích hình chóp đều (hình b) 

- Vì L.ABCD là hình chóp đều nên đáy ABCD là hình vuông 

Sabcd = AB 2 = 20 2 = 400 (cm 2 ) 

Đường cao LO = LM + MO = 15 + 15 = 30 (cm) 

Vậy Vi = ịsh = ị .400.30 = 4000 lem 3 ) 

3 3 

- Vì L.EFGH là hình chóp đều nên đáy EFGH là hình vuông. 

Ta có: Sepoh = EF 2 = 10 2 = 100 (em 2 ) 

Đường cao LM = 15cm 

Vậy: V 2 = ịs.h = ị. 100.15 = 500 (em 3 ) 

3 3 

- Vậy thể tích của hình chóp cụt đều là: 

V = Vj - v 2 = 4000 - 500 = 3500 (em 3 ) 

58. Có một khối gỗ hình lặp phương cạnh 9cm. 

Người ta đục ba "lỗ vuông" xuyên thủng khối 
gỗ như hình bên. 

a) Tìm thể tích của khối gỗ còn lại. 

b) Tìm tổng diện tích của tất cả các mặt 
(ngoài lẫn trong) của khối gỗ. 

ỔỊiảl 9cm 

a) Ta nhận xét rằng khi đục ba "lỗ vuông" xuyên thủng khối gỗ như hình 
trên thì ba lỗ vuông này đã tính ba lần "phần chung" là một hình lập 
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phương có cạnh là 3cm. Ta có cách tính thể tích khối gỗ CÒI1 lại như 
sau: 

- Thể tích cả khối gỗ còn nguyên là: Vị = 9.9.9 = 729 (cm 3 ) 

- Mỗi lỗ vuông có thể tích là: 3.3.9 = 81 (cm 3 ) 

Do đó thể tích ba "lồ vuông" là: v 2 = 81.3 = 243 (cm 3 ) 

- Ba lỗ vuông này có ba "phần chung" là hình lập phương có cạnh là 3cm. 
Do đó: v 3 = 3.3.3 = 27 (cm 2 ) 

- Vậy phải cộng vào thể tích hai hình lập phương cạnh là 3cm, để 
tính thể tích khối gỗ còn lại. 

V = V, - v 2 + 2V 3 = 729 - 243 + 2.27 = 540 (cm 3 ) 
b) Tìm tổng diện tích của tất cả các mặt: 

Diện tích khối gồ khi chưa đục là: 9.9.6 = 486 (cm 2 ) 

Phần diện tích mặt ngoài sau khi đục là: 

486 - (3.3).6 = 432 (cm 2 ) 

Phần trong gồm 6 hình lập phương cạnh bằng 3cm, trong đó có những 
mặt hình lập phương trùng nhau, như vậy mỗi hình chỉ còn tính 4 mặt, 
do đó diện tích phần mặt trong là: 

(3.3) 4 X 6 = 216 (cm 2 ) 

Vậy tổng diện tích tâ't cả các mặt (trong lẫn ngoài) của khối gỗ li: 

s = 432 + 216 = 648 (cm 2 ). 

59. Tính thể tích của hlnh cho 
trong hình bên với các 
kích thước kèm theo. 

ỔỊIẦL 

Ta nhận xét rằng: Thể tích cần tính 
bao nhiêu gồm một hình hộp chữ 
nhật và một hình chóp cụt. Ta có: 

- Thể tích hình hộp: 

= 3.3.6 = 54 (m 3 ) 

- Thể tích hình chóp có đường cao BA = BO + OA = 3+ 4,5 = 7,5n là: 

v 2 = 1 .(7,5.7,5).7,5 = 140,625 (m 3 ) 

3 

- Thể tích hình chóp có đường cao BO = 3m là: 

v 3 = 1(3.3).3 = 9 (m 3 ) 

«5 

Vậy thể tích cần tìm là: 

V = Vi + v 2 - v 3 = 54 + 140,625 - 9 = 185,625 (m 3 ) 
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CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM CHƯƠNG IV 


1 . 


2 . 

3. 


4. 


5. 


6 . 


7. 


8 . 


9 . 


10 . 


Chọn câu trả lời đúng. Cho hình hộp chư nhật ABCD.MNPQ thì có bao 
nhiêu cặp mặt phảng song song với nhau ? 

f A) 1 (B) 2 (C) 3 (D) 4. 

Chọn câu trả lời sai. Cho hình hộp chữ nhật ABCD.MNPQ. Ta có : 

(A) AD 1 DC (B) AD 1 CP (C) AD 1 PQ (D) AD 1 MQ. 

Tim câu trả lời đúng. Cho hình hộp chữ nhật ABCD.A'B'C'D', ta có : 

(A) AD // mp (AA'B'B) (B) AD // mp (DCC'D') 

(C) AD // mp (A'B'C'D') (D) AD // mp (ABCD). 

Chọn câu trả lời đúng. Cho hình hộp chữ nhật ABCD.A'B'C'D'. Nếu o 
là trung điểm của đoạn AD' thì o cũng là điểm thuộc đoạn : 

(A) AC (B) D'C' (C) CB' (D) DA'. 


Chọn câu trả lời đúng. Cho hình hộp chư nhật ABCD.A 1 BiC]Di. Tứ 
giác ACCjAi là hình : 

(A) Hình chữ nhật (B) Hình bình hành 

(C) Hình thang vuông (D) Hình thoi. 

Chọn câu trả lời đúng. Cho hình hộp chữ nhật ABCD.A'B'C'D' có chiều 
dài AB = 90 cm, chiều cao AA' = 70 cm và diện tích xung quanh bằng 
210 dm 2 . Độ dài chiều rộng AD của hình hộp chữ nhật là : 


(A) 75 cm (B) 80 cm 

(C) 60 cm (D) 50 cm. 


Tìm câu trả lời sai. Cho hình hộp chữ nhật 
ABCD.MNPQ. Ta có : 

(A) AD 1 mp (DCPQ) 

(B) AD 1 mp (ABNM) 

(C) DC 1 mp (ADQM) 

(D) DC 1 mp (ABNM) 


A B 



Chọn câu trả lời đúng. Cho hình hộp chữ nhật có độ dài các kích thước 
theo thứ tự chiều dài, chiều rộng và chiều cao là 10, 6 và 7 cm. Thể tích 
của hình hộp chữ nhật là : 

(A) 420 cm 3 (B) 224 cm 3 (C) 840 cm 3 (D) 204 cm 3 . 


Chọn câu trả lời đúng. Diện tích toàn phần của một hình lập phương 
là 726 cm 2 . Thể tích của hình lập phương này bằng : 

(A) 1133 cm 3 (B) 1452 cm 3 (C) 1245 cm 3 (D) 1331 cm 3 . 

Chọn câu trả lời đúng. Cho một lăng trụ đứng có đáy là lục giác thì 
lăng trụ đó có 
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(A) 6 mặt bên, 6 đỉnh, 6 cạnh bên 

(B) 6 mặt bên, 12 đỉnh, 12 cạnh bên 

(C) 6 mặt bên, 12 đỉnh, 6 cạnh bên 

(D) 8 mặt bên, 12 đỉnh, 8 cạnh bên. 

Chọn câu trả lời đúng. Cho một lăng trụ đứng 
ABC.A'B'C' đáy là tam giác vuông. Kích thước 
các cạnh như hình bên. Diện tích toàn phần 
của lăng trụ đứng bằng : 


(A) 54 cm 2 
(C)45 cm 2 


(B)42 cm 2 
(D) 52 cm 2 . 



3,5cm 


Chọn câu trả lời đúng. Gọi c là chu vi đáy, B là diện tích đáy và h là 
chiều cao, ta có thể tích hình lăng trụ đứng là : 

(A) V = (C + B) X h (B) V = c X h 


(C) V = B X h 


(D) V = c X B. 


Chọn câu trả lời đúng. Quan sát hình bên, FsT 

ABC.MNP là hình lăng trụ đứng có kích thước X. / 

như trên hình. Thể tích của lăng trụ đứng này là : NS 'ỸC 3 

(A) 972 cm 3 _ 

(B) 1215 cm 3 ỵ N 

(C) 297 cm 3 ỵg 

(D) 405 cm 3 . p 

Chọn câu trả lời đúng. Quan sát hình bên, N 

ABC.MNP là hình lăng trụ đứng có thể tích 
bằng 204 cm 3 và có các kích thước có trên hình. 

Tính X ? _ B ,C .->p 

(A) X = 12,75 cm (B) X = 9,5 cm (§ ỵ < 

(C) X = 9 cm (D) X = 8,5 cm. A c 

Chọn câu trả lời đúng. Hình chóp tứ giác có số các mặt bên, sồ' cạnh 
đáy, số các mặt lần lượt là : 

(A) 4, 4 và 4 (B) 4, 4 và 5 (C) 3, 4 và 5 (D) 4, 3 và 5. 

Tìm câu trả lời sai. Hình chóp tam giác đều có chân đường cao trùng 
với : 

(A) Giao điểm hai đường trung tuyến của tam giác ở đáy. 

(B) Giao điểm hai đường cao của tam giác ở đáy. 

(C) Giao điểm hai đường phân giác ngoài của tam giác ở đáy. 

(D) Giao điểm hai đường trung trực củạ tam giác ở đáy. 
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17. Chọn câu trả lời đúng. Chu vi đáy chóp đều là 2p, trung đoạn hình 
chóp đều là d. Diện tích xung quanh của hình chóp đều là : 

(A) S X( , = 2p.d (B) S xq = 2p.d 2 (C) S xq = p.d D) S xq = p.d\ 

18. Chọn câu trả lời dứng. Một hình chóp tứ giác đều có độ dài cạnh bên 

bằng 15 cm. Đáy là hình vuông ABCD cạnh bằng 18 cm. Diện tích 

xung quanh của hình chóp là : 

(A) S xq = 864 cm 2 (B) 684 cm 2 (C) S xq = 432 cm 2 (D) 342 cnr. 

19. Chọn câu trả lời đúng. Một hình chóp tứ giác đều có cạnh đáy 16 cm, 

cạnh bên 17 cm. Diện tích toàn phần của hình chóp là : 

(A) 736 cm 2 (B) 544 cm 2 (C) 272 cm 2 (D) 1088 cm 2 . 

20. Chọn cảu trả lời đúng. Hình chóp có diện tích đáy là s, chiều cao là h, 
thể tích của hình chóp là : 

(A) V = s.h (B)V=ịs.h (C)V=ịs.h (D)V=ịs.h. 

2 3 4 

21. Chọn câu trả lời đúng. Cho hình chóp tứ giác đều Sabcd- ABCD là hình 
vuông cạnh bằng 18 cm, cạnh bên hình chóp bằng 24 cm. Thể tích 
hình chóp là : 

(A) 324 x/46 cm 3 (B) 324 cm 3 (C) 234 >/46 CIĨ 1 3 (D) 234 em 3 . 

22. Chọn câu trả lời đúng. Một hình chóp tứ giác đều có thể tích bằng 96 
dm ;i , chiều cao của hình chóp bằng 8 dm. Độ dài cạnh đáy bằng : 

(A) 8 dm (B) 7 dm (C) 6 dm (D) 5 dm. 

23. Chọn câu trả lời đúng. Cho hình chóp cụt tứ giác đều ABCD.A'B'C'D' 
có các cạnh đáy là a và 3a, đường cao của mặt bên bằng a. Diện tích 
xung quanh của hình chóp cụt 

(A) 3a 2 (B) 4a 2 (C) 8a 2 (D) 10a 2 . 

24. Chọn càu trả lời đúng. Cho hình chóp lục giác đều Sabcdef- Bán kính 
đường tròn ngoại tiếp đáy bằng 10 cm, chiều cao hình chóp bằng 
25 cm. Thể tích của hình chóp là : 

(A) 2500 cm 3 (B) 1080 cm 3 (C) 2083 em 3 (D) 1250^3 cm 3 . 

ĐÁP ÁN CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM CHƯƠNG IV 

1. Ta có: - mp (ABCD) // mp (MNPQ) 

- mp (ADQM) // mp (BCPN) 

- mp (ABNM) // mp (DCPQ). Chọn câu c. 

2. Ta có: ADlDC,DC//PQr>ADlPQ 

AD // BC, BCICP^ADI CP 
AD // MQ. Chọn câu D. 
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Chọn câu c. A E 

Từ hình bên, ta có ADD'A' là hình chữ /| ~~ 

nhật nên trung điểm o của đường chéo d/— ị- 9 / 

AD' đồng thời là trung điểm của đường ỈA’ 

chéo DA', tức làO e DA'. /' ~~ỵ 

Chọn câu D. D’ C’ 

Ta có : AA 1 // = BBi (ABBiAì là hình chữ nhật) 

BBì // = CCì (BCCiBì là hỉnh chữ nhật) - -y, 

=> AAì // = CCi ^ / 

=> ACCìAi là hình bình hành A I c 

AAi 1 mp (ABCD) / >C '-7. / 

=> AAìlAC 

=> ACCiAi là hình chữ nhật. D 

Chọn câu A. A_ E 

Ta có: s xq = 210 dm 2 = 21000 cm 2 /\ ~ ỹ 7 

o (AB + AD)x2xAA' = 21000 D f -—I- 

o (90 +AD) x 2 X 70 = 21000 A \ .. lị 

=> AD = 60 cm. / // 

Chọn câu c. D’ C’ 

Chọn câu D. 

Thể tích hình hộp chữ nhật : V = B.h (B : diện tích dáy ; h : chiếu cao) 

=> V = 10.6.7 = 420 cm 3 . Chọn câu A. 

Hình lập phương có 6 mặt là các hình vuông bằng nhau. 

Diện tích một mặt hình vuông là : 726 : 6 = 121 (cm 2 ) 

Một cạnh hỉnh lập phương dài : a = Vl21 = 11 (cm) 

Thể tích hình lập phương là : V = 11 X 11 X 11 = 1331 (cm 3 ) 

Chọn câu D. 

Chọn cầu c. 

Cạnh huyền của tam giác đáy dài là : 

a = h 2 + 4 2 = Vi5=5 (cm) 

Diện tích xung quanh : 

s xq = (3 + 4 + 5) X 3,5 = 42 (cm 2 ) 

Diện tích toàn phần : 

s,p = s xq + 2 X ■- .3.4 = 42 + 12 = 54 (cm s ). Chọn câu A. 
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12 . 

13. 


14. 


15 . 

16. 

17 . 

18 . 


Chọn cáu c. 

Áp dụng định lí Py-ta-go vào AMNP vuông tại p. 

MP = %/mN^PN 2 ~ = VĨ 5 2 -9^ = \Zl44 = 12 (cm) 

Diên tích đáy : 

Smnp = -i.MP.PN = 1.12.9 = 54 (cm 2 ) 

Thể tích lảng trụ đứng : 

V = S M NP-h = 54.18 = 972 (cm 3 ) 

Chọn câu A. 

Áp dụng định lí Py-ta-go vào tam giác ABC vuông tại A. 
AC = /bC 2 - AB 2 = yf\ o 2 - 6* = >/64 =8 (cm) 

Diện tích đáy : Sabc = -ị -6.8 = 24 (cm ) 

V 204 

Độ dài X : V = S ABC .X => X = ——— = ——- = 8,5 (cm). 

Q P4 ' 

°ABC 


Chọn câu D. 

Chọn câu B. 

Chọn câu c. 

Chọn câu c. 

Gọi SI lầ một trung đoạn của hình chóp đểu. 

f -iQ Ý 

Ta có: SI 2 = SB 2 - BI 2 = 15 2 - =144 

l 2 J 

=> SI = 12 cm. 

Diện tích xung quanh của hình chóp đểu : 

s, q = 2.18.12 = 432 cm 2 . 

Chọn câu c. 

Gọi SH là trung đoạn của hình chóp. 

Ta có : SH 2 = sc 2 - HC 2 = 17 2 - 8 2 = 225. 

=> SH = 15 cm. 

Diện tích xung quanh : 

s xq = 2 X 16 X 15 = 480 cm 2 
Diện tích toàn phần : 

Sịp = s xq + s đá y = 480 + 16 2 = 736 cm 2 . 
Chọn câu A. 



GBT TOÁN 8 (tập hai) - 183 






20 . 

21 . 


Chọn câu c. 

ABCD là hình vuông cạnh bằng 18 cm 

=> BD = 18 v^2 cm => OD = 9 \Ỉ2 (cm). 

Theo định lí Py-ta-go trong ASOD vuông tại o. 

SO= TsD 2 - OD 2 ^ 24 2 - Ị972 j 2 

= Tĩũ = 3746 (cm) 



y-ỳ 8 


V = — -Sabcd 

o 


,SO= 7.18.18.3746 = 324 746 (cm 3 ) 
3 


22 . 


23. 


24. 


Chọn câu A. 

Gọi s là diện tích đáy của hình chóp đều : 

V=7 S .h=>S=^ = M7=36dm 2 

3 h 8 

Vì hình chóp tứ giác đều => dáy là một hình vuông. 

=> cạnh của hình vuông = Vs = yỊĩẻ = 6 dm. 

Chọn câu c. 

Các đáy ABCD và A'B'C'D' là các hình vuông cạnh a và 3a, chu vi 
p = 4a ; p' = 12a 

s xq = -l(p + p').d = ^(4a + 12a)a = 8a 2 . Chọn câu c. 


Gọi o là tâm của lục giác ABCDEF. 

Ta có : SO = 25 cm, AF = 10 cm. 

Gọi H là chân đường cao kẻ từ o đến AF. 
Theo định lí Py-ta-go 


=> 


OH 


= 7oF 2 '-HF 2 =7l0 2 - 5 2 = 775 = 57i (cm) 


/Á 


c\ 


=> S 0 AF = 7 ,OH.AF = 7 .5 Ti .10 = 25 Tã (cm 2 ). 

Theo các tính chất của lục giác đều, các tam 
giác AOF, BOA, COB, DOC, EOD, FOE là 
các tam giác đều và bằng nhau. A ^ - Vq 

=> Sdáy = 6 X Soaf = 6.25 73 = 150 Ti (cm 2 ) H 
Thể tích của hlnh chóp là : 



X SO = -ị. 150^3.25 = 1250>/3 
3 


(cm 3 ). Chọn câu D. 
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BÀI ÔN TẬP CUỐI NĂM 


A. Phần đại sỏ 

1. Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

a) a 2 - b 2 - 4a + 4; b) X 2 + 2x - 3; 

c) 4x 2 y ? - (X 2 + y 2 ) 2 ; d) 2a 3 - 54b 3 . 


ỔịiẦl 

a) a 2 - b 2 - 4a + 4 = (a 2 - 4a + 4) - b 2 

= (a - 2) 2 - b 2 = (a - 2 + b)(a - 2 - b) 

b) X 2 + 2x - 3 = (x 2 + 2x + 1) - 4 

= (X + l) 2 - 2 2 = (X + 1 + 2)(x + 1 - 2) = (X + 3)(x -1) 

c) 4x 2 y 2 - (x 2 + y 2 ) 2 = (2xy) 2 - (x 2 + y 2 ) 2 

= (2xy + X 2 + y 2 )(2xy - X 2 - y 2 ) 

= (x 2 +2xy + y 2 )[-(x 2 - 2xy + y 2 )] = -(x + y) 2 (x - y) 2 

d) 2a 3 - 54b 3 = 2(a 3 - 27b 3 ) = 2[(a) 3 - (3b) 3 ] = 2(a - 3b)(a 2 + 3ab + 9b 2 ) 

2. a) Thực hiện phép chia: (2x 4 - 4x 3 + 5x 2 + 2x - 3) : (2x 2 - 1) 

b) Chửng tỏ rằng thương tìm được trong phép chia trên luôn luôn dương với 
mọi giá trị của X. 


ỔỊIÀI 

a) (2x 4 - 4x 3 + 5x 2 + 2x - 3) : (2x 2 - 1) = X 2 - 2x + 3 

b) Ta có: X 2 - 2x + 3 = (x 2 - 2x + 1) + 2 = (x - l) 2 + 2 > 0 với mọi X. 

3. Chửng minh rằng hiệu các bình phương của hai số lẻ bất kì thì chia hết cho 8. 


Gọi hai số lẻ bất kì là 2a + 1 và 2b + 1 với a, b e z, theo đề bài ta có: 

(2a + l) 2 - (2b + l) 2 = 4a 2 + 4a + 1 - (4b 2 + 4b + 1) = 4a(a + 1) - 4b(b + 1) 

Ta biết rằng a, a + 1 và b, b + 1 là hai số nguyên liên tiếp nên chia hết 
cho hai. Do đó 4a(a + 1) và 4b(b + 1) đều chia hết cho 8. 

Vậy 4a(a + 1) và 4b(b + 1) chia hết cho 8. 

Hay hiệu bình phương hai sồ' lẻ bất kì thì chia hết cho 8 (đpcm). 


4. Rút gọn rồi tính giá trị của biểu thức sau tại X = - 

3 


X + 3 6 X - 3 


1: 

' 24x 2 

12 


.Ị. 

(x-3) 2 X 2 - 9 (x + 3) 2 


^x 4 -81 

X 2 + 9, 
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Ổìiảl 


Đặt A 


X + 3 


+ 


6 


x-3 


(x-3) 2 X 2 - 9 (x + 3) s 


1 : 


24x' 


12 


X 4 - 81 x 2 +9 


(x + 3) 3 + 6(x + 3)(x - 3) - (x - 3) 3 


(x + 3 ) 2 (x - 3)' 


“Ị 

” 


1 : 

J 



24x 2 - 12(x 2 - 9) 
x 4 -81 


24 x' 


(x + 3) 2 (x - 3) 2 


1: 


12 x 2 +108 


24 X' 


(x 2 + 9)(x 2 - 9) 
(x z + 9)(x 2 - 9) 2x 


(x + 3 ) 2 (x - 3) 2 ' 12(x 2 +9) 


X 2 -9 


V 3y 


Với X = - — , ta có: A = 

3 ( x \2 


2 . 


9 


V 3, 


-9 


1-9 

9 


1_ 

40 


5. Chứng minh rằng: 


a + b b + c 


c + a 


a + b b+c 


+ 


c + a 


ổịiảl 


Hướng dẫn: Ta chứng minh VT - VP = 0 c=> VT = VP 


Ta lập hiệu: 


a 


a 


a + b 


b + c c+aa+b b + c c + a 
2 b 2 b 2 


= _a^_b^_ + _b^_c^ + _c^_a^ 

a + b a+b b + c b+c c + a c + a 

(a + b)(a-b) (b + c)(b-c) (c + a)(c-£) 
- +-—-+ —- : —-- 


a + b b + c 

= a-b + b- c + c- a = 0 


c + a 


a 


Vậy + —-—+——= — + —— (đpcm) 

a + b b + c c+a a + b b+c c+a 

6. Tìm các giá trị nguyên của X để phân thức M có giá trị là một số nguyên: 


M = 


10x 2 -7x-5 
2x - 3 

Ổịlắi 


Ta có: M = 


10x 2 - 7x - 5 
2x - 3 


= 5x + 4 + 


2x - 3 
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Để M có giá trị là một số nguyên thì — phải là một số nguyên hay 

2x — 3 


7 : (2x - 3). 


Mà 7 : (2x - 3) khi và chỉ khi 2x - 3 = ±1; ±7. 

Với 2x - 3 = 1 => 2x = 4 => X = 2 

Với 2x - 3 = -1 => 2x = 2 => X = 1 

Với 2x - 3 = 7 => 2x = 10 => x = 5 

Với 2x - 3 = -7 2x = -4 => X = -2 


Vậy x e {-2; 1; 2; 5}. 

7. Giải các phương trình: 


a) 


4x + 3 6x - 2 _ 5x + 4 0 

— - J- o: 

5 7 3 


3(2x -1) 3x +1 2(3x + 2) . 

4 10 + " 5 ; 

, X + 2 3(2x -1) 5x - 3 w 5 

3 4 6 12 


ổịiảl 

,4x + 3 6x - 2 5x4-4 - _ _ _ 

a) -—7- -—-— = —-—+3; MTC = 5.7.3 

5 7 3 

o 3.7(4x + 3) - 3.5(6x - 2) = 5.7(5x + 4) + 3.5.7.3 
o 84x 4- 63 - 90x + 30 = 175x + 140 + 315 o 181x = -362 o X = -2 
Vậy s = 1 - 2 }. 

b) - ^-±1 + 1 = 2{ ĩĩ - + 2 ) - ; MTC = 20 

4 10 5 

o 15(2x - 1) - 2(3x + 1) + 20 = 8(3x + 2) 

o 30x - 15 - 6x - 2 + 20 = 24x + 16 o Ox = 13 

Nhận xét: Không có giá trị nào của X e R để o.x = 13 

Vậy phương trình đã cho vô nghiệm hay s = 0. 

0 £±2 + 3(2^1) _ 5X-3 J 5 MTC = 12 
3 4 6 12 

o 4(x + 2) + 9(2x - 1) - 2(5x - 3) = 12x + 5 
o 4x + 8 + 18x - 9 - lOx + 6 = 12x + 5 o Ox = 0 
Nhận xét: Có vô số giá trị của X G R để Ox = 0 
Vậy phương trình đã cho có vô số nghiệm số hay s = R. 

8 . Giải các phương trinh: a) 2x-3| =4; 

b) |3x-l| - X = 2. 
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a) 


b) 


2x - 3 

= 4 o 

2x -3 = 4 

o 



2x - 3 = -4 


ổịíAi 

2x = 7 
2x = -1 


o 


7 

X = — 

2 

X = — 


• Vậy s = 


3x - 1 


- X = 2 (1) 


* Khi 3x - 1 > 0 o X > 4 

3 


Khi đó (1) o 3x - 1 - X = 2 o 2x = 3 o X = 4 (nhận) 

2 


* Khi 3x-l<0ox< 


1 


Khi đó (1) o -(3x - 1) - X = 2 <=> -3x + 1 - X = 2 


o -4x = 1 o X = ”4 (nhận) 

4 

V » S -Ị _ H}- 

„ _ !ls ___ -_. x + 2 x + 4 x + 6 x + 8 

9. Giải phương trình: —— + — = — + ——- 

K a 98 96 94 92 


Ta có: 


o 




x + 2 
98 


X + 2 


98 


X + 4 X + 6 


X + 8 


96 

94 

T 

92 


Uil 

+ 1 

í x+4 + iì 


í x+6 + iì 

+ 1 

í" 8 .lì 


96 


94 92 




x + 100 x + 100 
+ 


98 


96 


X + 100 x + 100 
+ 


94 


92 


o (x + 100) 


_1 _1 _ 1 _ Ị _ 

98 + 96 94 92 


= 0 

1 


o X + 100 = 0 (vì 737 + -“-x7-t4*0) 

98 96 94 92 

o X = -100 
Vậy s = 1-100} 

10. Giải các phương trình: 

1 5 15 


a) 


x + 1 x - 2 (x + 1)(2-x) 


b) 


X — 1 
X + 2 


X 

7=2 



5x - 
ị-x 
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15 


ÓỊiầí 


a) — 

X 


5 


1 x-2 (x + l)(2-x) 


( 1 ) 


MTC == (x + 1)(2 - X); Điều kiện: X * -1; X * 2. 

Khi đó (1) co (2 - x) + 5(x + 1) = 15 

co2-x + 5x + 5 = 15co4x = 8<ox = 2 (loại) 

Vậy s = 0. 

b) ĩ-ị--ĩ- = Ề±zị ( 2 ) 

X + 2 X - 2 4 - X 2 

X - 1 X 5x - 2 

co _—- + —— - —-—- 

X -t 2 2 - X 4 - X 2 

MTC = 4 - X 2 = (X + 2)(2 - X) 

Điều kiện: (x + 2X2 - x) * 0 co X * ±2 

Khi đó (2) Cì (X - 1X2 - X) + x(x + 2) = 5x - 2 

co 2x - X 2 - 2 + X + X 2 + 2x = 5x - 2 co Ox = 0. 

Vậy phương trình có vô sô nghiệm số trừ các giá trị X = ±2 hay S = R\ {±2 Ị. 

11 . Giải các phương trình: a) 3x 2 + 2x - 1 = 0; b) — -ị + X — : =3 ị . 

X - 2 X - 4 5 


ếsỊiải 


a) 3x 2 + 2x - 1 = 0 co 3x 2 + 3x-x-l = 0 

<o (3x 2 + 3x) - (x + 1) = 0 co 3x(x + 1) - (x + 1) = 0 


o (x + l)(3x - 1) = 0 co 


X + 1 = 0 

co 

3x - 1 = 0 


X = 

X = 


-1 

_1 

3 


Vậy s = 1-1; 11 
ố 

b) íc3 + ^l=3Ì (1) 

X - 2 X - 4 5 

nĩi íX - 2 # 0 

Điều kiện: < co X # 2; 4. 

[x-4*0 

MTC = 5(x - 2)(x - 4) 

<o 16(x - 2)(x - 4) - 5(x - 3)(x - 4) - 5(x - 2) 2 = 0 
o (x - 4)[16(x - 2) - 5(x - 3)] - 5(x 2 - 4x + 4) = 0 
co 6x 2 - 41x + 48 = 0 co 6x 2 - 9x - 32x + 48 = 0 
co 3x(2x - 3) - 16(2x - 3) = 0 co (2x - 3)(3x - 16) = 0 
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<=> 


2x - 3 = 0 
3x - 16 = 0 


co 


X = — (nhận) 

2 

X = — (nhận) 
3 


v » s - ỉ'i 


12. Một người đi xe máy từ A đến B với vận tốc 25km/h. Lúc về người đ} đi với 
vặn tốc 30km/h nên thời gian về ít hơn thời gian đi là 20 phút. Tính quãng 
đường AB. 


ổjUi 

Gọi X (km) là độ dài quảng đường AB, điều kiện X > 0. 
Khi đó thời gian người đi xe máy từ A đến B mất (g) 


Ta có 20 phút = ì giờ. 

Theo đề bài ta có phương trình: - rr = 4 

25 30 3 

Giải phương trình ta được X = 50 (nhận) 

Vậy quăng đường AB dài 50km. 

13. Một xí nghiệp dự định sản xuất 1500 sản phẩm trong 30 ngày. Nhing nhờ 
tổ chức lao động hợp lí nên thực tế dã sản xuất mỗi ngày vượt 15 sản 
phẩm. Do đó xí nghiệp đã sản xuất không những vượt mức dự đnh 255 
sản phẩm mà còn hoàn thảnh trước thời hạn. Hỏi thực tế xí nghiệp đã rút 
ngắn được bao nhiêu ngày? 


ổịUi 

Gọi X (ngày) là sô' ngày xí nghiệp đã rút ngắn được. Điều kiện: 0 < : < 30. 

Khi đó số ngày thực tế sản xuất là (30 - x) ngày và số sản phấm làm 
được: 1500 + 255 = 1755 (sp). 

1755 

Năng suất thực tế đạt được trong 1 ngày là: — (sp) và năng iuất dự 

30 - X 

định đạt được trong 1 ngày là (sản phẩm). 

30 

1755 1500 

Theo đề bài ta có phương trình: —- - = 15 

30 - X 30 


Giải phương trình ta được X = 3 (nhận) 
Vậy xí nghiệp đã rút ngắn được 3 ngày. 
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14. Cho biểu thức: A = 


X 2 1 

-— + ——- + —— 

-4 2-x X + 2 


N f nx _ 10 - x 2 
(x - 2) + 


X + 2 


a) Rút gọn biểu thức A; 

b) Tính giá trị của A tại X, biết 

c) Tim giá trị của X để A < 0. 


Ổỹiải 


a) A = 


X 2 1 

—T~— + + 

[x 2 -4 2 - X X + 2 


(x - 2) + 


10 -X 2 
X + 2 


' X - 2(x 4- 2) + x - 2 \ 

f(x-2)(x + 2) + 10-x 2 ' 

l X 2 - 4 J : 

1 x + 2 J 


x-2x-4 + x- 2^ 


'x 2 -4 + 10-x 2 ' 

1 X 2 - 4 ) 


X + 2 

V / 


-6 


X + 2 


(X + 2)(x - 2)' 6 


Vậy A ■■= — Ị- = -T_ (đk: X * -2) 

X - 2 2 - X 


b) Với 


1 _ 1 
— hay X = ±3 
2 2 


Khi X = ì thì: A = —- 
2 . 1 


2 — I 3 
2 2 


- Khi X = - — thì: A = 
2 


1 


2 - 


v _ 2. 


2 + ỉ ị 5 
2 2 


c) Khi A < 0 o —-— < 0. Vì phân thức —-— có tử thức là 1 > ( 


2 - X 


2 - X 


phân thức 


2 - X 

Vậy khi X > 2 thì biểu thức A < 0. 


< 0 khi và chỉ khi: 2-x<0ox>2. 


15. Giải bất phương trỉnh: 


x-1 
X - 3 


> 1. 


ổjiảí 

„ . X -1 , _ X -1 i n X — 1 — (x — 3) n 2 

Ta có: ——“ > 1 o ——- 1 > 0 o -——-T- > 0 <=> ——— > 0 

x-3 x-3 X - 3 x-3 


ox-3>0ox>3. Vậy s = |xe R/x>3|. 


nên 
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B. Phẩn hình học 

1. Dựng hình thang ABCD (AB // CD), biết ba cạnh: AD = 2cm, CD = 4cm, 
BC = 3cm và đường chéo AC = 5cm. 

Ổ)iải 

* Cách dựng: Trước hết ta dựng AADC biết độ dài 
ba cạnh: AD = 2cm, CD = 4cm và BC = 3cm. 

Qua c vẻ Cx // AD. Trên Cx lấy đoạn CB = 3cm. 

Nối A với B ta được hình thang ABCD là hình 
phải dựng. 

* Chứng minh: Tam giác ADC được dựng thỏa mãn 
đề bài. 

Vì BC // AD nên tứ giác ABCD là hình thang cần 
dựng. Vì ta dựng được hai tam giác ADC và 
ADC' thỏa mãn đề bài. 

Do đó ta dựng được hai hình thang thỏa mãn đề bài. 

Vậy bài toán có hai nghiệm hình. 

2. Cho hình thang ABCD (AB // CD) có hai đường chéo cắt nhau ở o và tam 
giác ABO là tam giác đều. Gọi E, F, G theo thứ tự là trung điểm của các 
đoạn thẳng OA, OD vả BC. Chửng minh rằng tam giác EFG là tam giác 
đều. 



Vì ABCD là hình thang và AABO là tam giác đều nên suy ra ACDO cùng 
là tam giác đều vì: 


Oi = Ơ 2 = 60° (đối đỉnh) 

A = C = 60° (so le trong) 

B = D = 60° (so le trong) 

Suy ra oc = OD 

- Xét hai tam giác AOD và BOC ta có. 
OB = OA (gt) 

BÕC = ẤÕD (đối đỉnh) 



oc = OD (ACDO là tam giác đều). 


Vậy AAOD = ABOC (c.g.c) => AD = BC 


Ta có EF là đường trung bình của AAOD nên: EF = — AD = BC (1) 

2 2 
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Ta có CF là đường trung tuyến của tam giác đều CDO nên CF 1 DO 
hay CFB = 90". Trong tam giác vuông CFB có FCi là đường trung tuyến 

ứng vđi cạnh huyền BC nên FG = ^BC (2) 

2 

Ta có BE là đường trung tuyến của tam giác đều ABO nên BE 1 AO 
hay BEC =90°. Trong tam giác vuông BEC có EG là đường trung tuyến 

nên EG = ỉBC (3) 

2 

Từ (1) (2) (3) suy ra EF = FG = EG. Vậy AEFG là tam giác đều (đpcm). 

3. Tam giác ABC có đường cao BD, CE cắt nhau tại H. Đường vuông góc với 
AB tại B và đường vuông góc với AC tại c cắt nhau ỏ' K. Tam giác ABC 
phải có điều kiện gì thì tứ giác BHCK là: 

a) Hình thoi? b) Hình chữ nhật? A 

éịiải 

Ta có: ^ 1 => CE // BK (1) 

KB 1 ABj 

và ^ 1 => KC // BD (2) 

BD1AC 

K 

Từ (1) và (2) suy ra tứ giác BHKC là hình bình hành. 

Gọi M là giao điểm của hai đường chéo BC và HK. Khi đó M là trung 
điểm của BC. 



a) Hình bình hành BHCK trở thành hình thoi khi và chỉ khi BC 1 HK 
hay HM 1 BC. 

Vì AH X BC (đường cao thứ ba của AABC) 
và HM X BC. Suy ra ba điểm A, H, M thảng hàng. 

Mà ba điểm A, H, M thẳng hàng khi và chỉ khi đường cao AH trùng với 
đường trung tuyến AM, tức là tam giác ABC cân tại A. 

b) Hình bình hành BHCK trở thành hình chữ nhật khi và chỉ khi BH 1 HC. 

Ta lại có: 1 => BH 1 HC 

CD1BH) 

Khi đó ba điềm H, D, E trùng nhau. Mà ba điểm H, D, E trùng nhau 
khi và chỉ khi H, D, E trùng với A. Vậy tam giác ABC là tam giác 
vuông ở A. 

4. Cho hình bình hành ABCD. Các điểm M, N theo thứ tự là trung điểm của 
AB, CD. Gọi E là giao điểm của AN và DM, K là giao điểm của BN và CM. 
Hình bình hành ABCD phải có điều kiện gì để tứ giác MENK là: 

a) Hình thoi? b) Hình chữ nhật? c) Hình vuông? 
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A 


M 


B 


Ổịlảl 

Xét tứ giác MBND ta có: 

MB // ND và MB = ND 
Vậy tứ giác MBND là hình bình hành. 

Suy ra MD // BN (1) 

Tương tự AN // MC (2) 

Từ (1) và (2) suy ra tứ giác MENK là hình bình hành. 

a) Để hình bình hành MENK trở thành hình thoi MENK. 

oMNlEKoABiAD 

Mà AB 1 AD thì hình bình hành ABCD trở thành hình chữ nhật ABCD. 

b) Để hình bình hành MENK trở thành hình chữ nhật MENK. 

oEMiENoADr ịAB. 

2 

Vậy hình bình hành ABCD phải thỏa điều kiện AD = — AB. 

c) Để hình bình hành MENK trở thành hình vuông MENK 

o MN = EK và EM = EN 

o ABCD là hình chữ nhật và AD = 4 AB. 

2 

5. Trong tam giác ABC, các đường trung tuyến AA' và BB' cắt nhau ở 3. Tính 
diện tích tam giác ABC biết rằng diện tích tam giác ABG = s. 



- ị -Nếr .. _f _V 

D N c 


CịlÀl 


Vẽ CH 1 AB và GH' 1 AB => CH // GH' 
Vì CH // GH' nên AMCH co AMGH' 


=> 


=> 


^Ì = M = | => CH = 3GH- hay 11=3 
GH' MG 1 GH' 


Ta có: Scab = ^CH.AB và S ABG = — GH'.AB 
2 2 


s 


CAB _ _ 2 _ 


-CH.AB 


S ABG ÌGH'.AB 


CH 

GH' 


= 3 


=> Sabc = 3Sabg - 3S 
Vậy Sabc = 3S. 
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6 . Cho tam giác ABC và đường trung tuyến BM. Trên đoạn BM lấy điểm D sao 
BD 1 

cho —- = 4 . Tia AD cắt BC ở K. Tìm tỉ số diện tích của tam giác ABK vả 
DM 2 


tam giác ABC. 


Ổịlải 


Ta kẻ ME // AK (E e BC). 

Áp dung (lịnh lí Ta-lét trong tam giác BEM, ta có: 

BK 
KE 


— = => KE = 2 BK 

DM 2 


Ta có ME là đường trung bình của tam giác CAK nên EC = EK = 2BK. 

BK _ 1 
BC ~ 5 


Hơn nửa BC = BK + KE + EC = 5BK o 


Gọi h là chiều cao kẻ từ A xuống cạnh BC. 

1 


Ta có: 


Vậy 


S ẠBK _ 2 


BK.h 


'ABC 


- BC.h 


BK 

BC 



^ABK _ 
^ABC 5 


7. Cho tam giác ABC (AB < AC). Tia phân giác của góc A cắt BC ở K. Qua 
trung điểm M của BC kẻ một tia song song với KA cắt đường thẳng AB ở D, 
cát AC ở E. Chửng minh BD = CE. 

ỔỊÌÁI 


Vì AK là đường phân giác góc A của AABC, theo định lí về tia phân giác 
KB KC 
AB " AC 


ta có: 


( 1 ) 


Vi MD // AK nên: AABK ư) ADBM và AECM ơ) AACK. 

Do đó: 


KB _ AB CM _ CE 
BM ' BD va CK " AC 


D 


_ KB BM CM CK 

hay —- = —— và —— = —— 
AB BD CE AC 


Từ (1) và (2) ta có: 


BM CM 


( 2 ) 

(3) 


BD CE 

Vì M là trung điểm của BC nên BM = MC 

Thay vào (3) ta có: . Suy ra BD = CE (đpcm). 

BD CE 
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8. Trên hình bên cho thấy ta có thể 
xác định chiểu rộng BB' của 
khúc sông bằng cách xét hai tam 
giác đổng dạng ABC vả A'B'C\ 
Hãy tính BB' nếu AC = lOOm, 

AC = 32m, AB' = 34m. 



A 


ỔịiÂi 

Vì AABC ơ) AA'B'C', ta có: ~ => - AB 't B ' B = 

AB' AC’ AB’ AC' 

, 34 + BB' 100 , , BB' 100 

34 32 34 32 

^ễề:=m_ 1 = !8 BB-= 

34 32 32 32 


= 72 25 (m) 


Vậy BB' = 72,25 (m) 

9. Cho tam giác ABC có AB < AC, D là một điểm nằm giữa A và c. Chứng 
minh rằng: ABD = ACB o AB 2 = AC.AD. 


ỔỊÌĂI 

a) Chứng minh ABD= ACB => AB 2 = AC.AD. 
Xét hai tam giác AABD và AACB, ta có: 

A:chung 
ẤBD= ẤCB (gt) 

Vậy AABD ơ) aACB (g.g) 

=> => AB 2 = AC.AD (1) 

AC AB 

b) Chứng minh AB 2 = AC.AD => ABD= ACB 


A 



Ta có: AB 2 = AC.AD => và A : góc chung 

AC AB 6 5 


Vậy AABD ơ) AACB. Suy ra ABD= ACB (2) 

Từ (1) và (2) ta có: ABD= ẤCB <=> AB 2 = AC.AD (đpcm) 

10. Cho hình hộp chữ nhật ABCD.A'B'C'D' có AB = 12cm, AD = 16cm, AA'= 25cm. 

a) Chứng minh các tử giác ACC'A', BDD'B' ià những hình chữ nhật 

b) Chứng minh rằng AC' 2 = AB 2 + AD 2 + AA' 2 

c) Tính diện tích toàn phần và thể tích của hình hộp chữ nhật. 
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ổjiải 

a) Chứng minh tứ giác ACC'A' và BDD'B' là những hình chữ nhật. 
x; Tứ giác ACC'A' là hình chữ nhật. 

Xét tứ giác ACC'A' ta có: 

AA' = CC' và AC' // A'C' 

(do ABCDA'B'C'D' là hình hộp chữ nhật) 

Vậy ACC'A' là hình bình hành (1) 

Ta có: AA' 1 (A'B'C'D') => AA' ± A'C' 

hay ẢVc = 90° (2) 

Tữ (1) và (2) suy ra tứ giác ACC'A' là 
hình chừ nhật, (đpcm) 

* Tứ giác BDD'B' là hình chữ nhật. 

Tương tự, ta có: BDD'B' là hình bình hành (1) 

BB’ 1 B'D’ => BBT) = 90° (2) 

Từ (1) và (2) suy ra BDD'B' là hình chữ nhật. 

b) Chứng minh AC' 2 = AB 2 + AD 2 + AA' 2 

Ta có: C'C 1 (ABCD) => C'C 1 CA hay AACC' vuông tại c. 

Ap dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông ACC', ta có: 

AC’ 2 = AC 2 + CC’ 2 = AC 2 + AA' 2 (1) 

Vì ABCD là hình chữ nhật nên AABC vuông tại B. 

Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông ABC, ta có: 

AC 2 = AB 2 + BC 2 = AB 2 + AD 2 (2) 

Thay AC 2 từ (2) vào (1) ta có: AC' 2 = AC 2 + AA' 2 
Vậy ẠC' 2 = AB 2 + AD 2 + AA' 2 (đpcm). 

c) * Diện tích toàn phần: 

Ta có diện tích xung quanh hình hộp chữ nhật: 

s, q = 2(a + b).c = 2(12 + 16).25 = 50.28 = 1400 (cm 2 ) 
2S d = 2.12.16 = 384 (cm 2 ) 

Ta có: Stp = S lq + 2S d = 1400 + 384 = 1784 (cm 2 ) 

Vậy Stp = 1784 cm 2 

* Thể tích hình hộp chữ nhặt. 

Ta có V = abc = 12.16.25 = 4800 (cm 3 ) 

Vậy V = 4800 cm 3 . 


A 16 D 
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11. Cho hình chóp tứ giác đểu S.ABCD có cạnh đáy AB = 20cm, cạnh bên 
SA = 24 cm. 

a) Tính chiểu cao so rồi tính thể tích của hình chóp. 

b) Tính diện tích toàn phần của hình chóp. 


ỔỊlảí 

a) Vì S.ABCD là hình chóp tứ giác đều nên ABCD là một hình vuông. 

Do đó BD = AB V 2 = 20 n/ 2 cm và SA = SB = sc = SD = 24 (cm) 

Vì so là đường cao nên so 1 (ABCD) nên so 1 OB hay AOSB vuông 
tại o. 

Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác OSB, ta có: 


SO 2 = SB 2 - OB 2 = 24 2 - 

=> SO = 19,4 (cm) 

Thể tích hình chóp: 


20V2 


2 


= 576 - 200 = 376 


V = 4s.h 

3 


s : diện tích đáy 
h : chiều cao 


24 


= 4aB 2 .SO = \ 20 2 .19,4 = 2586,6 (cm 3 ) 
3 3 



si Ị 

0 \! 

** _ s 

b) Diện tích toàn phần hình chóp: 

Gọi H là trung điểm của CD. 

Vì ASCD cân tại s nên SH là đường cao của tam giác. 

Áp dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông SHD, ta có: 


SH 2 = SD 2 - DH 2 = 24 2 - 


SH * >/476 = 21,8 (cm) 


' 20 ' 

V 2 , 


= 576 - 100 = 476 


Ta có: S xq = p.d 


p : nửa chu vi đáy 
d : trung đoạn 


S sq = 1.80.21,8 *= 872 (cm 2 ) 

2 

Vậy diện tích toàn phần của hình chóp S.ẠBCD là: 

Stp = s xq + Sd = 872 + 400 = 1272 (cm 2 ) 
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ĐE THI KIEM TRA HỌC KI II 


ĐỀ 1 

PHÒNG GIÁO DỤC QUẬN TÂN BÌNH, TPHCM NĂM HỌC 2005-2006 
Môn : TOÁN - Thời gian : 90 phút 


I. TRẤC NGHIỆM (3đ) Chọn cảu đúng nhất : 

1 X - 1 3x + 1 

Câu 1 : Điều kiện xác định của phương trình : ——- - ——- = — 7—— - 

x + l X x(x + l) 


a) X = 1 và X = 0 b) X * 0 

c) X * l d) X * 0 và X * -1. 

Câu 2 : MP // NQ. Biết OM = 4 ; ON = 6 ; OP = 2. Vậy OQ = ? 

a) 5 M 

K ầ 1 * 

b) 4 _ 

o 

c) 3 

d) 10. 



Câu 3 : Tập nghiệm của phương trình (x - 2)(x 2 + 9) = 

a) s = {2} b) s = {-9 ; 2} 

c) s = {9 ; 2} d) s = {0 ; 2}. 

Câu 4 : AE là phân giác BAC. Vậy EC = ? 

a) 3 cm 

b) 4 cin 

c) 5 cni * 

d) 6 cm. 

Câu 5 : Phương trình 5x = 0 có nghiệm là : 


0 là : 


A 



a) X = 5 


b) X = 0 


c) X = -5 


AB 

Câu 6 : Cho AB = 5 m, CD = 4 dm thì -^ = ? 

CD 


d) X = 


1 

5 


a) 


5 

4 




d) “-dm. 
4 
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II. BÀI TOÁN (7 điểm) 

Bài 1 (1,5 điểm) : Giải phương trình : 

x + 2 1_ _ 2 

x-2 x"x(x-2)' 


Bài 2 : (2 điểm) Có 54 con vừa gà vừa mèo. Tất cả đếm được 154 Cci chân. 
Hỏi có bao nhiêu con gà ? con mèo ? 

Bài 3 : (3,5 điểm) Cho AABC cân tại A, đường cao AH và phân giác BD cắt 
nhau ở M. Cho biết AB = 10 cm ; BC = 12 cm. 

, DA MA 

1. Tính các tỉ sô sau : —— ; ——-. 

DC MH 

2. Từ D kẻ DK vuông góc với BC (điểm K thuộc BC). Chứng minh : 
CD CK 

CA ~ BH ' 

3. Tính diện tích của AABM. 


-Hưởnq 


I. TRẮC NGHIỆM 


Câu 1. Chọn câu d 

Câu 2. Chọn câu c 

Câu 3. Chọn câu a 

Câu 4. Chọn câu c 

Câu 5. Chọn câu b 

Câu 6. Chọn câu b 


II. BÀI TOÁN 

Bài 1 :ĐKXĐ : X * 0 và X * 2 
X + 2 1 2 


Ta có : 


X - 2 


:(x-2) 


o x(x + 2) - (x - 2) = 2 
c*x 2 + 2x-x + 2 = 2 


c=> ... o 


X = 0 (loại) 

X = -1 (nhận) 


s = {- 1 }. 

Bài 2 : Gọi số gà có là X (con) (diều kiện : X e N*) 
Phương trình lập dược là : 2x + 4(54 - x) = 154 


X = 31. 
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Bà i 3 ; 


-ị DA _ AB _ 5 ma AB 5 
DC ~ BC ~ 6 ’ MH ~ BH ~ 3 

(tính chất đường phân giác của tam giác) 

pn pL/ 

2) AH // DK => , BH = CH. 

CA CH 

MA _ 5 _MA__ 5 

MH " 3 ^ MA + MH ” 5 + 3 

5 5 

r=> MA = ^AH => S AB M = ^-Sabh 
8 8 



ĐỀ 2 

PHÒNG GIÁO DỤC HUYỆN AN NHƠN, TÌNH BÌNH ĐỊNH, NĂM HỌC 2004-2005 

Môn : TOÁN - Thời gian : 90 phút 


I. THẨC NGHIỆM (2 điểm) 

1. Phương trình 2x - 2 = X + 5 có nghiệm X bằng : 

(A) -7 (B) Ị (0 3 (D) 7. 

2. Tập nghiệm của phương trình : (x 2 - l)(2x - 1) = 0 là : 

(A> {-X ; 1} (B) {-1 ; 1 ; 0,5} (C) {-1} (D) {1}. 

3. Điều kiện xác định của phương trình : 

x + x - ^ X là • 

2(x-3) 2x + 2 (x + l)(x-3) 

(A) X * -1 (B) X * 3 

(C) X * -1 và X * 3 (D) X * 1 và X * -3. 

4. Hình sau đây biểu diễn tập nghiệm của bất phương trình nào ? 


(A) X + 2 > 10 
(C) X + 2 > 10 



(B) X + 2 < 10 
(D) X + 2 < 10. 
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5. Biết 


MN 


PQ 

(A) 3,75 cm 


-y và PQ = 5 cm. Độ dài đoạn MN bằng : 
4 


(B) ^ cm 
3 


(C) 15 cm 


(D) 20 cm. 


6. Trong hình sau đây có MN // GK. Đảng thức nào sau đây là sai ? 
EM EK 


(A) 


(B) 


(C) 


(D) 


EG 

EM 

MG 

EM 

EG 


MG 


EN 

EN 

NK 

EN 

EK 

NK 



EG EK 

7. Hình lập phương có : 

(A) 6 mặt, 6 đỉnh, 12 cạnh. 

(B) 6 đỉnh, 8 mặt, 12 cạnh. 

(C) 6 mặt, 8 cạnh, 12 đỉnh. 

(D) 6 mặt, 8 đỉnh, 12 cạnh. 

8. Một hình lập phương có diện tích toàn phần cửa nó là 216 cm 2 . Thể tích 
của hình lập phương đó bằng : 

(A)-18cm 3 (B) 36 cm 3 (C) 216 cìn 3 (D) 612 cm : \ 

II. Tự LUẬN (8 điểm) 

9. Một người đi ô tô từ A đến B với vận tốc dự định là 48 km/h. Nhưng sau 
khi đi được 1 giờ với vận tốc ấy, người đó nghỉ 10 phút và tiếp tục đi tiếp. 
Để đến B kịp thời gian đã định, người đó phải tăng vận tốc thêm 6 km/h. 
Tính quãng đường AB. 

10. Giải bất phương trình : 3x + 5 < 5x - 7. 

11. Cho tam giác ABC và đường trung tuyến BM. Trên đoạn BM lấy điểm D 

sao cho = ỉ. Tia AD cắt BC tại K, cắt tia Bx tại E (Bx // AC). 

DM 2 


a) Tìm tỉ số 


BE 

AC 


b) Chứng minh 


BK 

BC 


c) Tìm tỉ số diện tích của hai tam giác ABK và ABC. 
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-Hưởng 'òẵn 


I. TRẮC NGHIỆM 

Câu 1. Chọn câu D 
Câu 2. Chọn câu B 
Cảu 3. Chọn câu c 
Câu 4. Chọn câu D 
Câu 5. Chọn câu A 
Câu 6. Chọn câu A 
Câu 7. Chọn câu D 
Cảu 8. Chọn câu C 


II. Tự LUẬN 

9. 10 phút = giờ 

Gọi quầng đường AB là X (km) (điều kiện : X > 0) 

X 1 X — 48 

Phương trình cần lặp là : —= 1 + 4 + -—-— 

48 6 54 

X = 120. 

10. 3x + 5 < 5x - 7<=> 3x - 5x < -7 - 5 

o -2x < -12 o X > 6. 

<< .X BE _ BD _ 1 
AM DM 2 

AM = 4 . 

2 

~ . BE _ 1 _ BE _ 1 

AC 2 AC 4 
2 

BK = 4 BK _ _Ị__ BK _ 1 
KC " 4 ^ BK + KC “ 1 + 4 ^ BC “ 5 
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ĐỂ 3 

PHÒNG GIÁO DỤC HUYỆN AN NHƠN, BÌNH ĐỊNH, NĂM HỌC 2005-20C6 

Môn : TOÁN - Thời gian ; 90 phút 


I. PHẨN TRẮC NGHIỆM (3,0 điểm) 

Hãy chọn phương án trả lời đủng. 

(Chọn một chừ cái A, B, c hoặc D rồi ghi ra tờ giấy làm bài thi). 

1 V 4) 

Câu 1 : Tập nghiệm của phương trình X - — X + = 0 là : 

2 / 5 , 


Hì 


-1 4 
2 ; 5 


(D1 2 ; ĩr 


X X — 1 

Câu 2 : Điều kiện xác định của phương trình — + ——— = 0 là : 

2x - 1 2 - X 


(A) X * -- hoặc X * 2 
2 


(B)x^ 


(C) X * ^ và X * 2 
2 


(D) X * --- và X * 2. 
2 


Câu 3 : Một hình thoi có độ dài cạnh là 20 cm, độ dài một đường chéo là 
24 cm. Diện tích hình thoi đó là : 

(A) 240 cm 2 (B) 192 cm 2 (C) 480 cm 2 (D) 384 cin 2 . 


Câu 4 : Cho hình hộp chữ nhật như 
hình bên. Kết luận đúng là : 

(A) mp (ABCD) // mp (DCFE) 

(B) mp (AEHD) // mp (BCHE) 

(C) mp (BCGF) // mp (ADHE) 

(D) mp (ABCD) // mp (ABFE). 

Câu 5 : Các kích thước của hình hộp chữ nhật 
như ở hình bên. Độ dài đoạn AC' là : 

(A) 6 yỊĩ cm 

(B) 8 \íĩ cm 

(C) 13 cm 

(D) 21 cm. 
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Câu 6 : Nối mỗi dòng ở cột A với một dòng thích hợp ở cột B đế có kết qua 
đúng rồi ghi trả lời ra tờ giấy làm bài thi. 


Cột A 

Cột B 

Trả lời 

1 . Thể tích của 

a) V = p.d (p : nửa chu vi đáy, 

1 + ... 

hình lăng trụ 

d : trung đoạn) 

2 + ... 

đứng là 

2. Thể tích hình 
chóp đều là 

b) V = s.h (S : diện tích đáy, h 
: chiều cao) 

c) V = abc (a, b, c : độ dài các 
kích thước của hình) 

d) V = ^ s.h (S : diện tích đáy, 
h : chiều cao) 



II. PHẨN Tự LUẬN (7,0 điểm) 

Bài I : (1,5 điểm) 

Giải bất phương trình và biểu diễn tập nghiệm trên trục số : 

1 - 2x 1 - 5x 

—— 2 < — . 

4 8 

Bài 2 : (2,0 điểm) 

Một xưởng dệt theo kế hoạch mỗi ngày phải dệt 50 chiếc áo. Xưởng đã dột 
được mỗi ngày 60 chiếc áo, nên đã hoàn thành trước thời hạn 1 ngày, 
ngoài ra còn làm thêm được 30 chiếc áo nữa. Tính số áo xưởng phải dệt 
theo kế hoạch. 

Bài 3 : (3,5 điểm) 

Cho tam giác ABC vuông tại A có AB = 12 cm, AC = 16 cm. 

a) Tính BC. 

b) Vẽ đường cao AH. Chứng minh rằng : AC 2 = CH.BC. Tính CH. 

c) Vẽ BD là đường phân giác của tam giác ABC. Qua trung điểm M của 
AC, vẽ đường thẳng song song với BD cắt BC, AB lần lượt tại E và F. 
Chứng minh rằng AF = CE. 

•Hướng 2ẫn 

I. PHẨN TRẮC NGHIỆM 

Câu 1. Chọn câu D 
Câu 2. Chọn câu c 
Câu 3. Chọn câu D 
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Câu 4. Chọn câu c 
Câu 5. Chọn câu c 
Cảu 6 . 1 + b ; 2 + d 


II. PHẨN Tự LUẬN 

Bài 1 : <=> 2(1 - 2x) - 16 < 1 - 5x 

4 8 

<=>2-4x-16<1 -5x 
CI> -4x + 5x < 1 -2 + 16 
<=> X < 15. 

Bài 2 : Gọi số áo phải dệt theo kế hoạch là X (cái) (điều kiện : X e N‘) 

X X + 30 

Phương trình lập được : - + 1 

50 60 


Bài 3 : 


X = 450. 

a) AB 2 + AC 2 = BC 2 
BC = 20 cm. 

b) AABC AHAC (g-g) 


AC _ 
CH “ 

CH = 

CH = 


BC 

AC 

AC 2 

BC 

16 2 
20 


AC =CH.BC 


= 12,8 (cm) 


A 



c) AABC có BD là đường phân giác => 


AAFM có BD // FM => 

ABDC có EM // BD => 
Từ (1), (2) và (3) Có: 


AF __ AM 
AB “ AD 
CE __ CM 
BC ” DC 

AF = CE 
AM “ CM 


DA _ AB BC _ AB 
DC ~ BC ^ DC “ DA 

AF AB 
AM ” DA 
CE _ BC 
CM ~ DC 


( 1 ) 

( 2 ) 

(3) 


Mà AM = CM 

Do đó : AF = CE (đpcm). 
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